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Parathénie

Teksti MATEMATIKA PER EKONOMISTE pér vitin e treté t& arsimit profesional
katérvjecar éshté shkruar sipas programit mésimor pér 1éndén e pérmendur té obligueshme
té pér vitin e treté té arsimit katérvjecar profesional. I dedikuar para sé gjithash, sipas planit
mésimor pér nxénésit e profesionit ekonomiko juridik dhe tregtar né profilin arsimor teknik
pér tregti dhe marketing . Autorét tentojné t'i pérpunojné pérmbajtjet e parapara né pajtim
me udhézimin didaktik-metodik pér realizimin e mésimit. Teksti pérbéhet prej nénté térésive
tematike. Né kuadér té ¢do teme mésimore jané pérpunuar pérmbajtjet e parapara té cilat, sipas
rregullés, jané ilustruar me shembuj dhe vizatime. Né fund té ¢do njésie mésimore, jané dhéné
detyra pér puné té pavarur né orén mésimore ose pér detyré shtépie, e cila paraqget vazhdim té
punés né orén mésimore dhe ajo éshté shkalla mé e larté e punés sé pavarur té nxénésit. Né fund
té tekstit jané dhéné pérgjigje dhe zgjidhje té shkurtra té detyrave, por sipas zgjedhjes autorét
diku edhe udhézime pér zgjidhjen e tyre.

Tema e paré mésimore ,,Llogaria e thjeshté e kamatés “ ka pér géllim ta aftéson nxénésin
té zbaton llogariné e thjeshté té kamatés, llogaria terminore, llogaria e diskontit dhe lloga-
ria e depozitit. Pérvetésohen edhe konceptet pér llogari kreditore, xhirollogari dhe llogari
transaksionale.

Pérvetésimi i materialit té ekspozuar te tema e dyté mésimore ,,Metalet e ¢muara, valu-
tat dhe devizat “ jep mundési pér pérvetésimin e njohurive nga 1émi i metaleve té ¢muara, si
edhe teknika pér njehsimin e pérsosshmérisé, masa e metaleve t€ ¢muara né legura dhe masén
e legurave. Pérveg késaj nxénési njihet me konceptet vaté dhe deviza, ku theks té€ vecanté éshté
vendosur né zgjidhjen e detyrave me shitblerje té valutave dhe shitblerja e devizave.

Tema e treté mésimore ,,Barazime eksponenciale dhe logaritmike” éshté orientuar kah
futja e koncepteve shkalla me tregues real dhe logaritém. Kjo paraqet bazé nisése pér zgjidhjen
e llojeve té vecanta té barazimeve eksponenciale dhe logaritmike.

Me pérvetésimin e materialit qé éshté dedikuar pér temén e katérté mésimore ,,Funksio-
net trigonometrike té kéndit té ngushté” nxénési do té pérvetéson njohurité themelore nga
lémi i trigonometrisé, qé¢ nénkupton pérvetésimin e funksioneve trigonometrike themelore si-
nus, kosinus, tangens dhe kotangens prej kéndit té ngushté dhe zbatimi i tyre né gjeometri dhe
gjerésisht né praktiké.

Te tema e pesté ,,Drejtéza dhe rrafshi” nxénésit udhézohen té pérvetésojné metodat e
gjeometrisé analitike né rrafsh. Né vecanti, do té njihen me formulat pér largésiné ndérmjet dy
pikave, ndarja e segmentit né raport té€ dhéné dhe njehsimi i syprinés sé trekéndéshit.



Né vazhdim do té njihen me llojet e ndryshme té barazimeve té drejtézés. Né fund té ma-
terialit té parashtruar do t€ mésojné pér problemet metrike, né kuptimin e njehsimit té kéndit
ndérmjet dy drejtézave dhe njehsimi i largésisé prej pikés deri te drejtéza.

Pérvetésimi i materialit té parashtruar te tema e gjashté ,,Progresionet” mundéson zgjeri-
min e njohurive té€ nxénésve né lidhje me vargjet prej numrave real. Né vecanti ato do té njihen
me progresionin aritmetik dhe gjeometrik, me formulat pér njehsimin e anétarit té pérgjithshém
té progresionit aritmetik e gjeometrik, dhe me formulat pér njehsimin e shumés dhe n anétaréve
té paré té progresionit gjeometrik dhe aritmetik.

Materiali qé éshté parashtruar te tema ,,Llogaritja e kamatés sé pérbéré  trajtimin e té
cilit mé tutje do ta shénojmé me shkurtesén i / i, mundéson kontrollimin e njohurive té nxénésit
pér llogariné e thjeshté té kamatés dhe pérvetésimi i konceptit llogaria e kamatés sé pérbéré.
Shqyrtohet kamatizimi anticipativ dhe dekurziv, ku nxénési do té€ pérvetéson shkathtési pér
njehsimin e normés sé¢ kamatés, kamata dhe periudha e kamatizimit.

Te tema e teté ,,Deponimi periodik dhe té ardhurat periodike” nxénési njoftohet me de-
ponimin anticipativ dhe dekurziv dhe njehson vlerén e fundit gjaté deponimit anticipativ dhe
dekurziv. Né fund zgjidh probleme me zbatimin e llogarisé sé pérbéré té kamatés, deponimeve
dhe rentat.

Né fund, tema e nénté ,,Huat€”, nxénési njihet me konceptet huaja, perioda e amortizimit
anuiteti, pagesa. Njehsohet huaja me anuitet e njéjta, njehsohet pagesat, huaté me anuitete e
rrumbullakuara edhe pér llojet e ndryshme té huave pérpunohen plane amortizuese.

Gjaté realizimit té kétij teksti arsimtari mundet lehté té tenton né puné té pavarur nga ana
e nxénésve.

Falénderim té vecanté recensentéve té kétij teksti, sugjerimet dhe vérejtjet e té ciléve kont-
ribuuan pér pérmirésimin e kualitetit té tij.

Autorét prej mé paré do té jené té falénderuar pér ¢do kritiké me géllim té miré ose vérejtje
pér pérmirésimin e pérmbajtjes pasi besojné se ky tekst do té kontribuon nxénésit e profesi-
onit ekonomik-juridik té njihen me pérmbajtjet té cilat do té jené né dobi té pérsosjes sé tyre
profesionale.

Maj, 2010 Autorét
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0 LLOGARIA E THJESHTE E KAMATES
1.1. Njehsimi i kamatés sé thjeshté
1.1.1. Konceptet themelore

Jeta e pérditshme éshté pércjellé me deponime té mjeteve né banké, né llogarité tran-
saksionale, libreza kursimi, kartela kreditore. Rrogat dhe kompensimet rrogave, pensioneve,
kursimeve, mé sé shpeshti mjetet e parave té cilat i jané 1éné bankés né periudhé kohore
té caktuar, me mundési té merren kur pér até &shté e nevojshme. Ndérmjet kohés, banka i
shfrytézon mjetet, kurse pér até deponuesit banka i llogarit kamaté. Gjithashtu, shpeshheré
qytetarét kané nevojé pér para hua prej bankeés, né periudhé té caktuar, por pér shkak té
shfrytézimit té shérbimit té atillé, jeni té detyruar bankés t'i paguani pérqindje té caktuar prej
sasisé, pérkatésisht kamata.

Raportet kreditore ndérmjet borxhliut dhe kreditorit. Né raportet e kétilla éshté kamata.
Kamata paraqet sasi pérgindje prej shumés sé deponuar, pérkatésisht prej shumés sé huazuar
si plotésim parash qé borxhliu ia paguan kreditorit, pérkatésisht si ¢mim pér shfrytézimin e
shumeés sé huazuar.

Nése marrim hua (kredit), atéheré banka éshté kreditor, kurse shfrytézuesi i huasé
éshté borxhliu i cili pér shfrytézimin e mjeteve bankés i paguan kamaté pérkatése. Nése tani
deponojmé mjete né banké, banka shfrytézuesit té mjeteve edhe kreditorit u paguan kamaté.

Kamata (interesi) njehsohet né formé té sasisé sé pérgindjes né ¢do 100 njési parash prej
sasisé sé huazuar, por dallohet prej pérqindjes sé zakonshme. Shkaku éshté né té qé gjaté njeh-
simit t&¢ kamatés parasysh merret jo vetém pérqindja, por edhe koha né té cilén mjetet jané
huazuar.

Shembuj mé té thjeshté pér njehsimin e kamatés jané: deponimet kursyese, kreditimi i
qytetaréve dhe sipérmarrjeve, kredité shpenzuese, si edhe kartelat debitore dhe kreditore.

Nése kamata njehsohet vetém né kapitalin e deponuar té té njéjtés shumé té bazés né ¢do
periudhé té njehsimit té kamatés, atéheré quhet kamaté e thjeshté.

Njehsimi i kamatés sé thjeshté, si edhe madhésité tjera qé paraqiten, prej té cilave ajo varet,
quhet llogaria e kamatés sé thjeshté. Katér madhésité themelore té cilat paraqgiten gjaté normés
sé kamatés sé thjeshté jané:

« shuma themelore (kapitali themelor, kryesorja) K
« kamata e njehsuar i

» norma e kamatés (né pérqindje) p, pérndryshe e barabarté me kamatén pér 100 denaré
pér njési kohe

o koha pér té cilén njehsohet kamata ¢.



Norma e kamatés shpeshheré jepet pér njé vit, edhe pse mund té shfrytézohet edhe nor-
ma e kamatés pér periudhé mé té vogél se njé vit: gjysméviti (semestér), tremujor (kuartal),
muaj etj.

Koha pér té cilén njehsohet kamata mund té jepet né vite, muaj ose dité, por me marréveshje
mund té shfrytézohet se viti ka 365 dité, kurse muajt numérohen né ményré kalendarike, por
mundet, pér shkak té njehsimit mé té thjeshté ta llogarisim me 360 dité, kurse muajt me 30 dité.
Kamata mund té njehsohet né fillim té periudhés ose né fund té periudhés, por pér até do té
flasim mé voné.

Shpeshheré, do ta shfrytézojmé konceptin vlera e akumuluar, e cila éshté shuma themelore
e zmadhuar pér kamatén e njehsuar (K + i).

1.1.2. Lidhjet themelore ndérmjet madhésive
gjaté njehsimit té kamatés sé thjeshté

Né shembujt qé vijojné do t'i ilustrojmé lidhjet ndérmjet madhésive gjaté njehsimit té
kamatés sé thjeshté.

1. Sa kamaté do té sjellé kapitali prej 34500 denaré t&¢ deponuar né banké pér kohén prej 4
vitesh, me normé té kamatés 8% ?

Gjaté kohés pér njé vit, pér kapitalin prej 34500 denaré, kamata e njehsuar éshté:

8. 34500 = 2760 denaré
100

Pasi kamata njehsohet né kapitalin themelor, sasia e kamatés pér vitin e dyté pérséri éshté 2760 denarg,
por po aq éshté edhe kamata pér ¢do vit t& ardhshém. Prej kétu, pér kohén prej 4 vite, kamata e njeh-
suar éshté katér heré mé e madhe se ajo e njehsuara pér njé vit. Atéheré, kamata e pérgjithshme éshté:

i=i-34500-4=11040 denaré. ¢
100

Nése njehsimin e fundit e shkruajmé me kamatén e njehsuar éshté:

,_kp
100

Pér kohén prej njé viti, pérkatésisht:
Kot
100

pér kohén prej ¢ vite.
Po ashtu, kamata e thjeshté, pér kohén e dhéné né vite, mund té paragitet né proporcion
themelor, qé thoté:

K:i=100:p- ¢t




Prej té cilés lehté mund té nxirren edhe madhési tjera te llogaria e kamatés sé thjeshté.

2. Cila shumé do té sjellé kamaté prej 9600 denaré, pér kohén prej 8 vitesh, me normén e
kamatés prej 5% ?

Duke pasur parasysh proporcionin qé i lidh madhésité themelore, shuma themelore njeh-
sohet sipas formulés:

K- 1001'.

pt

Te shembulli konkret, shuma e deponuar éshté:

K = % =24000 denaré. ¢

Né ményré té ngjashme fitohen formulat pér periudhén kohore te e cila njehsohet kamata e
thjeshté, si edhe norma e kamatés. Do t'i nxjerrim formulat pérkatése népér shembu;.

3. Sa vjet duhet té deponohet kapitali themelor prej 54000 denaré, pér bankén té paguan
kamaté prej 6480 denaré, me normé té kamatés prej 6% ?
Prej proporcionit themelor kemi:

‘e 100i
Kp i
Atéheré,
100- 6480 )
t=——=2 vjet.
54000-6

4. Njehso normén e kamatés me té cilén borxhi prej 58000 denaré njehsohet kamata prej
8700 denaré, pér tre vjet.

Madhésia e panjohur éshté norma e kamatés p , e cila mundet té njehsohet né pajtim me
proporcionin sipas formulés:

100
Kt |

Né rastin konkret
~100-8700

7580003
Né shembujt e deritanishém, koha pér té cilén njehsohet kamata ishte e shprehur né vite, por mé

sé shpeshti periudha e kamatizimit nuk éshté dhéné me numér té ploté té viteve. Né kété rast, mé
sé lehti jané ditét ose muajt té shprehen si pjesé e vitit, qé t¢ mund té shfrytézohen paraprakisht

=5%.¢

lidhjet e nxjerrura te ndérmjet madhésive te kamata e thjeshté. Késhtu, muaji paraqet — té vitit,
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kurse dita L ose % prej vitit. Nése koha éshté dhéné né muaj, pér kamatén e njehsuar 365
vlen

._Kp 1t

=
100 12

duke pasur parasysh se t -muaj paragesin é prej vitit.

Proporcioni themelor i dhéné né muaj thoté:

K :i=1200: pt|
Deri sa koha éshté dhéné né dité, e shfrytézojmé formulén:
i Kpt
36000
ose
i Kpt
36500

varésisht prej marréveshjes se vitin a e llogarisim né ményré kalendarike me 365 dité (shkruajmé
(k,365)) ose me matricé kohore (30,360) pérkatésisht 12 muaj nga 30 dité.

t t
Pikérisht, koha t té dhéné né dité, paraqet 365’ pérkatésisht pjesé prej 260 té vitit. Proporcio-

net themelore pérkatése pér njehsimin e madhésive tjera jané

K :i=36500: pt|
0ose
K :i=36000: pt].

Vérejtje. Shfrytézohet edhe shénimi ((k,360), kur ditét numérohen né ményré kalendarike,
kurse viti me 360 dité.
5. Sa kamaté do té paguhet pér kapitalin themelor prej 240000 denaré pér 8 muaj, me normé
kamate prej 6% ?
Prej kushteve té dhéna te detyra kemi K = 240000, t=8 muaj, p = 6%. Atéheré
Kpt  240000-6-8

i= = =9600
1200 1200

6. Me cilén normé té kamatés, kapitali themelor prej 1620000 denaré, do té sjellé kamaté
prej 21304 denaré pér periudhén prej 60 dité? Kohén e masim né ményré kalendarike.
K
Madhésité e njohura jané: K=1620000, i=21304 dhe t = 60 dité. atéheré i = lad ,
T 36500
pérkatésisht




~36500-i  36500-21304

P=7ke T 162000060

7. Sa éshté shuma e deponuar né banké né periudhén prej 23 maj deri né 16 shtator té kétij
viti, nése kamata e njehsuar éshté 4576 denaré, me normén e kamatés prej 4%?¢ Kohén e masim
né ményré kalendarike (k ,365).

Sé pari duhet té numérohen ditét dhe até, nése e numérojmé ditén e paré prej periudhés
nuk e marrim parasysh ditén e fundit, pérkatésisht nése nuk e njehsojmé té parén, atéheré e
njehsojmé ditén e fundit prej periudhés. Né ¢do rast, nuk numérohen edhe dita e paré dhe e
fundit.

NE rastin toné, do té llogarisim se dita e paré pér kamatizim éshté 24 maj, por atéheré kemi
gjithsej 8 dité prej muajit té majit, 30 dité prej gershorit, pra 31 dité prej korrikut dhe gushtit, por
pasi i numérojmé ditén e fundit kemi 16 dité prej muajit qershor, pérkatésisht gjithsej t = 8 + 30
+31 + 31 +16 = 116 dité. Né pajtim me formulén, pér madhésiné e panjohur

36500-i 365004576
pt 4-116

8% .+

K = =360000 denareé.

Domethéné, shuma e deponuar éshté shuma prej 360000 denaré deri mé 23 maj. ¢

8. Fituesi né turnir né pingpong, e ka deponuar shumén e fituar prej 125000 denaré, né dy
banka té ndryshme. Banka e paré ka njehsuar kamaté me 7% , kurse e dyta me 5% . Pas njé viti,
kamata e njehsuar prej té dy bankave éshté gjithsej 7850 denaré. Sa sasi jané deponuar né té dy
bankat né veganti?

Eshté e njohur shuma e deponuar K = 125000, qé éshté shumé e dy deponimeve té veganta
K, =xdhe K, = 125000 - x. Normat e kamatave jané p, = 7%, p, = 5%, me kamatén e pérgjithshme
i =i, +i,=7850. Atéheré sipas kushteve, mund t& parashtrojmé barazim:

K\pit, " K, p,ty
100 100
kut =t =1yvit. Prejkétuy,

7850~ 1% 5125000 x)
100 100

2

pérkatésisht
785000 = 5-125000 + 2x,

785000 =5¢125000+2x , prej ku vijon K, = x = 80000 denaré dhe K, = 45000 denar€. ¢

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sa kamaté njehsohet me 25000 denré me normén e kamatés 15% pér kohén prej:



a) 5 vjet; b) 3 muaj; c) 25 dité nga (30,360) dhe (k,365).

2. Sa vjet duhet té jeté deponuar shuma K, qé me normén e kamatés sé thjeshté prej 5% ,
kamata e ngjeshur éshté sa edhe shuma e deponuar? (Vérejtje. K=1))

3. Njehso normén e kamatés me té cilén pér shumén prej 34500 denaré, éshté njehsuar ka-
mata prej 6900 denaré, pér 4 vjet?

4. Pér cilén shumé té deponuar njehsohet kamata prej 3540 denaré, gjaté normés sé kamatés
prej 6% pér:
a) 4 vjet; b) 8 muaj.

5*. Né banké jané deponuar dy shuma themelore t&€ ndryshme té cilat dallohen pér 12000
denaré. Shuma mé e madhe e deponuar né njé vit, me 4% normé té kamatés, por mé e vogla né
10 muaj, me 6% normé té kamatés. Njehso shumén e pérgjithshme té deponuar, nése kamatat e
njehsuara, pér té dy shumat né vecanti jané té barabarta.

6*. Njehso sa kamaté té pérgjithshme, me normé té kamatés prej 6,5%, do té sjellin kéto
shuma: 38000 denaré té deponuara né periudhén 31.01 - 30.06, 72600 denaré né periudhén
8.03 -30.06 dhe 18900 denaré té deponuara né periudhén 1.05 - 30.06, né t& njéjtin vit
kalendarik?

1. 2. Llogaria e kamatés mbi njéqind dhe nén njéqind

Shpesh, kur flitet pér borxhet dhe kamatat e njehsuara, si edhe deponimet e kamatave
té kursyera, nuk shqyrtohen né vecanti madhésité prej proporcionit pér llogari té thjeshté té
kamatés, por nga aspekti praktik flitet pér shumén themelore pér kamatén e njehsuar ose shuma
e zvogéluar pér kamatén e njehsuar.

Nése dihet shuma themelore e zmadhuar pér kamatén K + i atéheré, flasim pér llogariné
e thjeshté té¢ kamatés mbi njédind, por e zbatojmé pér té caktuar K dhe i . Nése tani, duke
shfrytézuar shumén t€ zvogéluar pér kamatén e zvogéluar, K - i, i caktojmé K dhe i, flasim pér
llogariné e kamatés sé thjeshté nén njé qind. Edhe kétu, gjaté njehsimit té periudhés kohore té
kamatizimit mund té jeté dhéné né vit, muaj ose dité.

Proporcioni themelor pér llogariné e kamatés sé thjeshté éshté dhéné me K : i = 100 : pt. Duke

u shprehur pér kamatén e njehsuar i = Kpt dhe duke shtuar shumén themelore, pér shumén e
akumuluar kemi: 100

K+i:K+@:K 1+p—t .
100 100
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Atéheré,
K+i:1+p_t:100+pt
K 100 100
prej ku mund té shkruajmeé proporcion té ri né formén:
(K +1):(100+ pt) = K :100| (1)

Gjithashtu, nése proporcionin themelor e rregullojmé né formén K : 100 = i: pt, atéheré
titojmé edhe njé proporcion qé e lidh shumén e akumuluar me madhésité tjera te llogaria e
thjeshté e kamatés

(K +1):(100+ pt)=i: pt]. )
Nése né ményreé té ngjashém e kérkojmé shumén e zvogéluar K - i, fitojmé:

K—izk_KPL_ pf_ P _ 100=pt
100 100 100

2

Prej kétu, mund ta shkruajmé proporcionin:
(K —1):(100- pt) = K :100] 3)

Dhe pérséri me zévendésimin e raportit K : 100 prej proporcionit themelor, kemi:
‘(K—i):(lOO—pt)zi:pt‘. (4)

Pér shkak té ngjashmeérisé sé proporcioneve, mund té lidhen né formén:
(K +4): (100 % pr) = K :100]

os¢e

(K £1):(100£ pr)=1i: pi],

Té njéjtat kéto proporcione, mund té nxirren edhe me zbatimin e vetive t€ njohura pér ra-
portin prej shumés ose ndryshimit té anétaréve t€ majté dhe shumés ose ndryshimit té anétaréve
té djathté té raportit, por njékohésisht éshté i barabarté edhe me raportin e anétaréve té dyté té
raportit té majté dhe té djathté prej proporcionit té njéjté.

Prej proporcioneve té reja té nxjerra, mund té nxirren formula pér njehsimin e shumés
themelore dhe kamata te llogarité mbi dhe nén njé qind

K (K +i)-100 dhe li = (K +i)- pt .
100 + pt 100 + pt

1. Borxhli i kreditorit i kthen borxhin prej 57120 denaré, sasi te e cila éshté pérfshiré edhe kamata
e njehsuar me normé té€ kamatés 6%, pér periudhén prej dy vitesh. Sa éshté borxhi, por sa éshté kamata?
Dihet sasia K +i=57120 denaré. Atéheré shuma themelore né pajtim
(K +i)-100
100+ pt
~57120-100 5712000

C100+6-2 112

Formula éshté K = , ku p = 6%, t = 2. Shuma themelore éshté 100 + pt

=51000 denare.
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Domethéné, pjesa kryesore e borxhit éshté 51000 denaré, kurse e kamatés zvogélohet, 57120 -
51000 = 6120 denaré. «

2. Pas zbritjes sé 8% kamaté pér 6 muaj, banka ka paguar 52800 denaré. Sa éshté borxhi, por
sa éshté kamata?

Duke pasur parasysh se kamata i éshté e zbritur né fillim, kjo do té thoté se shuma themelo-
re éshté tanimé e zvogéluar pér kamatén, pra borxhliu duhet té kthen edhe K - i denaré bankés,
aq sa ka ngritur. Atéheré K - i = 52800 denarg, t = 6 muaj, p = 8%. Ekzistojné dy ményra qé
njehsohet shuma themelore, t& njehsohet koha né vite, pérkatésisht 1 = — = —, ose té nxirren

formulat pérkatése pér llogariné nén njéqind dhe mbi njéqind, né rastet kur koha njehsohet né
muaj ose dité. Direkt, prej formulés sé njohur fitojmé
(K—i)-100 _ 52800-100 _ 5280000

100=pt 100—8-;

= 55000 denaré,

Kurse kamata

1
(K =i)pr PFE S a11200

100 — pt 100_8_; 96

= 2200 denaré

(osei=K- (K-1i)=55000 - 52800 = 2200 denaré).

Nése shfrytézojmé proporcione té gatshme pér njehsim, kur koha éshté dhéné né muaj, prej
K:i=1200: pt kemi:

(K +4): (1200 £ pr) = K :1200|
dhe

(K +i):(1200% pt)=i: pt].

Prej K : i = 36500: pt ose (K + 7): (1200 + pt) = K:1200, K : i = 36000: pt, duke shfrytézuar
vetité e proporcioneve fitojmé:
(K +1): (36500 £ pr) = K :36500)
(K +i):(36500+ pt)=i: pt
dhe pérkatésisht
(K £4):(36000 £ pr) = K :36000]
(K +i):(36000+ pt)=i: pt|
pér rastet kur shfrytézojmé matrica kohore (k,365) dhe (30,360),pér periudhén e kamatizimit té
shprehur né dité.

3. Personi ka ngritur edhe nga 9 muaj, sé bashku me 11% kamaté, ka kthyer 541250 denarg.
Sa éshté krediti, por sa kamata e njehsuar?
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Duke shfrytézuar proporcionin pér shumén e akumuluar K + i, kur koha éshté shprehur né
muaj, (K +7): (200 + pt) = K: 1200, pér shumén themelore kemi
(K +i)-1200 _ 5412501200
1200 + pt 1200+11-9

= 500000 denaré,

kurse pér kamatén e njehsuar vlen
i=(K+1i)- K=541250 - 500000 = 41250 denaré. «

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sqaro ¢ka éshté llogaria e kamatés mbi njéqind, por ¢ka éshté llogaria e kamatés nén njéqind.

2. Pas zbritjes sé€ 30% kamatés pér 200 dité, pér sa duhet té kthehet huaja, nése borxhliu ka
fituar 60000 . Sa éshté kamata, por sa gjithsej mjete duhet té kthehen? Shfrytézo matricén koho-
re (30,360).

3. Personi ka béré marréveshje pér kredit prej tre muajsh, me 20% normé té kamatés, ku
banka e ka mbajtur kamatén dhe ka paguar 33440 denaré. Né ¢faré shume éshté béré marréveshja
pér kredit dhe sa éshté kamata e njehsuar? Shfrytézo matricén kohore (30,360).

4. Personit duhet t'i paguhen 35000, pérkatésisht 50000 denaré, pér 3, pérkatésisht pér 5
vjet. Norma e kamatés éshté 5% vjetore. Sa shumé té pérgjithshme duhet té deponohet qé pas
kamatizimit té fitohen shumat e nevojshme?

5*. Sé bashku me 3,2% kamaté pér periudhén 10.08 -30.09, (30,360),borxhliu ka kthye
33900 denaré. Té njehsohet borxhi dhe kamata.

6. Sé bashku me 12,5% kamata, pér dy vjet, borxhliu ka kthyer 325500 denaré. Sa éshté
borxhi, dhe sa éshté kamata e njehsuar?

7. Pas zbritjes prej 9% kamata pér kohén prej 25.01 deri 31.08, jané pranuar 10000 denaré.
Sa éshté borxhi, dhe sa éshté kamata e njehsuar, nése matrica kohore éshté (K ,365)?

1. 3. Llogaria me termin

Kur borxhliu ka mé tepér shuma pér té kthye, me sasi té ndryshme, me afate té ndryshme
pér pagesé dhe norma té ndryshme té kamatés, parashtrohet pyetja a éshté e mundshme dhe si
té paguhen borxhet menjéheré, por asnjéra ané, as kreditori as borxhliu, té mos jené té démtuar.
Pyetja mund té shqyrtohet nga aspekti i asaj kush éshté afati mesatar i kthimit té borxheve, qé
do té jeté norma e kamatés mesatare, sa éshté sasia e borxhit né momentin. Kur kthehet borxhi.
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Né princip kjo do té thoté se shuma e kamatés sé pjeséve té vecanta duhet té jeté e barabarté
me kamatén e njehsuar pér borxhin e pérgjithshém pér kohén mesatare, me normén e kamatés
mesatare. Ményra e konstatimit té afatit mesatar dhe norma mesatare quhet llogaria me termin
dhe paraqget njé zbatim té normés sé kamatés sé thjeshté. Afati mesatar quhet koha pér té cilén
mundet té paguhet menjéheré mé tepér shuma té borxheve, né vend té shumave té njéjta té
paguhen né afate té ndryshme. Afati i saldos té borxhit éshté afati né té cilin mund té paguhet
ndryshimi ndérmjet borxhit dhe kérkesat, né situatén né té cilin pérveg késaj qé ka borxh, per-
soni éshté edhe kreditor pér disa borxhli.

1.3.1. Njehsimi i afatit mesatar

Obligimet e borxhlinjve le t€ jené borxhe me sasi K, K, ..., K, me norma t€ kamatés p, p, ...,
p, » pérkatésisht, ku borxhet kané sukses pér periudha kohore.

Te formulat, koha f_k = 1,2,..., n, mund t€ jeté né ciléndo njési matése, por bankat mé sé
shpeshti i shprehin né dité.

Borxhliu déshiron t'i paguaj té gjitha borxhet menjéherg, né afat mesatar ¢, dhe me normé
té kamatés mesatare p . Pér njehsime té€ zakonshme, koha le té jeté dhéné né vite. Obligimet e
pérgjithshme t€ borxhliut né emér té kamatés jané:

K\pt, " K, p,t, I K,p,t, .

100 100 100

Kjo sasi duhet & jeté e barabarté me shumén e kamatave pér borxhet e veganta, né afatin mesatar
té borxheve, por me normé té kamatés mesatare, né afatin mesatar, né afatin mesatar té pagesés
sé borxhit.
K.pt, K,pt K p.t
Ip.rs+ 2pss+.“+ npss.
100 100 100

Né kété situaté nuk ka té démtuar, shumat themelore té borxheve jané té barabarta, por

edhe kamatat e njehsuara né total (akumulative), gjithashtu jané té barabarta. Domethéné,
K]pltl +K2p2t2 + +Knpntn _ Klpsts +K2pxts + +Knpsts

100 100 100 100 100 100

pérkatésisht
Kpt, +K,p,t,+..+K pt =pt (K +K,+..+K,).

2

Prej kétu, nése e dimé me cilén normé té kamatés mesatare do té kamatizojmé, mundemi ta
njehsojmé afatin mesatar pér kthimin e borxhit, pérkatésisht e fitojmé kohén pér kthimin e
borxhit té pérgjithshém,

B K. pt,+K,p,t, +..+K, p,t,
s p (K, +K,+..+K,) |
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Norma e kamatés mesatare, njehsohet kur shumat, normat dhe koha jané té ndryshme

_Kipt,+K,p,t,+..+ K, p,t,
Py t(K,+K,+..+K,) |

Ta shqyrtojmé kamatén e njehsuar pér borxhet e vecanta dhe borxhin e pérgjithshém, té njé
periudhe té njéjté kohore. Pér kété qéllim, te formula paraprake zévendésojmé
t,=t,=..=t, =t

dhe fitojmé::

b = K p +K,p,+..+K,p,
) K +K,+.+K, |

Do ta zévendésojmé kamatén mesatare té€ njehsuar te formulat pér afatin mesatar dhe kemi:
K,pt,+K,p,t,+..+K, p,t,

K p +K,p,+..+K,p, (K LKt 4K )
K +K,+..+K, b "

K 2

pérkatésisht

K, pt,+K,p,t, +..+K p.t,
K,p +K,p,+..+K,p, |

I =

s

Shpeshheré, disa prej madhésive né njehsimet jané té barabarta. Késhtu:
- nése jané té barabarta shumat themelore K, = K , =... = K = K, pér afatin mesatar dhe normén
e kamatés mesatare kemi:

K(plt1 + p,t, +...+pntn) _ Pt +pot, o+ pt,

’ K(p, +p, +..+p,) p+p,t..tp,

dhe
B K(pl +p, +...+pn) _ ptp,tetp, .
pS - - ’
nkK n
- nése jané té barabarta normat e kamatave p, =p, =... = p = p, pér afatin mesatar kemi
_pKt + Kt .+ Kt K+ Kot o+ KL
* plK, +K,+...+K,) K +K,+.+K,

kurse pér normén e kamatés mesatare kemi p = p.
- nése jané té barabarta edhe shumat themelore dhe normat e kamatave, atéheré p = p dhe
K(t, +t, +.4t,) 1+, +.td,
o nk - n '
Afati i pagesés (data e pagesés), mé sé shpeshti pércaktohet me shtimin e afatit mesatar té
njehsuar té kohés sé paré té pagesés. Atéheré edhe njehsimi i kohérave té pagesés. Atéheré edhe
njehsimi i kohérave té pagesés sé borxheve té vecanta kryhet me kohén e paré té pagesés.
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Nése barazimi pér té barazuar shumén e kamatave té njehsuara pér afatin mesatar, e
shkruajmé né rastin kur koha éshté dhéné né dité, kemi:

Klpltl + K2p2t2 + + Knpntn — Klpxts + K2psts + + Knpstx

36500 36500 36500 36500 36500 36500

pérkatésisht pérséri fitohet barazimi:

K,pt,+K,p,t,+..+K, pt,=pt (K +K,+..+K,).

Kjo tregon se njehsimi kryhet sipas formulave té njéjta, pavarésisht se si e llogarisim kohén, né vite,
muaj ose dité, por me siguri té gjitha kohérat e pagesés duhet té shprehura né té njéjtén njési matése.

1. Borxhliu duhet té paguan 30000 denaré né katér késte té barabarta dhe até pagesa e paré
pas 30 dité, e dyta pas 60 dité, e treta pas 90 dité dhe késti e fundit pas 120 dité, prej tani. Pér sa
dité mund té paguhet téré borxhi menjéheré, nése norma e kamatés éshté 8% ?

Pasi pagesa éshté né késte té barabarta, shumat K , K, K, dhe K, jané té barabarta, norma e
kamatés éshté e barabarté pér té gjitha pagesat p = 8%, kurse pér kohén pér pagesén né vecanti
vlent =30, =60, t, =90 dhe t, = 120. E njehsojmé afatin mesatar pér kété rast special

; L+t +t 4+, 30+60+90+120

Y =75 dité.
: 4 4

Kjo do té thoté se pagesa prej 30000 denaré mund té kthehen térésisht pér 75 dité prej tani, me
kamaté 8% .

Data e pagesés né lidhje me té cilén numérohet koha pér njehsimet né llogariné me termin.
Pér epokén nuk duhet patjetér té zgjidhet koha e paré. Do té shqyrtojmé shembull né té cilin
kryhen njehsimet né lidhje me dy epoka té ndryshme.

2. Borxhliu duhet ta paguajé borxhin e tij prej 60000 denaré, me normé té kamatés prej 16%
né katér késte té barabarta dhe até: e para né 15.02, e dyta né 7.03, e treta né 5.04 dhe e katérta
né 1.05, t& njéjtin vit. Né cilén daté borxhliu mund ta paguan téré borxhin, nése:

a) epoka éshté 15.02; b) epoka éshté 7.03 ?

Né rastin kur kohén fillojmé ta llogarisim prej 15.02 (rasti nén a)), koha e pagesés né
késtin e paré éshté t, = 0 . Pér késtin e dyté, koha e pagesés éshté periudha prej 15.02 deri 7.03
(duke mos llogaritur 15.02, por duke pérfshiré 7.03) éshté t, = 20 dité. Pérkatésisht, ¢, = 49
(13 dité prej shkurtit, 31 dité prej marsit dhe 5 dité té prillit) dhe t, = 75 (prej 15.02 deri 1.05).
Duke pasur parasysh até se shumat themelore dhe norma e kamatés jané té barabarta, pér afa-
tin mesatar kemi:
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;o L+t +i+t,  0+20+49+75
C 4 B 4
Data e pagesés sé téré borxhit éshté 36 dité prej dités kur fillon t&€ numéron, pérkatésisht prej
15.02, kurse kjo éshté 23.03.

Nése pér epokén e zgjedhim ditén 7.03 (rasti nén b)), atéheré pagesén e paré e numérojmé
prapa 7.03 deri 15.02, pérkatésisht tani t, = 0 kurse ¢, = -20 . M€ tutje, t, = 29 (prej 7.03 deri 5.04)
dhe t, = 55 (prej 7.03 deri 1.05 ). Afati i shkurtér éshté:

;- L+t +t;+1, —20+0+29+55

S 4 - 4
Qé nuk sjell deri te data 23.03. ¢

= 36 dité.

=16 diteé,

Kjo tregon se pa dallim té periudhés sé zgjedhur dhe afatet mesatare t¢ ndryshme, data e
pagesés sé borxhit éshté i njéjté.

3. Shoqata tregtare duhet t€ paguan 100000 denaré né katér késte té barabarté dhe até:

- késti e paré pér 100 dité prej tani me kamaté 3%;

- késti e dyté pér 150 dité, me kamaté 4% ;

- té treté 25000 denaré, pér 200 dité, me kamaté 6% ;

- késti e katért pér 300 dité, me kamaté 7% .
Pas sa dité dhe me cilén normé té kamatés mesatare, mund té paguhen té gjitha katér borxhet
menjéheré, por té mos keté palé té démshme?

Detyrén thjesht do ta zgjidhim kur do t'i radhisim vlerat né tabelé, né té cilat njékohésisht
edhe mbledhja éshté e thjeshtésuar.

K - shuma | ¢ - dité p,-norma Pt

1 25000 100 3 300

2 25000 150 4 600

3 25000 200 6 1200

4 25000 300 7 2100

Shuma 100000 20 4200

+p,+p;+ 3+4+6+7
Norma mesatare éshté p, = PP, 2 Pyt Py _ 2 =15% dhe
. Pity + Doty + Pty + puty  300+600+1200+2100 4200 210 dité.
pitpytpstp, 20 20

Norma mesatare éshté 100000 denaré duhet té kthehet pér sakté 210 dité, me kamaté 5%,
pérkatésisht pér 210 dité shoqata tregtare duhet té kthen
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100000 + 100000-5-210 _ 102917 denaré. ¢

36000

4. Tregtar, prej té njéjtés banké, ka marré tre kredi, por té gjithé me kushte té ndryshme.
Borxhi i tij pérbéhet né kthimin e

- 20000 denaré né 7.05 me 4% kamaté;

- 40000 denaré né 6.06 me 5% kamaté;

- 50000 denaré né 5.08 me 6% kamaté.
Né cilén daté dhe me cilén normé té kamatés mesatare, tregtari mund t'i kthen té tre shumat
menjéheré, pa gené i démtuar?

Nése pér daté té fillimit e zgjedhim 7.05, atéheré ¢, = 0, £, = 30 dité (prej 7.05 deri 6.06), t,
= 90 dité (prej 7.05 deri 5.08). Te tabela i fusim té dhénat dhe prodhimet té cilat paraqiten né
formulat pér njehsimin e afatit mesatar.

K -shuma | t - dité p,—norma Kp, Kp.t
1 20000 0 4 80000
2 40000 30 5 200000 6000000
3 50000 90 6 300000 27000000
Shuma 110000 580000 33000000
K.p,+K,p, +K 580000
Kemi ps — lpl 2p2 3p3 — :5’27% dhe
K +K,+.K, 110000
- K, pt, +K,p,t, + K;p;t, _ 33000000 ~57 dité.
K.p,+K,p, +K,p, 580000

Borxhi i pérgjithshém mundet menjéheré té kthehet me kamaté 5,27% pér 57 dité, mé sakté
3.07 . ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. Cka éshté llogarité me termin?
2. Cila kohé quhet afati mesatar?
3. Cili afat quhet afati i saldos sé borxhit?

4. Sipérmarrja u ka borxh pér energjiné elektrike, pra kané béré marréveshje pér pagesén
né pesé késte té barabarta nga 80000 denaré, me normén e kamatés 9% dhe até: késti e paré nga
30 dité e dyta nga 50 dité, késti i treté nga 80 dité, e katérta nga 100 dité dhe késti i fundit nga
115 dité. Né cilin interval mund té paguhet téré borxhi menjéheré?
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5. Borxhliu duhet t€ paguan 300000 denaré, dhe até 25% menjéheré, 10% pas dy muajve,
35% pas shtaté muaj dhe té tjerét 30% pas dhjeté muaj. Pas sa kohe mund té paguhen té gjitha
shumat menjéheré?

6. Borxh prej 1800000 denaré duhet té kthehet né katér késte té barabarta me 20% norma e
kamatés dhe até:

- késti i paré né 15.03 ;

- késti i dyté né 21.04 ;

- késti i treté né 10.05 ;

- késti i katért né 30.06.
Né cilén daté téré borxhi mund té paguhet menjéheré, nése data e startimit éshteé:
a) 15.03; b) 21.04.

7. Tregtari me shérbyesin e tij duhet té paguan tre mallrave, dhe até:
- 60000 denaré me 6% né 3.04;
- 80000 denaré me 6% né 24.04 ;
- 100000 denaré me 6% né 26.05 .
NEé cilén daté tregtari duhet té paguan furnizimet qé asnjéri tregtar té mos démtohet?

8. Borxhliu duhet té paguan 80000 denaré né 3.03, 30000 né 8.04, 60000 denaré né 18.05, 30000
denaré né 23.07 , té gjithé¢ me 10% norma e kamatés. Né cilén daté mundet t€ paguhet téré
borxhi?

9. Tregtari duhet té paguan prifakturat prej furnizuesit té tij dhe até sasité prej nga 45000 denaré,
me normén e kamatés 6% né 10.04, 28.04, 20.05 dhe 30.05 . Né cilén dité tregtari mundet
menjéheré ta paguan borxhin?

1. 4. Njehsimi i afatit té saldos sé borxhit

Né kété pjesé do té japim pérgjigje né pyetjen kur borxhliu mund té rregullon té gjitha ob-
ligimet e tij, nése njékohésisht i ka borxh dhe kérkon. Afati kohor i kétillé quhet afati i saldos sé
borxhit.

Le té jeté K ,K,,...,K jané obligimet e borxhit sipas ¢ ,t,...,t dité, pa norma té€ kamatés p ,p,.....p,
Kérkesat e tyre le té jené P,P,...P  me afat sipast ,t2°, .t " dité, me norma té kamatés
p.%p,0-p, O 1deja éshté té konstatohet afati i saldos t normae kamatés (mesatare) p_éshté mesi
i saldos sé borxhit gjaté S, nése dimé se shuma e kamatave té borxhit t& jeté i barabarté me

shumén e kamatave té kérkuesve dhe kamata e saldos. Po ashtu, me supozim se borxhet jané mé
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t€ médha prej kérkesave, K, + K, +... + K, > P, + P, +... + P_ saldo e borxhit § éshté shuma e cila
duhet té paguhet qé té mbulohet borxhi, pérkatésisht

S=(K,+K,+..+K,)-(P+P +..+P,).

Kamata e pérgjithshme pér borxhet éshté
K\ pit, " K, pit, I K, p,t, ‘
36500 36500 36500

Kamata e pérgjithshme pér kérkesat éshté
0

Pp't" Pp°t° P p 't
P4 " 2Pr 1y - mPm U

b

36500 36500 36500
Sp,t
Kurse kamata e njehsuar pér saldon e borxhit éshté ﬁ .
Atéheré
0,0 0,0 0, 0
Kipti Kopot, Kpt, _Bpti Ppyt,  Bpat, | SpA
36500 36500 36500 36500 36500 36500 36500

Pa dallim né cilén njési matése éshté shprehur koha, barazimi prej té cilés do ta caktojmé afatin
e saldos té borxhit éshté

Kipt, +K,p,t, +..+K,p,t, = ])11710110 +Pzp20t20 +"'+Pmpmotmo +8pt,,
pérkatésisht
K,pt,+K,p,t,+..+K p,t, _(P1plot10 +Pzpzotzo +"‘+Pmpm0tm0)
Sp, '

Né ményré speciale, nése normat e kamatés jané té barabarta edhe pér borxhet dhe kérkesat,
p,=-.=p,=p’=..=p,’=p, kemi

N

L _Ki Kot + 1K, —(P]t]0 + Pyt +...+Pmtm0)
s S *

1. Organizata Polarino i ka borxh 5000 denaré pér 40 dité, 6000 denaré pér 50 dité, 8000
denaré pér 80 dité, kurse kérkon 3000 denaré pér 30 dit¢ dhel0000 denaré pér 90 dité. Nga sa
dité mund té paguhet mbetja i borxhit? Norma e kamatés éshté e barabarté me téré periudhén

Do ti fusim té dhénat né tabelé, ngjashém sikurse gjaté caktimit té afatit mesatar té pagesés,
por edhe pér borxhet edhe pér kérkesat:

Borxhi Kérkesat
K t|Kt P t0. Pt
i ii J J JJ
1 5000 40 200000 1 |3000 30 90000
2 6000 50 300000 2 {10000 90 900000
3 8000 80 640000
Shuma | 19000 1140000 13000 990000
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Saldo e borxhit éshté
S = (K, +K,+K)- (P, +P) = 19000 -13000 = 6000 denar.

Afati i saldos éshté

K Kot Kt - (Rt + P,1,") _ 1140000 - 990000

g = 25 dité
| S 6000

Pagesa e térésishme e borxhit duhet t€ béhet me pagesé té 6000 denaré, té kamatizuara pér té
njéjtén normé té kamatés, pér 25 dité prej tani. ¢

Vérejtje. Deri mé tani supozojmé se borxhi éshté mé i madh se kérkesat. Por, mund té
ndodh edhe borxhi té jeté mé i vogél se kérkesat, situata né té cilén saldoja, gjaté barazimeve té
dhéna do té fiton shenjé negative, qé do té thoté se do t'i ngelin borxhliut me kamatén e njehsuar.

Detyra pér puné té pavarur
1. Cila éshté ideja pér futjen e konceptit afati i saldos sé borxhit?

2. Sipérmarrja ka borxh 75000 denaré pér tre muaj, 40000 denaré pér gjashté muaj dhe
80000 denaré pér teté muaj. Njékohésisht kérkon 55000 denaré pér shtaté muaj dhe 30000
denaré pér nénté maj. Né cilin afat mund té paguhet téré borxhi?

3. Sipérmarrja ka borxh 80000 denaré né 5.04, 150000 denaré né 20.05, 275000 denaré né
30.06 , kurse kérkon 130000 denaré né 17.03 dhe 90000 denaré né 5.08 . Né cilén daté mund té
paguan saldon e borxhit, nése periudha éshté 5.042

4. Borxhliu duhet té kthen 1000 denaré né 4.03 , 2000 denaré né 25.04 dhe 3000 denaré
né 15.05 . Njékohésisht kérkon 1500 denaré né 17.04 dhe 1000 denaré né 1.09. Né cilén daté
mund té paguhet saldoja e borxhit dhe sa éshté sasia e pérgjithshme qé borxhliu do t'ia paguan
kreditorit?

a) periudha 4.03 ; b) periudha 17.02.

5. Tregtari duhet té paguan borxhe ndaj furnizuesit té tij dhe até nga 45000 denaré, me

normén e kamatés 6%, né 10.04, 28.04, 20.05 dhe 30.05 . Njékohésisht kérkon nga 30000 denaré
né 15.04 dhe 25.05 . Cilén dité mund té paguhet saldoja e borxhit?
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1. 5. Koncepti pér ¢mimin diskont dhe njehsimet e diskontit

Né kushte ekonomike paraqiten raste kur sasi e caktuar e parave, té gjeneruar né bazé té
instrumenteve té caktuara financiare (tatimpagues, ¢eqe, fatura, etj.) pér periudhén kohore
té determinuar paguhen para kohe (para afatit té pagesés sé instrumentit). Karakteristike pér
kété lloj té rasteve éshté njehsimi i pjesés sé kamatés, pér té cilin duhet té zvogélohet shuma
e fundit qé e ka borxh, té njohur si diskont. Pérkatésisht, gjaté pagesés para kohe té obligi-
mit té dhéné nominal, qé duhet té paguhet né datén e caktuar né té€ ardhmen, shuma pér té
cilén zvogélohet obligimi nominal né momentin kur para afatit béhet pagesa borxhit, quhet
diskont.

Ményra e konversionit té njé obligimi qé duhet té paguhet me obligim né datén e caktuar, e
cila para kohe paguhet né datén e caktuar (determinimi i vlerés sé tanishme té flukseve té ardh-
shme monetare) quhet diskontim (eskontim).

Gjaté realizimit té njehsimeve té diskontit shfrytézohen kéto parametra:

N=| vlera nominale e cila éshté instrumenti financiar.

t,n,n=| afati i diskontit (diskont), i cili éshté i barabarté me kohén té shpre-
hur né numér té ditéve - t, muaj - m, vite - n, prej dités sé diskontimit
té instrumentit, deri ditén e pagesés sé instrumenteve. Ditét e mua-
jit llogariten né ményré kalendarike, késhtu qé nuk llogaritet dita kur
éshté sjellur instrumenti i eskontit, por njehsohet dita e pagesés sé in-
strumenti.

D = | diskont (eskont), i cii &shté i barabarté me shumén pér té cilén zvogélo-
het vlera nominale e instrumentit financiar.

p =|norma e kamatés (norma e diskontit) sipas té cilés éshté njehsuar dis-
konti.

E = | shuma reale (efektive) me té cilén paguhet obligimi nominal né mo-
mentin e pagesés para kohe.

Megg, njehsimi i diskontit, kryhet né dy ményra, ekzistojné dy lloje té diskonteve:
o diskonti komercial (bankar, tregtar) - Dk, te té cilét pér bazé té njehsimit té diskontit
merret vlera nominale, kurse vlera efektive fitohet si ndryshim i vlerés nominale dhe té disko-

nit dhe

o diskonti racional (matematik) - Dr, te i cili vlera nominale fitohet si shumé e vlerés no-
minale dhe kamatés pérkatése, e cila njehsohet pér vlerén efektive.
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Gjaté diskontimit, banka né bazé té vlerés nominale njehson provizion té caktuar dhe
pagesé plotésuese dhe shpenzime manipulative. (provizioni dhe shpenzimet manipulative zbri-
ten prej vlerés efektive).

1.5.1. Karakteristikat e faturés

Fatura (bill of exchange) éshté njé dokument né formén e shkruar ku njé person i jep urdhér
personit tjetér né kohén e caktuar dhe né vendin e caktuar t'ia paguan shumén e shénuar té pa-
rave te fatura e personit té€ shénuar né vet faturén té cilit i éshté dhéné si urdhér. Pikérisht, fatura
paraqet letér prej vlere sipas urdhrit dhe emitentit té tij (trasang) jep urdhér pa kusht personit
tjetér (trasat), té paguhet sasia e parave té caktuara shfrytézuesit té dokumentit (remitent), qé
éshté pérmend te fatura ose vet trasantit:

o trasant (drawer) éshté urdhérdhénés ose dhénés i faturés i cili shénohet person i faturés
(emitenté té faturés jané bankat dhe agjencité e udhétimeve té cilat japin lloje té faturave té
veganta);

o trasant (drawe) éshté ai i cili kryen pagesé sipas faturés prej mbulesés sé trasantit qé
gjendet te ai;

« remitent (paye) éshté person fizik ose juridik i eméruar te dokumenti té cilit i paguhet
sasia e pérmendura te fatura, pérkatésisht shfrytézuesi i faturés dhe

o pronari i faturés éshté person i cili e posedon faturén né ményré ligjore.
Fatura si letér me vleré i ka kéto kushte:

o fatura éshté mjet pér kredit (ose mjet pér sigurim);

o fatura éshté mjet pér pagesé dhe

o fatura éshté mjet pér eskont.

Varésisht prej karakteristikave dhe rolit, ekzistojné mé shumé lloje té faturave: fatura e trasuar, fa-
tura personale, faturé bllanko, faturé bllanko kambial, faturé mallrash, faturé biznesi, faturé cirku-
lare, e trasuar-faturé térheqése, personale - faturé e térhequr, faturé komisioni dhe faturé krediti.

Llojet themelore té faturave jané fatura e trasuar dhe personale. Pasi fatura éshté formale-
puné juridike dhe pérbén formén e shkruar qé pérmbajné numér té disa elementeve té cilat
jané karakteristike pér faturén e trasuar. Sipas Ligjit pér faturé konventat pérkatése té€ Gjenevés
prej vitit 1930, fatura e trasuar duhet t'i pérmbajé kéto elemente té réndésishme:
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« simbol se éshté faturé, e shtypur, né veté faturén;

o transant (emitenti i faturés);

o emri, pérkatésisht emri dhe selia e trasatit;

o emri i remitentit (shfrytézues i drejté i faturés);

o urdhér pa kusht té paguhet shuma e caktuar e parave nga mbulesa e trasantit;

o koha e arritjes;

« vendi ku duhet té kryhet pagesa;

o dita dhe vendi i dhénies dhe

o nénshkrimi i trasantit.

Fatura personale paraget premtim pa kusht i marun prej trasantit si trasat se do té paguhet

sasia e parave té caktuara remitentit qé éshté pérmendur te fatura. Fatura personale i pérmban
kéto elemente:

shenja se fatura éshté shtypur né veté faturén, né gjuhén maqedonase me shkrim cirilik;
o premtim pa kusht se shuma e parave té caktuara do té paguhet;

o koha e arritjes;

« vendi ku duhet té kryhet pagesa;

» emri i remitentit;

« dita dhe vendi i dhénies dhe

o nénshkrimi i trasantit.

Punét e faturés jané veprime juridike dhe puné té cilat mundet té kryhen me faturén:
dhénia e faturés, indosimi i faturés, akceptimi i faturés, cesioni i faturés, avalimi i faturés, blerja
e faturés, amortizimi, revokim, protesté faturés etj.

Parimet karakteristike té faturés qé kané zbatim né punét juridike me faturé jané: shkrimi,
inkorpurimi, obligimet e faturés fikse, rigoriziteti i faturés, solidariteti i faturés, pavarésia e
faturés dhe padrejtshmeéria e faturés.

Parimi i shkrimit (formaliteti) vijen né shprehje pér shkak té faturés éshté dokument
rreptésisht formal. Fatura patjetér duhet t€ jepet né formén me shkrim, me ligj né formé té
shkruar, pér mé lehté té vértetuar ekzistimin e raporteve faturale-juridike, por edhe pér shkak té
realizimit té pengueshém té qarkullimit faktural dhe juridik. Te dokumenti me shkrim i faturés
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duhet té pérfshihen té gjitha elementet dhe veprimet faturale-juridike, si pér shembull, deklarata
pér akceptim, avalim, indosim etj. Eshté e nevojshme té potencohet se né kohén mé té re parimi
i formalitetit béhet mé elastik né qarkullimin juridik, si edhe né rregullat mé té reja pér faturé
juridike, né kontekst t& pérvetésimit té ashtuquajturés teoria e 1éshimit (emisioni), pérkatésisht
dhénia e faturave bllanko.

Parimi pér inkorporacion qéndron né até qé té drejtat dhe obligimet prej faturés jané té
lidhura ngushté me posedimin e dokumentit té faturés. Asnjé person nuk mund té realizon té
drejtat e faturés nése nuk ka as edhe vet faturé. Parimi i inkorporacionit njékohésisht té pérmban
dy té drejta (té drejté prej faturés dhe e drejta e faturés):

« e drejta prej faturés — sipas karakterit té saj éshté e drejté obligative dhe qéndron né até
qé pronari i faturés éshté autorizuar té kérkon prej borxhliut té faturés kryerjen e obligimit té
caktuar té faturés dhe

o edrejta e faturés-sipas karakterit té saj éshté e drejté e vérteté e cila shprehet népérmjet
asaj qé ekziston supozim se pronari i faturés éshté pronar i vet ligjor dhe ka té drejté¢ kryerjen e
obligimit prej borxhliut té faturés vetém deri sa dokumenti i faturés éshté né pronési té tij.

Sipas parimit té obligimit fiks té faturés, mund té kérkohet ose té obligohet né bazé té
faturés, qé padyshim shihet prej vet shkrimit té faturés. Obligimi i faturés vlerésohet né bazé
té asaj qé éshté pérmendur né faturé, por jo né bazé té mjeteve tjera vértetuese. Te obligimi i
faturés hyhet atéheré kur te fatura me shkrim vendohet nénshkrimi dhe shénohen deklarata
e faturés.

Me parimin e rigorizitetit té faturés sigurohet qarkullimi i shpejt dhe i penguar fatural-
juridik dhe vértetimi i lehté i obloigimit té faturés. Fatura bén pjesé né instrumentet té cilét mé
sé shumti i sigurojné kreditorét dhe paraget dokument rigoroz né lidhje ndaj kreditoréve né
até kuptim ai patjetér té realizon té drejtat e tij prej faturés sipas rregullave té caktuara juridike
precize, i mundésojné borxhliut pozité té sigurt.

Parimi i faturés solidare géndron né até qé té gjithé personat qé e kané nénshkruar faturén
(trans-emitenti, akceptanti, avalisti dhe indosanti) né ményré solidare i pérgjigjen pronarit té
paguesit, pa dallim té raporteve té tyre.

Parimi i drejtshmérisé sé faturés qéndron né até qé ¢do borxhli i faturés (nénshkrues té
faturés) i pérgjigjet drejtpérdrejt kreditorit té faturés. Pér kété shkak, kreditori éshté i autorizuar
drejtpérdrejt ti drejtohet ¢do borxhliu dhe prej tij té kérkon pagesén e shumeés sé faturés, pa
dallim té rangut qé e ka borxhliu i faturés te fatura.
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Parimi i faturés sé pavarur géndron né até qé ¢do borxhli i faturés, duke e nénshkruar
faturén, krijon obligim té faturés sé pavarur, e pavarur prej obligimeve té nénshkruesve té
vecanté té faturave.

1.5.2. Diskontimi (eskontimi) i faturés

Sasia, e shénuar te fatura paraqet vleré nominale té faturés ose shumés sé faturés. Fatura
mund té paguhet:

o né ditén e pagesés sé faturés;

o pas afatit té pagesés, kur pérve¢ vlerés nominale paguhet edhe kamata pérkatése e
vonesés dhe

o para afatit té pagesés (shitja e faturés para afatit té pagesés). Diskontimi (eskontimi) i
faturés paraqget transaksion financiar kur entiteti i biznesit kryen furnizimin e faturés sé pa pa-
guar deri te banka ku gjeneron (vlera nominale e faturés e zvogéluar pér kamatén e dhéné dhe
provizione). Né realitet, diskontimi i faturés paraqet shitja para kohés ose blerje para kohés té
faturave para pagesés ku paguhet vlera nominale e faturés (vlera nominale e faturés) e zvogéluar
pér kamatén e cila njehsohet prej dités sé diskontimit deri te dita e pagesés. Entitetet e biznesit
té cilét kané fatura pér mallra té shitura ose shérbime dhe té cilét kané vendosur t'i eskontojné te
bankat, i dorézojné faturat te personat pérgjegijés té bankés. Nése entitetet e biznesit dorézojné
mé shumeé fatura pér njé dité, dorézohet edhe spefikacioini i faturés.

NE rastin kur diskontimi kryhet pas dités mungesa e faturave, atéheré kamata mblidhet prej
vlerés nominale.

Norma e kamatés sipas té cilés llogaritet kjo kamaté éshté norma e diskontit, ndérsa kamata
e fituar e diskontit, por llogaria né té cilén kryhet diskontimi paraqet llogari té diskontit.

Diskontimi i faturés-ekzistojné mé shumé ményra pér njehsimin e diskontit. Llogaria mé e
thjeshté e diskontit komercial éshté kjo

_N-t-p
" 360-100

Njehsimi mi diskontit racional éshté kjo:

Dre_ Ntp
360-100+ p-¢

Bankat diskontimin e kryejné duke shfrytézuar diskontin bankar dhe shumén efektive té
cilén e fiton pronari i faturés, njehsohet sipas kétij barazimi:

26



E=N_(1_p_'t
360-100

1. Fatura me vleré nominale prej1000 $ éshté dorézuar deri te banka né ditén 10. 09. 20009.
Norma e diskonit &shté 7%, ndérsa afati i pagesés éshté né ditén 30.09.2009. N&é bazé t&é paramet-
rave t& dhéné té njehsohet diskonti komercial dhe racional, si edhe ndryshimi ndérmjet

N =1000%

t =20 dité

pP=7%

Dk = 1000-7-20 _ $3.89 Dr=_ 1000720 _ $3,87
360-100 360-100+7-20

Dk-Dr=$3,89-$3,87=5$0,02 ¢

2. Entiteti i biznesit X éshté pronar i faturés né bazé té shitjes sé mjeteve transportuese né
sasi prej 100 000 $ , qé duhet ta paguan mé 01.10.2009. Megjithaté, entiteti i biznesit ka nevojé
prej mjeteve finansiare dhe vendos ta dorézon faturé né eskontimin né bankén e dhéné né ditén
06.09.2009, me normén e diskontit prej 8%. Pér shérbimin e diskontimit, banka ka paguar pro-
vizion né lartési prej 0,5% dhel00 $ shpenzime manipulative.

N =100 000$
p=38%
t =25dité

Njehsimi i shumés efektive:

E=N-(1-—2L )= §100000- (1 - =22  $99444,44
360-100) 360-100

Né bazé té shumés efektive, diskonti éshté:
D =100 000$ - 99 444,44% = 555,56$

ose diskonti i njehsuar me barazimin pér diskontin komercial:

Dk — N-t-p _ 100000-8-25
360-100 36000

Sasia e provizionit né bazé té shérbimit pér diskontimin éshté:

§99444,44 2
100

=$555,56

=$497.
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M edhe té shpenzimeve manipulative ($ 100), entiteti i biznesit do té fiton shumé efektive
né sasi prej:
99 444,44$ - 497% - 100$ = 98 847,448%. «

3. Kompania A mé datén 01.05. 2009, ka dorézuar tre fatura me vlera té barabarta nomi-
nale prej 20 000$, né eskontimin deri te banka, ku faturat kané afat té ndryshém té pagesés. Té
njehsohet sasia e mjeteve té parave qé i ka paguar banka kompanisé mé datén 01.05, nése norma
e diskntit éshté 6%, provizioni éshté 1% kurse shpenzimet manipulative jané 208.

Fatura éshté diskontuar mé datén 01.05.2010

Sasia (N) Afati i pagesés Ditét Dk
Fatura A 20 000 $ 01.04.2009 30 100 $
Fatura B 20 000 $ 20.03.2009 41 137 $
Fatura C 20000 $ 15.03.2009 46 153 $
60 000 $ 2 Dk=390$
p=6%
D Dk =390$

provizioni = 1%
shpenzimet manipulative = $ 20
shuma efektive =» N — > Dk =60000-390=$ 59610

- (provizioni = 59 610 x 0,01 = 596,1)

=59013,9
- (20)

=58993,9

Banka mé datén 01.05.2010 do t'i paguan kompanisé A sasiné prej 58 993,9 denaré pér tre
faturat e barabarta té diskontuara me afat té ndryshém té pagesés. ¢

Kur kryhet blerja e faturave, shpenzimet e pérgjithshme shtohen né vlerén e diskontuar té
faturés.

4. Personi i caktuar mé datén 01.05 dorézon faturén (A) me vleré nominale prej 50 000 denaré
me afat té pagesés mé datén 16.05 dhe faturén (B) me vleré nominale prej 70 000 denaré dhe afat té
pagesés mé datén 31.07. Personi dorézon kérkesé vlerat diskontuese té faturave té hidhen né llogariné
e tij né datén e mesme (t€ njéjtén dité té disponon me té dy shumat), por po ashtu as banka as per-
soni té mos démtohen. Norma e pagesés éshté 8% edhe pér té dy faturat. Cila éshté data e pagesés sé
shumés prej faturave té diskontuara dhe sa éshté shuma efektive qé do t'i paguhet personit?
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Prej parametrave té bashkangjitura kemi:
- Pér faturén (A), vlera nominale N1 = 50 000 denaré dhe t1 = 15 dité, edhe
- Pér faturén (B), vlera nominale N1 = 70 000 denaré dhe t1 =92 dité.
Formula pér njehsimin e afatit mesatar té diskontimit:

t — t=1
2N,
t=1
afati mesatar i diskontimit = 50000-15+70000-92 =60 dité
50000+ 70000
p=8%
L N-t-p _ (50000+70000)-60-8 _,

©360-100 36000

shuma efektive: (50 000+70 000) - 1 600 = 118 400 denaré.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Cilat parametra shfrytézohen gjaté njehsimeve té diskontit?
2. Cka paraget fatura dhe prej ciléve elemente pérbéhet?
3. Numéroi subjektet gjaté transaksionit me fatura?

4. Fatura me vleré nominale prej 2 500 denaré éshté dorézuar né eskontim deri te banka mé
datén 15.10. Norma e diskontimit éshté 9%, kurse afati i pagesés éshté mé datén 20.11. Né bazé
té parametrave té dhéné, njehso diskontin komercial dhe racional, si edhe ndryshimin ndérmjet
tyre.

5. Kompania A né bazé té mallit té shitur, fiton faturé me vleré nominale prej 1 200 000$
me afat té pagesés mé datén 01.04.2010. Pér shkak té nevojés prej mjeteve té parave plotésuese,
kompania vendos té shet fatrurén (té eskonton) mé datén 15.03.2010. Norma e diskontit éshté
7%, provizioni 0,05 dhe 500$ shpenzimet manipulative. Né bazé té faturés sé diskontit, njehso sa
ka fituar kompania prej bankés?
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1. 6. Llogarité depozitare

Bankat paraqgesin institucione depozitive — kreditore té cilat mobilizojné mjete té lira té
parave prej subjekteve suficitare (kursyes) dhe lejon kredi té subjekteve deficite (entitete té cilét
kané ide produktive investuese, por nuk kané kapital té mjaftueshém pér realizimin e té njéjtéve).
Pikérisht, burime tradicionale té bankave jané depozitet (depozita té afatizuara dhe depozita pa
afat), té cilat jané bazé e bankés pér lejimin e kredive, investim dhe gjenerim té té ardhurave. Né
kété ményré, bankat mundésojné funksion kursyes dhe kreditor népérmjet sé cilés mundésojné
alokacion efikas té fondeve té parave dhe gjenerimi i t& ardhurave né formé té kamatés pér
deponentét (kursyes né banké) edhe pér bankén (né bazé té kredive té lejuara).

Cdo gytetar qé kursen mundet depozitin e tij té parave ta depoziton né banké. Pér depozi-
tin e kursyer si depozit parash té depozituar né banké, jepet librezé kursimi né té cilén shkruhen
pagesat, gjendja dhe kamatat e njehsuara pas depozitit té€ kursyer. Libreza e kursimit mund té
jeté né emér edhe té personit nén kujdesje. Elementet themelore té xhirollogarisé jané kéto: emri
dhe mbiemri i depozitorit, data e lindjes dhe numri amé, xhirollogaria e bankés numri i librezés
dhe vendi pér vérejtje té bankés (shenja se paraté jané deponuar pa afat ose me afatizim né in-
terval kohe té caktuar).

Libreza e kursimit vértetohet me nénshkrim dhe vulé té bankés. Eshté e nevojshme té po-
tencohet se té gjitha pagesat jané futur né librezé dhe até né ditén kur ka ndodhur ndryshimi dhe
¢do ndryshim vértetohet me vulé dhe nénshkrim nga ana e arkétarit.

Me myjetet prej librezés sé kursimit mund té disponojné:
o personi pér té cilin éshté libreza e kursimit dhe
« person i autorizuar nga deponenti, pérfagésues ligjor dhe kujdestar.

Deponimet e depozitit né banké éshté né funksion té kursimit, prandaj ky lloj i llogarive
pér depozitin e deponuar quhet llogari né depozitat kursyese ose llogari deponuese, Depozimet
e kursyera mund té jené:

« me afatizim dhe pa afatizim (té afatizuar me nxjerrje mujore té kamatés, ( me anulim té
afatit ose pa anulim té afatit, me qéllim té vecanté ose pa géllim);

o depozitat kursyese té hapura dhe

o kursim denarésh té hapur pér fémijeé.

Té dhénat pér depozitat e qytetaréve paragesin fshehtési biznesi té bankés. Gjithashtu, ban-
ka mund té hap libreza kursimi té personave fizik té jashtém né Republikén e Magedonisé. Nor-

mat e kamatés jané té shkruara me politikén bankare té biznesit.
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Lartésia e normés sé kamatés qé paguhet deponentéve varet prej asaj a béhet fjalé pér
depozité me afatizim ose pér depozitime té afatizuara ose té pa afatizuara. Kamata (interesi) e
shumés sé parave e cila paguhet pér shfrytézimin e kapitalit té huaj. Ky definicion pér kamatén
éshté pér kamatén edhe té mjeteve té parave t€ deponuara, ku banka, né té cilén ato jané de-
ponuar pér periudhé kohore té caktuar, i shfrytézon mjetet edhe té¢ deponueséve, té ciléve si
shpérblim u paguhet kamata.

Kamata llogaritet dhe i shtohet depozitit né fund té vikti kalendarik pér depozité me afati-
zim, ndérsa pér depozita té afatizuara, kamata i shtohet né fund té afatit me afatizim. Njehsimin
e kamatés, banka e kryen né bazé té shumés sé deponuar , por ndryshimi i vet kamatés varet prej
vlerés sé depozitimit, prej kamatave té shumés sé deponuar dhe té paguar pér té cilat shkruhet
depoziti (depoziti i kursyer).

Depozitat e denaréve t€ deponuara jané té siguruara né Fondin pér sigurim té depozitave
kursyese. Fondi i ¢démton personat fiziké né lartési 100% prej depozitit t&€ ¢do personi fiziké
deri né sasiné e kundérvlerés né denaré té€ 10 000 EUR dhe 90% prej depozitit té¢ ¢do personi
tiziké né njé banké ose né kursimtore deri né sasiné prej kundérvlerés né denaré ndérmjet 10
000 EUR dhe 20 000 EUR, por jo mé shumé se kundérvlera prej denaré té€ 20 000 EUR. Te sasité
e pérmendura njehsohet pjesa kryesore e depozitit té kursyer i zmadhuar pér kamatén né lartési
mé sé shumti deri te norma eskonte e Bankés popullore té Republikés s¢ Maqgedonisé, e vlers-
hme né periudhén pérkatése.

Gjaté njehsimit té kamatés pér depozita kursyese shfrytézohet barazimi pér njehsimin

e kamatés sé thjeshté. Gjaté njehsimit té kamatés sé thjeshté dhe té pérbéré kalkulohen kéto
komponente:

o shuma themelore - K (depoziti, kapitali i zmadhuar, kapitali i zvogéluar), qé éshté 1éndé e
kamatizimit;

« periudha e kamatés, i cili éshté i barabarté me kohén pér té cilén deponohen ose shfrytézohen
mjetete e parave;

« norma e kamateés, interesi (p ose i);

o kamata. E cila éshté e barabarté me shumén k té cilén banka duhet t'ia paguan deponentit,
e njehsuar norma e kamatés dhe periudha e kamatés sé kontraktuar.

Formulat pér njehsimin e kamatés sé thjeshté né rastin kur periudha e depozimit éshté shprehur
né vite, muaj dhe dité:

o depozitat e afatizuara né vit |k = Kop | ose vite | = Kor?
100 100
. . . . . K,pm
. dep021atave té afatizuara sipas muajve k= 1200

31



K, pt
« t€ njehsimit t€ kamatés sipas ditéve |k = ol
36500

Pér njehsimin e kamatés pér depopzitin e dhéné, shfrytézohet tabela pér determinimin e
ditéve pér ngritjen e shumés sé dhéné (pagesa) para ose dité pér futjen e depozitave té reja.

Tabela 1
Numri i ditéve sipas kalendarit deri né fund té vitit

Dita |Jan. |Shkurt |Mars [Prill | Maj | Qershor | Korrik | Gusht | Shtator | Tetor | Néntor | Dhjetor
1. 365 | 334 306 275 |245 (214 184 153 122 92 61 31
2. 364 | 333 305 |274 |244 | 213 183 152 121 91 60 30
3. 363 | 332 304 273 243|212 182 151 120 90 59 29
4. 362 (331 303 (272|242 |211 181 150 119 89 58 28
5. 361 ]330 302 [271 [241 |210 180 149 118 88 57 27
6. 360 | 329 301 270 | 240 | 209 179 148 117 87 56 26
7. 359 (328 300 | 269 |239 |208 178 147 116 86 55 25
8. 358 | 327 299 268 |238 [207 177 146 115 85 54 24
9. 357 | 326 298 | 267 |237 |206 176 145 114 84 53 23
10. 356 | 325 297 1266 [236 [ 205 175 144 113 83 52 22
11. 355 | 324 296 | 265 |235 (204 174 143 112 82 51 21
12. 354 (323 295 264 |234 (203 173 142 111 81 50 20
13. 353 | 322 294|263 [233 [202 172 141 110 80 49 19
14. 352 | 321 293|262 |232 (201 171 140 109 79 48 18
15. 351 |320 292 1261 [231 [200 170 139 108 78 47 17
16. 350 (319 291 260 230 | 199 169 138 107 77 46 16
17. 349 | 318 290 259 [229 [198 168 137 106 76 45 15
18. 348 | 317 289 | 258 |228 [197 167 136 105 75 44 14
19. 347 | 316 288 | 257 |227 [ 196 166 135 104 74 43 13
20. 346 | 315 287 256 [226 [ 195 165 134 103 73 42 12
21. 345 (314 286 255 225|194 164 133 102 72 41 11
22. 344 (313 285 254 224 193 163 132 101 71 40 10
23. 343 (312 284 |253 [223 192 162 131 100 70 39 9
24. 342 | 311 283 | 252 222|191 161 130 99 69 38 8
25. 341 |310 282  [251 [221 [190 160 129 98 68 37 7
26. 340 | 309 281 250 | 220 | 189 159 128 97 67 36 6
27. 339 | 308 280 249 |[219 [188 158 127 96 66 35 5
28. 338 | 307 279 248 |218 [ 187 157 126 95 65 34 4
29. 337 278 247 |217 | 186 156 125 94 64 33 3
30. 336 277 1246 |[216 [ 185 155 124 93 63 32 2
31. 335 276 215 154 123 62 1

1. Subjekt i dhéné ka deponuar né banké sasi té parave prej 10.000 denaré me 9% kamata vjetore.
Me sa para do té disponon deponenti pas 5 muajve?
K =10 000 denaré
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p=9%
m = 5 muaj

NEé bazé té cilés parametrat e dhéné, kamata té cilén deponenti do ta merr pas pesé muajve
éshté:
~10000-9-5
1200

=375 denaré

Né bazé té kamatés sé njehsuar, deponenti pas pesé muajve, do té disponon me 10.375
denaré, si rezultat i kapitalit themelor té zmadhuar me kamaté pér periudhén e dhéné té kama-
tizimit. &

2. Person i caktuar ka deponuar 100 000 denaré né banké, mé datén 25.05, ndérsa mé datén

01.10 ka ngritur 45 000 denaré. Sa éshté sasia e kamatés né fund té vitit, nése banka zbaton
normén e kamatés né lartési prej 5%.

K, =100 000 denaré

p=5%

t,= 221 dité (prej datés 25.05 deri né fund té vitit)

K, = -45 000 denaré

t, = 92 dité (prej 01.10 deri né fund té vitit)

I 100000-5-221  45000-5-92 _3027.4—567 = 24603. +
2 36500 36500

3. Gjaté vitit 2009 né zhiro llogarité e deponentit X kané ndodhur ndryshime, ku norma e
kamatés éshté né sasi prej 5%:

10.01.2009 [ nén pagesén | 10 000
15.02.2009 | nén pagesén | 8 000
01.03.2009 | nén pagesén | 6 000
20.03.2009 | nén pagesén |2 000

NEé bazé té késaj qé éshté pérmendur mé larté té regjistrohen t€ gjitha ndryshimet te lloga-
aria e depozitit.

Pér ¢do pagesé dhe nxjerrje menjéheré té njehsohet kamata prej dités sé pagesés (nxjerrjes)
deri né fund té vitit.
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kamata: 5%

Data nén pagesén | t€ béjné pagesén | Saldo Dita Kamatés

+ — Saldo
10.01.2009 10 000 10000 | 356 487,67 487,67
15.02.2009 8 000 18000 | 320 351 838,67
01.03.2009 6 000 12000 | 306 251,5 587,16
20.12.2009 2000 14 000 12 3,29 590,44
31.12.2009 590,44 Kamatés 14 590,44 590,44
Gjithsej 20 590,44 6 000 14 590,44 841,96 | 841,96 0
31.12.2009

Detyra pér puné té pavarur

1. Cilat jané burimet tradicionale t€ bankave né bazé té té cilave banka bén plasmane?

2. Té numérohen komponenetet té cilat zbatohen gjaté njehsimit té kamatés sé thjeshté dhe

té pérbéré?

3. Té numérohen elementet thelbésore té xhirollogarive?

4. Personi A, ditén 25.01.2010, ka deponuar sasiné prej 50 000 denaré, kurse mé datén
20.09.2010 ka nxjerré 35 000 denaré. Té njehsohet sasia (saldoja) né fund té vitit nése banka
zbaton llogari kamatore né lartési prej 8%.

5. Gjaté vitit 2009, né xhirollogariné pér depozita kursyese té personit X, jané krye kéto

ndryshime:
05.01. 2009 | nén pagesén 3000
20.01.2009 | t€ béjné pagesén 2 500
31.01.2009 Ka paguar 3200
28.02.2009 Ka paguar 3350
03.04.2009 Ka nxjerré 4000
04.06.2009 Ka paguar 5000
09.09.2009 Ka nxjerré 3700
10.11.2009 Ka paguar 3000
25.12.2009 Ka nxjerré 5000

Té njehsohen ndryshimet te libreza e kursimit (zhiro llogariné) nés norma e kamatés éshté 7.5%.
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1. 7. Xhirollogaria kreditore

Né kuadér té ekonomizimit, bankat dhe institucionet financiare kryejné transferin e kapi-
talit né géllime potenciale prodhuese. Pikérisht, disa entitete té biznesit té caktuar kané plane
investuese. Por nuk kané mjete té mjaftueshme pér realizimin e tyre. Gjithashtu amvisérité bal-
lafagohen me nevojén e kapitalit plotésues té dedikuar pér shpenzimet e tyre.. Me géllim qé té
kénagen kérkesat e klientéve korporativ dhe amvisérité, bankat lejojné kredi biznesi dhe kredi
shpenzuese pér banorét.

Varésisht prej afatit té pagesés, dallohen kéto lloje té kredive:

o kredi me afat té shkurtér (afati i pagesés deri né njé vit);
o kreddi me afat té mesém (afati i pagesés prej njé viti deri né tre vjet) dhe

o kredi me afat té gjaté (afati i pagesés mbi tre vjet).

Kredi me afat té shkurtér jané té dedikuar pér financimin e nevojave aktuale té klientéve,
mbajtja e likuiditetit me afat té shkurtér né tregti, pér prodhim, pér eksport dhe shérbimi té pa-
gesave. Shfrytézimi i kredive me afat té shkurtér éshté me kérkesé té klientit dhe mundet té jeté
suksesive ose revolving. Kthimi i kredisé ose revolvingu me marréveshje dinamike. Sigurimi i
kreditit kryhet me hipoteké té patundshmeérisé, peng e sendeve té tundshmeérisé, depozit, garant
bankare, letér prej vlere dhe té drejta.

Kredi me afat té gjaté pér persona juridik - i dedikuar pér kété lloj té kredisé éshté pér de-
ponime me afat té gjaté, realizimi i projekteve investituese, blerja e mjeteve themelore etj. Afati i
kthimit té kreditit me afat té gjaté éshté deri mé tre vjet (ose mbi tre vjet varésisht prej politikés
sé bankeés). Jané t€ deminuara né denaré ose jané denaré me klauzulé devizore.

Meényra e shfrytézimit té kredisé me afat té gjaté éshté varésisht prej kérkesés sé klientit, né
ményré suksesive né bazé té dokumentaconit i cili tregon shfrytézimi géllimor i mjeteve. Kre-
dija kthehet né anuitete mujore té barabarta, mujore, tremujore ose gjysmévjetore varésisht prej
dinamikés sé investimit. Kredité sigurohen me hipoteké té patundshmeérisé, peng e sendeve té
tundshme, depozit, garanté bankare, letra me vleré dhe té drejté.

Cmimi i kredive (norma kamatore) determinohet varésisht prej llojit dhe afatizimit té
kredisé.Pér kredité e lejuara, banka mban llogari té vecanté, zhiro llogari kreditore. Kredia
e lejuar bartet né zhiro-llogari té shfrytézuesit népérmjet sé cilés kryhet edhe shfrytézimi i
kredisé. Né rastin kur vjen deri tek mos pagesa e anuiteteve (pagesa e kredisé dhe kamatés)
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né afatin e paraparé, pérveg té rregulltés, paguhet edhe kamata e dénimit. Gjaté njehsimit té
kamatés ditét merren sipas kalendarit, kurse pér vitin merrem 365 dité ose366 dité kur ai éshté
vit kalues.

Pér kredité e lejuara mbahet evidencé népérmjet kredisé dhe xhirollogarive dhe até
népérmes rrugés elektronike.

1. Klienti korporativ X, prej njé banke ka lejim pér té shfrytézuar kredi né sasi prej 1 000
000 denaré, me afat té pagesés deri né datén 30.07.2010. Norma e kredisé pér kamatén e rregullt
éshté 9% vjetore, kurse pér kamatén e dénimit 3% vjetore. Sipérmarrja prej datés 01.02.2010 e
ka shfrytézuar térésisht krediné e lejuar, ndérsa pagesat jané realizuar sipas késaj radhe:

20.03.2010 Pagesa I. 100 000 denaré
15.04.2010 Pagesa II. 120 000 denaré
01.08.2010 Pagesa III. 180 000 denaré
15.08.2010 Pagesa I'V. 600 000 denaré

Té tregohen té gjitha ndryshimet e llogarisé kreditore t€ bankés (me llogariné e kamatés sé
rregult dhe té dénimit) pérfundimisht me datén 30.09.2010. Gjithashtu té kryen edhe ndryshi-
met e zhiro-llogarisé té klientit korporativ X.

Data e ndry- Sasia e ndryshimit Dité pér Kamata
shimit
Té jep Té merré Kamata e | Kamata me | Kamata e Kamata me
rregullt | dénim rregullt dénim
01.02.2010 1 000 000 242 159672
20.03.2010 100 000 194 M 4784
15.04.2010 120 000 168 M 4971
01.08.2010 180 000 66 M 7457
15.08.2010 600 000 15 46 M 2219 ] 2268,5
Gjithsej: 1 000 000 1 000 000 J 79103 ] 2268,5

Ditét pér kamatén e rregullt pér sasiné e kredisé jané njehsuar pér periudhén prej 01.02 deri
30.09. Me sasiné e kamatés obligohet shfrytézuesi i kredisé (jep, shenja-J). Ditét pér kamatén
e rregullt pér ndryshimet tjera llogariten prej datés sé ndryshimit deri né fund té periudhés
llogaritése (30.09.2010). Kamata pér kété numér té ditéve, pér ndryshimin pérkatés, merret
(merr, shenja-M). Ditét e kamatés me dénim llogariten prej afatit té kredisé sé arritur deri né
datén e ndryshimit. Me kété kamaté obligohet shfrytézuesi.
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Xhiro llogaria e korporatés X

Data e ndryshimit | Pérshkrimi Sasia e ndryshimit Saldo
Té jep Té merr
15.01.2010 Salldo 500 000 500 000
01.02.2010 Kredit 1 000 000 1 500 000
20.03. 2010 Pagesa I 100 000 1400 000
15.04. 2010 Pagesa II 120 000 1280 000
01.08.2010 Pagesa II1 180 000 1100 000
15.08.2010 Pagesa IV 600 000 500 000
30.09.2010 9% kamata 79103 420 897
30.09.2010 3% kamata e 2 268,5 418 628,5
dénimit
30.09.2010 Saldo pér 418 628,5
barazim
1 500 000 1 500 000
01.10 Saldo 418 628,5

Detyra pér puné té pavarur

1. Té numérohen cilét lloje té kredive ekzistojné varésisht prej afatit té pagesés?

2. Pérmendi karakteristikat dhe qéllimin e kredive me afat té shkurtér.

3. Pérmendi karakteristikat dhe qéllimin e kredive me afat té gjaté

4. Prej ¢ka varet ¢mimi i kredisé?

5. Organizata X, prej njé banke i éshté lejuar kredi né sasi prej 20 000 denaré, me afat té
dorézimit 26.04.2010. Norma e kamatés pér kamatén e rregullt &shté 7,5% vjetore, kurse pér
kamatén me dénim 2% vjetore. Organizata mé datén 01.03.2010 e shfrytézon térésisht krediné
e lejuar, ndérsa pagesat jané realizuar né kété ményré:

05.03.2010 Pagesa I 270 denaré
12.04.2010 Pagesa II 580 denaré
17.05.2010 Pagesa III 700 denaré
23.05.2010 Pagesa IV 18 450 denaré
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Té tregohen té gjitha ndryshimet e llogarisé kreditore té bankés (me llogariné e kamatés sé
rregullt dhe me dénim) pérfundimisht me datén 30.06.2010. Gjithashtu té kryhen edhe ndryshi-
met e xhirollogarisé sé firmés X, nése saldo e fillimit té xhirollogarisé éshté 50 000 denaré.

1. 8. Detyra pér ushtrime

1. Pér sa kohé 17 628 denaré do té sjellin kamaté né sasi 2 393 denaré, nése norma e kamatés
éshté 6% ?

2. Njehso shumén themelore té€ deponuar pér té cilén pér periudhén 20 mars - 28 gershor,
me matricé kohore (k,360), me normé kamate 4,75% njehsohet dyheré kamaté mé e madhe se
sa ajo e cila njehsohet pér shumat 20 000 denaré né 3 muaj, 40 000 denaré né 5 muaj dhe 12 000
denaré né 6 muaj, me normé t&€ kamatés 4,5%.

3*. Njehso normén e kamatés me té cilén pér 60 000 denaré, t&¢ deponuara né periudhén
8.03 - 29.06, sipas principit (k,360), njehsohet kamata e cila paraqet 45% prej kamatés sé njeh-
suar pér shumat prej 25000 denaré né periudhén 8.04 - 30.06, 62 000 denaré né periudhén
18.04-30.06 dhe 75 600 denaré né periudhén 4.05 -30.06, me matricé kohore (k,365) dhe normé
té kamatés 6,5%.

4*. Njé e treta e shumés themelore éshté deponuar né 1,5 vjet, dy té pestat prej shumés né 4
muaj, kurse mbetja né 80 dité. Norma e kamatés pér té gjitha shumat e veganta éshté 4%. Kamata
e pérgjithshme e njehsuar éshté 8 500 denaré. Sa éshté shuma themelore?

5. Pas zvogélimit té shumés themelore pér kamaté prej 4,75%, pér katér muaj, borxhliu ka
pranuar 295 250 denaré. Sa éshté borxhi, sa éshté kamata?

6. Duke pérfshiré edhe kamatén e njehsuar me 6% , kamata pér 60 dena, borxhliu ka kthye
50 500 denaré. Cfaré kamate do té sjell kapitali dy heré mé i madh se fillestari, nése afatizohet né
3 vjet, pér té njéjtén normé té kamatés?

7. Pas zbritjes sé 9% kamaté, pér periudhén 25.01 - 31.08, duke e llogaritur kohén né ményré
kalendarike (k,365), jané pranuar 100 000 deneré. Sa éshté borxhi, por sa éshté kamata e njehsuar?

8. Personi prej katér pagesave né banké dhe até: 45 000 denaré me 6% kamata né 10.04, 100
000 denaré me 8% kamata e 25.04, 70 000 denaré me 9% kamata e 20.05 dhe 100 000 denaré me
4% kamata e 31.05. Né cilén dité dhe cilén normé té kamatés mundet personi t'i paguan borxhet,
pa gené asnjéri i démtuar.
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9. Shogqata tregtare u ka borxh furnizuesve té ndryshém 40 000 denaré me 4% kamata pér
120 dité, 60 000 denaré me 4% kamata pér 240 dité dhe 100 000 denaré me 4% kamata pér 300
dité. Pas sa dité sipérmarrja mund ti paguan té gjitha shumat menjéheré?

10. Shoqaté trgtare X ka borxh 80 000 denaré né 5.04, 150 000 denaré né 20.05 dhe 275 000
denaré né 30.06. Njékohésisht kérkon 130 000 denaré né 17.03 dhe 900 000 denaré né 5.08 . Né
cilén daté mund té paguhet saldoja e borxhit?

11. Kompania X ka dorézua né faturén e eskontit deri te njé banké né datén 06.04.2009
vjet. Vlera nominale e faturés éshté $ 250 000, kurse afati i pagesés éshté né ditén 15.05.2009.
Njehso diskontin komercial dhe shumén efikase nése banka ka zbatuar normé té diskontit
prej 8%.

12. Kompania E né bazé té€ shitjes sé pajisjes merr faturé né lartési prej 3 000 000
denaré. Cili duhet ta paguan deri né datén 20.04.2009. Pér shkak té ballafagimit me prob-
lemin e likuidimit, kompania vendos ta eskonton faturén né ditén 21.03.2009. Norma e
diskontit éshté 6%, provizioni pér procesin e diskontimit éshté 0,025% dhe 50 denaré jané
shpenzimet manipulative. Sa éshté shuma efektive qé e ka paguar banka né llogariné e
kompanisé?

13. Organizata X éshté pronar i faturés prej 150 000 denaré dhe afati i pagesés né ditén
05.05.2009. Organizata sjell vendim parakohe faturés né banké dhe até né datén 05.03.2009, me
normeé té diskontit prej 9%, éshté né sasi 0,045 dhe 100 denaré shpenzim manipulative. Sa éshté
shuma efektive prej faturés sé diskontit, por sa éshté diskonti komercial?

14. Ditén 20.04.2010, njé banké, ka pranuar né diskontim tre fatura té barabarta me vleré
nominale prej $ 50 000, kurse datat e pagesave jané kéto: 20.06.2010, 10.07.2010 dhe né datén
20.07.2010. Sa do té paguan banka né datén 20.04.2010, nése shuma e diskontit éshté 8,5 %, pro-
vizioni éshté né sasi prej 1% dhe shpenzimet manipulative jané né sasi prej 19 denaré.

15. Né njé banké né datén 15.03.2010 jané dérguar dy fatura pér eskontim:

— fatura X me vleré nominale prej 3 000 000$ dhe data e pagesés né
datén 25.01.2010 dhe

— fatura Y me vleré nominale prej 5 000 000 $ dhe data e pagesés
né datén 20.06. 2010.

Klienti ka dorézuar kérkesé pér vlerén e diskontimit té faturave té hedhen né llogariné e tij
té datés mesatare (té njéjtén dité disponohet me té dy shumat). Té determinohet data te e cila
paguhen vlerat e diskontuara.
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16. Né datén 01.08 jané deponuar 400 000 denaré, kurse né datén 02.10 jané nxjerré 120

000 denaré. Nése zbatohet norma e kamatés prej 5%, sa éshté kamata né fund té vitit?

kamatés éshté né sasi prej 10%:

17. Gjaté vitit té 2010 te llogaria e deponimeve Y, kané ndodhur ndryshime, ku norma e

15.03.2009 | Pagesa | 50000
01.04.2009 | Nxjerrja | 20 000
05.06.2009 | Pagesa | 18 000
07.07.2009 | Nxjerrja | 15000
08.08.2009 | Pagesa | 18 000
01.09.2009 | Nxjerrja | 13 000

Né bazé té asaj qé éshté pérmendur mé larté té regjistrohen té gjitha ndryshimet e llogarisé sé
deponimit.

18*. Organizata Y, prej bankés pérkatése i éshté lejuar kredi né sasi prej 70 000 denaré, me

afat t€ pagesés 25.06.2010. Norma e kamatés pér kamatén e rregullt éshté 10% vjetore, kurse
pér kamatén me dénim 2% vjetore. Sipérmarrja né dytén 01.04.2010 e ka shfrytézuar térésisht
krediné e lejuar, ndérsa pagesat jané realizuar né kété ményreé:

01.05.2010  Pagesal 7000 denaré

10.05.2010  PagesaIl 10000 denaré
20.06.2010  Pagesa III 15000 denaré
25.07.2010  Pagesa IV 38 000 denaré

Té paraqiten té gjitha ndryshimet e llogarisé sé kredisé né banké (me llogariné e kamatés sé
rregullt dhe me dénim) pérfundimisht me 30.08.2010. Gjithashtu té kryhen ndryshimet e
xhirollogarisé sé organizatés X, nése saldo fillestare e xhirollogarisé éshté 30 000 denaré.
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Pasqyra tematike

Kamata paraqet sasi té pérqindjes prej shumés sé deponuar, pérkatésisht prej shumés sé
huazuar, si shpérblim té cilén borxhliu ia paguan kreditorit. Nése kamata njehsohet vetém né
kapitalin e deponuar né té njéjtén shumé themelore né ¢do periudhé té njehsimit té kamatés,
quhet kamata e thjeshté.

Njehsimi i kamatés sé thjeshté, si edhe madhésité tjera prej té cilave ajo varet quhet...

K
=22

=100 K - shuma themelore

i — kamata e njehsuar
p - norma e kamatés
t — koha pér té cilén njehsohet kamata

Afati i mesém quhet koha pér té cilén mund té paguhet menjéheré mé shumé shuma té
borxheve, né vend té shumave té njéjta té paguhen né afate t&€ ndryshme. Ményra e konstati-
mit té afatit t¢ mesém dhe norma mesatare, quhet llogaria me termin dhe paraqet njé zbatim
té normés sé kamatés sé thjeshté. Afati i saldos té borxhit éshté afat te i cili mund t€é paguhet
ndryshimi ndérmjet borxhit dhe kérkesave, né situatén né té cilén pérveg asaj qé ka borxh, per-
soni éshté edhe kreditor pér disa borxhli té tjeré.

Nése e dimé me cilén normé mesatare té kamatés do té kamatizojmé, koha e kthimit té
borxhit té pérgjithshém njehsohet me formulén

B K pt, +K,p,t,+..+K, p,t,
s p. (K, +K,+..+K,)

Por nése e dimé kohén pér kthimin e borxhit té pérgjithshém, norma e kamatés mesatare, njeh-
sohet sipas formulés

_Kipt,+K,p,t,+..+K,p,t,
Ps t (K, +K,+..+K,)

ku K, K, K jané sasité r borxheve me normé té kamatés p, p, p pérkatésisht, té cilét kané suk-
ses pér periodat kohore ¢, t, ¢

Afati i saldos njehsohet sipas formulés
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K,pt,+K,p,t,+..+K p,t, _(P1plotlo +P2p20120 +"‘+Pmpmotmo)
Sp,

s

ku K,K,....K jané obligimet e borxhliut sipas ¢,f,,...,t dité, me norma té kamatave p ,p.,....p,
kurse P,P,,...,P, jané kérkesat sipas afateve t °,t,°t _ dité edhe me kamata normap’, , p°,,....p° -

Gjaté pagesés para kohe t€ obligimeve nominale t&€ dhéna, q¢ duhet té paguhet né datén e
caktuar né té ardhmen, shuma pér té cilén zvogélohet obligimi nominal né momentin para afatit
té pagesés sé borxhit, quhet diskont.

Ményra pér konversion té njé obligimi qé duhet té paguhet né datén e caktuar né obligim
qé para kohe paguhet quhet diskontim.

Gjaté njehsimeve diskonte shfrytézohen kéto parametra:

N - vlera nominale né té cilén éshté instrumenti financiar

t,n,n — afati diskont (eskont), i cli éshté i barabarté me kohén té shprehur né numeér té ditéve
- t, muajve t€ instrumenteve

D - diskont (eskont), i cili éshté i barabarté me shumén pér té cilin zvogélohet vlera nomi-
nale e instrumentit financiar

p - norma e kamatés sipas té cilés éshté njehsuar diskonti

E - shuma reale (efektive) me té cilén paguhet obligimi nominal né momentin e pagesés
para kohe.

Ekzistojné dy lloje té diskontit: diskont komercial - Dk, te i cili pér bazé t€ njehsimit t&
diskontit merret vlera nominale, kurse vlera efektive fitohet si ndryshim i vlerés nominale dhe
diskont racioal (matematikor) - Dr, te i cili vlera nominale fitohet si shumé e vlerés efektive dhe
kamata pérkatése, e cila njehsohet pér vlerén efektive.

Fatura paraqet letér me vleré sipas urdhrit dhe emitentit té vet (trasant) jep urdhér pa kusht
personit tjetér (trasat), té paguhet sasi e caktuar e parave shfrytézuesit té té drejtave (remitent),
qé éshté pérmend te fatura ose vet trasanti.

Llojet themelore té faturave jané té trasuara dhe personale. Fatura e trasuar duhet té
pérmban: shenjé pér faturén, emri dhe selia e trasatit, emri i remitentit, urdhri pa kusht té pagu-
het shumé e caktuar té parave nga mbulesa e trasantit; koha e arritjes, vendi ku duhet té kryhet
pagesa, dita dhe muaji i dhénies sé trasantit. Fatura personale pérmban: shenja pér faturén,
premtimi pa kusht se shuma e caktuar e parave do té paguhet, koha e arritjes, vendi ku duhet té
kryhet pagesa, emri i remitentit, dita, vendi i dhénies dhe nénshkrimi i trasantit.
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Punét e faturés jané veprime juridike dhe puné té cilat mund té kryhen me fatura: dhénia e
faturés, indosimi i faturés, akceptimi i faturés, cesioni i faturés, avalimi i faturés, blerja e faturés,
amortizimi, revokimi, protesta e faturés etj.

Parimet karakteristike té faturave qé gjejné zbatim né faturat e punéve juridike jané:
shkrimi,inkorporimi, obligimi i faturés fikse, rigoroziteti i faturés, solidariteti i faturés, fatura e
pavarur dhe fatura e drejtpérdrejét.

Diskontimi i faturés paraqet shitje para kohe ose blerje para kohe té faturés para pagesés
ku paguhet vlera nominale e faturés (vlera e diskontuar e faturés), e zvogéluar pér kamatén qé
njehsohet prej dités sé diskontimit deri te dita e pagesés.

Diskonti komercial njehsohet sipas formulés

D, = N-t-p
360-100

Kurse racional njehsohet sipas formulés

Dr=—N.t.p
360-100+ p -t

ku N éshté vlera nominale, ¢ éshté afati diskont i shprehur né dité dhe p éshté norma e kamatés
sipas té cilés njehsohet diskonti.

Shuma efektive e cila fitohet pronari i faturés gjaté diskontit bankier njehsohet sipas késaj
formule:

E=N_|1-_P*t_
360-100

ku N éshté vlera nominale, t éshté afati i diskontit i shprehur né dité dhe p éshté norma e kamatés
sipas sé cilés éshté njehsuar diskonti.

Deponimi i depozitit né bankeé éshté né funksion té kursimit, prandaj ky lloj i llogarive pér
depozitin e deponuar quhen llogari té deponimeve kursyese.

Gjaté njehsimit té kamatés pér depozitat e kursyera shfrytézohet barazimi pér njehsimin e
kamatés sé thjeshté. Formulat pér njehsimin e kamatés sé thjeshté né rastin kur periudha e de-
ponimit éshté shprehur né vite, muaj dhe dité jané:

K,pn
100

o k= pér depozit té afatizuar sipas viteve
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K, .
® k= #ﬁgq Pér deponime té afatizuara sipas muajve

K
_ Pt Njehsimi i kamatés sipas ditéve
36500

ku K éshté shuma themelore, p éshté norma e kamatés, dhe ¢ éshté periudha e kamatés.
Me qéllim té kénaqen kérkesat e klientéve miratojné kredi. Varésisht prej afatit té pagesés,

dallojmé: kredi me afat té shkurtér, kredi me afat té mesém, dhe kredi me afat t& gjaté (afati i
pagesés mbi tre vjet).
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o METALET E CMUARA. VALUTAT DHE DEVIZAT

2. 1. Pérsosshméria e metaleve té cmuara

Elementet ari, argjendi, platina, zhiva, ruteniumi, rodiumi osmiumi, paladiumi dhe iridi-
umi té njohur si metale té ¢muara. Disa prej tyre jané té njohur prej kohérave té lashta. Vetité
e tyre jané se nuk oksidohen né ajér dhe nuk treten né thartira. Kané funksion té rezervave té
devizave. Prandaj, pér shkak té réndésisé sé tyre, kontrolli i mjeteve prej metaleve té ¢muara,
pérbérja e tyre dhe pérmbajtja (pérsosméria), ményra e shqyrtimit té tyre, kushtet e léshimit né
qarkullim dhe mbikéqyrja jané té rregulluara me lig;j.

Kétu, do t'i shqyrtojmé arin dhe argjendin. Kéto dy metale jané t€ njohur, té vlerésuara dhe té
shfrytézuara qysh prej shumé mijéra vitesh. Ari dhe argjendi si metale jané shumé té buté dhe té
atillé jané mé praktik pér pérdorim. Q€ té fitojné ngurtési, pérzihen me metale tjera, sikurse jané
bakri, nikeli etj. Pérzierja e dy ose mé shumé metale quhet leguré. Masa e metalit té gmuar legurén
do ta quajmé edhe masa e pastér, ndérsa masén e legurés do ta quajmé masa e pérgjithshme.

Raportiimasés sé metalit té ¢gmuar (masa e pastér) dhe masa e legurés (masa e pérgjithshme)
quhet pérsosshméri e metalit t&€ ¢muar. Té shprehurit e pérsosshmérisé sé metalit t&€ ¢muar
kryhet né dy ményra: promil dhe anglisht.

Te ményra e PROMILES sé pérsosshjmérisé sé metalit t&€ ¢muar shprehet né PROMILA. Po
ashtu, numri i promileve jep sa pjesé té metalit t&€ ¢muar pérfshihen te 1000 pjesé té legurés. Pér
shembull, nése themi se pérsoshméria e metalit t&€ cmuar éshté 900% oo , kjo do té thoté se né 1000
pjesé leguré pérfshihen 900 pjesé té metalit t&€ ¢muar. Nése e shénojmé masén e pérgjithshme
me m , pesha e pastér me m, dhe pérsosshméria me f atéheré té shprehurit e pérsoshmérisé né
ményré promiole éshté sipas formulés:

=" 1000 %o
m

1. Njehso pérsoshmériné e arit (né ményré té promilit) né send té arit nése masa e pastér
éshté 51°g, kurse masa e pérgjithshme 800 g.

Pérsoshmeéria éshté [ = ZTI(()) 1000 = 637,5 %o. ¢

Sipasményrésangleze té té shprehurit, pérsoshméria shprehet me karaté, kurse pérsoshméria
e argjendit né penivejt. Ari i pastér ka pérsosshméri 24 karaté, kurse pérsosshmeéria e argjendit
té pastér éshté 240 penivejt.

2. Prodhimi i arit me pérsosshméri 14 karat, ka 14 pjesé té pastra t€ arit prej 24 pjesé té
legurés. ¢
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3. Prodhim i argjendit me pérsosshméri prej 200 penivejt ka 200 pjesé té argjendit té pastér
prej 240 legura. «

Njésia mé e vogél prej karatés dhe penivejtit éshté grejn. Poashtu, 1 karat ka 4 grejn kurse 1
penivejt 24 grejn.

Ari me pérsoshméri 22 karaté quhet ar standard, kurse argjenti me pérsosshméri 222
penivejté ar standard. Nése legura e arit (e argjentit) éshté mé e miré prej arit standard (argjen-
tit), shfrytézohet shenja B (prej anlishtes. Better - mé i miré), pérkatésisht W (prej anglishtes.
Worse - mé i keq) nése éshté mé i keq.

4. Nése prodhimi i arit éshté mé i miré prej arit standard pér 1 karat dhe 2 grejn, shkruajmé
B1,,2. Kjo do té thoté se MJETI i arit ka ( 22 +1,,2 = 23,,2 ) 23 karaté dhe 2 grejn. ¢

5. Mjeti i argjent me pérsosshméri W 7,,7 éshté mé i keq prej argjentit standard pér 7 peni-
vejt dhe 7 grejn. Pasi 222-7,,7 = 221,,24-7,,7 = 214,,17, pérfundojmé se pérsosshméria e Mjetitt
té argjent éshté 214 penivejt dhe 17 grejn. ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. a) Cka éshté pérsosshméria e metalit té gmuar?
b) Cilét jané ményrat e té shprehurit té pérsosshmérisé sé metalit té ¢muar?

2. Sa pjesé bakeér ka legura e arit me pérsosshmeéri:
a) 920 %o b) 870 %o?

3. Sa karat ka ari i pastér, kurse ari standard?

4. Sa grejn ka
a) MJETT i arit me pérsosshméri 20 karat;
b) MJETI i argjent me pérsosshméri 210 penmive;jté?

5*. Sa éshté pérsosshmeéria e
a) Mjeti té arit me B1,,1; b) MJETTt té arit me W 5,,3;
¢) Mjeti i argjendit me B 10,,11; ¢) MJETI i argjentit me W12, ,8 ?

2. 2. Njehsimi i pérsosshmérisé

Detyrat te té cilat njehsohet pérsosshméria e metalit t&¢ gmuar, mund té ndahen né dy tipa:
o detyra te t€ cilat kérkohet té shprehurit e pérsosshmérisé prej ményrés promile né angleze
dhe anasjelltas,
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o detyra te té cilat njehsohet pérsosshméria e metalit t&¢ ¢muar nése dihen masa e pastér e
metalit t¢ cmuar dhe masa e pérgjithshme e legurés.

1. Shprehe pérsosshmériné e arit prej 800 % né ményrén angleze.

24-800

000

Domethéné pérsosshméria e arit €shté 19,2 karat. Pasi 0,2 karat jané 0,2 - 4 = 0,8 grejn mundemi
té themi edhe se pérsosshméria e arit éshté 19 karat 0,8 grejn, pérkatésisht ( 22 -19,,0.8 = 21,4
-19,,0,8 =2,3,2) W2,3,2.

E parashtrojmé proporcionin x : 24 = 800:1000 dhe fitojmé x = =19,2 karat.

2. Te cila pérsosshmeéri té ményré promile pérgjigjet argjenti me B 8,,6 ?

Sé pari ta njehsojmé pérsosshmériné né penivejt. Kemi 222 + 8, ,6 = 230,,6. Pasi 6 grejn jané
1 prej njé penivejt, vijon se pérsosshméria e argjentit éshté 230,25 penivejt.
4 230,25-1000

Prej proporcionit x: 1000 = 230,25 : 240 vijon x = Vom0 959,375 %eo.

Domethéng, pérsosshméria e argjentit &éshté¢ 959,375 %o ¢

3. Mjetiiargjent ka masé 400g dhe pérmban 350g argjent té pastér. Shprehe pérsosshmériné
e argjentit né ményré promike.

50
Pérsosshmeéria e argjentit éshté 200 1000 %o, pérkatésisht 875 %o #

4. Mjeti i arit me masé té pérgjithshme 300g pérmban 249¢ ar té pastér. Shprehe
pérsosshmériné e arit né dy ményra.

Sé pari do ta shprehim pérsosshmériné né ményré promile. Kemi Eaiy 1000 %o, pérkatésisht
830 %o 300

Tani do ta njehsojmé né ményré angleze. Prej proporcionit x : 24 = 830 :1000
24-830

Vijon x = =19,92 karat, pérkatésisht 19 karaté 3,68 grejn. Pérfundojmé se Mjeti i arit

éshté me W 2,,0,32.

Detyra pér puné té pavarur

1. Shprehe pérsosshmériné e argjendit né ményrén angleze nése né 590 %o
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2. Shprehe pérsosmériné e arit né ményré promil, nése né anglisht éshté B1,,2.
3. Pérsosshméria e arit éshté 15,36 karat. Shprehe pérsosmérisné e arit né ményré promil?

4. Mjeti i arit me masé 330g pérmban 198g ar té pastér. Shprehe pérsosmériné e arit né:
a) né ményré promile; b) né ményré angleze.

5. Mjeti i argjendit me masé 250g pérmban 105g ar té pastér. Shprehe pérsosmériné e arg-

jendit né:
a) né ményré promile; b) né ményré angleze.

2. 3. Njehsimi i masés sé pastér dhe té pérgjithshme

Pér njehsimin e masés sé pastér té metalit té gmuar duhet té jené té njohura pérsosméria
dhe masa e pérgjithshme.

Do té shqyrtojmé disa shembuj.

1. Sa gramé ar ka né Mjeti i arit me masé 50¢ dhe pérsosméri 920 %o?
50-920

1000

Prej proporcionit x : 50 = 920:1000 vijon x = =46 . Domethéné, Mjeti i arit

pérmban 46¢ ar té pastér. ¢

2. Sa gramé ar t€ pastér ka te mjeti i arit me pérsosméri 18 karat dhe masé 560g?

560-18
Prej proporcionit x : 560 = 18 : 24 vijon x=

=420. Domethéné, Mjeti i arit
pérmban 420 g ar té pastér. ¢

3. Mjeti i argjendté me pérsosméri W 8, ,6 e ka masén 480g. Sa gramé argjend té pastér
pérmban Mjeti?

E njehsojmé pérsosmériné e argjendit né penivejt. Kemi

222 -8,,6=221,,24-8,,6 =213,,18,

18 3
pérkatésisht pérsosmeéria e argjendit éshté 213ﬁ = 213Z = 213,75 penivejt.
213,75-480
Tani, prej proporcionit x: 480 = 213,75:240 vijon X = om0 =4275.

Domethéné, masa e pastér e argjendit éshté 427,5g. ¢
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Pér njehsimin e masés sé pérgjithshme té legurés, éshté e nevojshme té njihen pérsosméria
e metaleve té ¢muara dhe masa e pastér.

4. Sa masé ka Mjeti prej arit me pérsosmeéri prej arit me pérsosméri 800 %o dhe masé té
pastér té arit

648¢?
¢ . o 648-1000 - o e
Kemix:648 =1000:800 dhe prejkétu x = %00 810.Domethéné, masae pérgjithshme

e legurés éshté 810g. «

5. Sa masé té pérgjitghshme ka Mjeti i argjent me pérsosméri 230 penivejt dhe masé t&

pastér té argjentit 483g ¢

Prej proporcionit x : 483 =240 : 230 kemi x = % =504 . Masa e pérgjithshme e Mje-

tit té argjen éshté 504g. «

6. Cakto masén e pérgjithshme té Mjetit té argjent me pérsosméri B1,,12 dhe masé té pastér
té argjentit 1341g .

12
Pérsésméria e argjentit &shté 222 +1, ,12 = 223,,12 ose 2235 =223,5 penivejt. Atéheré,

1341-24
prej x : 1341 = 240:223,5 vijon x = % =1440. Domethéné, masa e pérgjithshme e Mjetit

2

éshté 1440g e

Detyra pér puné té pavarur

1. Sa ar té pastér pérmban Mjeti i arit me masé 180g dhe pérsosméri 880 %o?

2. Njehso masén e pastér té argjendit te Mjeti i argjendit me masé 600g dhe pérsosméri W
22,,12.

3*. Mjeti i argjendté me pérsosméri 850 %o pérmban 595¢g argjend té pastér. Sa éshté masa
e pérgjithshme?

4*. Mjeti i argjendté me pérsosméri W 1,,3 pérmban 324¢ ar t& pastér. Sa &shté masa e
pérgjithshme?

5*. Mjeti i arit me pérsosméri 750 %o pérmban 126g ar té pastér. Sa ar té pastér duhet t’i
shtohet Mjeti té arit té jeté 800 %o?

49



2. 4. Koncepti dhe domethénia e valutés

Fjala valuté, qé rrjedh prej fjalés ,,valuta” ka shumé domethénie. Me kété koncept
nénkuptohet té vlejturit e parave, pérkatésisht standard parash né njé vend. Vet koncepti ka disa
domethénie:

« mund té paraqet sistemin monetar té vendit té caktuar, me té cilin konstatohet njésia
themelore e parave (emri, forma , pérbéja);

« mundet t'i paraqet paraté efektive dhe shenjat e parave (para, banknota), si mjet ligjor pér
pagesa né transaksioinet e brendshme financiare, pérkatésisht e shénojné njésiné themelore té
parave, qé e bén bazén e sistemit monetar té njé vendi;

« né qarkullimin ndérkombétar, me valuté nénkuptohet vetém paraté e huaja efektive, shen-
jat e parave té cilét jané prezent (me té cilét disponojné) rezidenté né vendin e huaj.

Né qarkullimin ndérkombétar me konceptin valuté jané pérfshiré surogatét e parave, sikur-
se jané: ceqet, faturat, akreditivet ose instrumente tjera té pagesave ndérkombétare ose sigurime,
por vetém banknotat nacionale dhe monedha si shenja té parave oficiale.

Sipasligjit pér puné devizore né Republikén e Maqedonisé, me valuté té jashtme nénkuptohen
té gjitha llojet e parave té huaja efektive, pérveg parave té arit té farkétuara, té cilat trajtohen si
metale té€ gmuara.

Valuta, si njési parash e bén bazén e sistemit monetar té njé vendi, paraget me ligj njésiné
e caktuar qé shérben si masé matése themelore e vlerés sé njé vendi.

Né ¢do vend me akt ligjor konstatohet njésia themelore dhe e pércakton emrin e njésisé
themelore té parave (t€ valutés nacionale). Emrat e valutave té vendeve dallohen (pér shembull,
hasim, denar, dinar, euro, dollaré, funta, shilinga etj.). Por, gjithashtu hasim emér té njéjté pér
pagesé pér shumé valuta kombétare té cilét dallohen sipas té gjitha elementeve tjera (valuta
kombétare dallohet sipas té gjitha elementeve tjera sikurse jané pamja, vlera e brendshme dhe
vlera intervalutare etj.). Pér shembull, njésia e parave dollar, shfrytézohet si valuté nacionale né
Australi, Kanada, Hong Kong dhe SHBA.

Valuta si njési themelore e parave ndahet, sipas rregullés, né pjesé mé té vogla (para
té vogla) ku zakonisht mbajné emra tjeré, me zbatimin e sistemit dhjetor ose tjetér (pér
shembull, dollari i SHBA pjesétohet, me 100 centé, denari i Maqedonisé denari né 100
dena etj.)
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Né kohén e sistemeve metalistike, pérkatésisht té vlershmeérisé sé arit, ¢do vend me akt autonom,
por e varur nga fugia dhe stabiliteti i vet, caktonte sa sasi té metalit té gmuar do té pérmban va-
luta nacionale. Me kété, faktikisht, pércaktohet norma e farkimit, pérkatésisht éshté konstatuar
sa njési parash do té farkojné prej njé njésie peshe té metalit t&€ ¢gmuar.

Né kushtet bashkékohore té¢ ekonomizimit, né asnjé ekonomi nacionale mé shumé nuk
funksionojné para me vleré té ploté materijale. Ato ¢dokund jané zévendésuar me shenja té pa-
rave, pérkatésisht me para letrash. Materiali prej té cilit jané béré paraté bashkékohore ka shumé
pak vleré, késhtu qé shenjat e parave vetvetiu nuk kané asnjé vleré. Paraté e letrave pérvetésojné
népérmjet madhésisé dhe sasisé sé mallrave shérbimet qé mund té prodhojné né kuadér té
ekonomisé sé dhéné nacionale. Vlera e parave té letrés mbahet né nivelin e caktuar dhe me
ndihmén e mbéshtetjes, pérkatésisht autoritetit té qeverisé monetare té vendit té¢ dhéné . Qeveria
monetare e pércakton vlerén e valutés nacionale me ligj autonom dhe ka pér detyré té siguron
mjaft mjete likuide té valutés nacionale pér realizimin e pandérpreré té transaksioneve ekono-
mike né vend.

Té gjitha transaksionet né ekonominé e mallrave realizohen me ndihmén e parave. Pran-
daj sistemi monetar e koordinon funksionimin e pérgjithshém té ekonomisé, e bazuar né vep-
rimin e prodhimit t&¢ mallrave dhe tregut. Jo baraspeshat, ¢ mund té€ ndodhin né sektorét
e ndryshém té ekonomisé, fitojné shprehje parash dhe reflektohen si jo baraspeshé e sekto-
rit monetar té ekonomisé.Nga ana tjetér, sektori monetar i ekonomisé¢ mundet edhe vet té
jeté sektor né té cilin krijohen jo baraspeshé, té cilét pastaj transmetohen né sektorin real té
ekonomisé. Né kété ményré vjen deri te formimi i raportit interaksional ndérmjet veprimit té
sektorit monetar dhe real té ekonomisé. Formimi i performansave ekonomike, sikurse jané
normat pér rritjen ekonomike, norma e unjisimit, norma e inflacionit, norma e eksportit dhe
importit etj., realizohet pikérisht népérmjet raporteve interaksionale té variablave né sektorin
real dhe monetar té ekonomisé.

Detyra pér puné té pavarur
1. Sqaro réndésiné e konceptit valuté.

2. Pérkufizo cka éshté valuta.

3. Prej ¢ka varet vlera e valutés?

4. Si éshté vlera e parave té letrés?

5. Sqaro konceptin e sistemit monetar dhe qeverisjes monetare.
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2. 5. Njehsimi i ndryshimeve té vlerés sé valutave

Gjendjet né njé ekonomi nacionale rregullisht ndryshojné, ndonjéheré né té miré, por
ndonjéheré né té keqe. Né rastin e zmadhimit té pérgjithshém té produktiviteti né njé vend, fu-
qia e blerjes té valutés nacionale né tregun e vendit do té rritet, edhe pse nuk ka ardhur deri te
ndryshimet te vlera e saj oficiale. Kjo dukuri quhet apresiacioni e valutés.

Né rastin e kundért, kur vjen deri te rénia e fuqisé blerése té valutés nacionale né tregun e
vendit, pa ndryshime té kursit oficial,dukuria e atillé quhet depreciacion. Nése dukurité e kétilla
jané prezente né periudhé kohore té gjaté, atéheré ¢ojné nga hapja e proceseve té deflacionit,
pérkatésisht té inflacionit. Dalja prej kétyre situatave zgjidhet népérmjet ndryshimit té vlerés sé
valutés nacionale né lidhje me vlerén e valutave té huaja.

Fig. 1.
Ndryshimi i vlerés sé valutés nacionale
Rritja e Rénia e
vlerés vlerés
Deflacioni Revalvacioni Inflacioni Devalvacioni
(proces) (akt) (proces) (akt)

Ndryshimet né kontinuitet né nivelin e pérgjithshém té ¢mimeve e imponojné nevojén
pér ndryshimin e kursit té valutés nacionale. Kjo do té thoté se, zvogélimi i vlerés intervalutare
e valutés nacionale mund té kryhet me devalvim dhe depresijacion, ndérsa zmadhimi i vlerés
intervalutare mund té kryhet me revalvacionin e apresijacionit.

Devalvimi paraqet akt i njéanshém dhe njéfish i qeverisé monetare, me té cilén béhet
zvogélimi i vlerés intervalutare t€ valutés nacionale. Depresiacionit paraqet proces té zvogélimit
gradual té vlerés intervalutare té valutés nacionale, té krijuar népérmjet rrugés sé veprimit té
ligjshmérive ekonomike.

Revalvacioni paraqget akt t€ njéanshém dhe njéfish té qeverisé monetare, me té cilén kryhet
zmadhimi i vlerés intervalutare té valutés nacionale. Apresiacioni paraget proces té zmadhimit
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gradual t€ vlerés intervalutare té valutés nacionale té krijuar népérmjet rrugés sé veprimit té
ligishmérive ekonomike.

Né rastin e deflacionit, qeveria monetare e ekonomisé nacionale, me akt té vecanté té pajti-
mit t€ vlerés sé valutés nacionale né lidhje me valutat e huaja (revalvacioni i valutés). Né kushtet
e inflacionit, geveria monetare me akt té vecanté e zvogélojné kursin oficial té valutés sé vendit,
me té cilén vlera e saj do té bie, né lidhje me valutat e huaja.

Varésisht prej vlerés vijuese t€ njé valute nacionale né lidhje me valutén tjetér té huaj, shem-
bull euroja né lidhje me dollarin amerikan, vlera e apresijacionit ose depresijacionit té euros né
lidhje me dollarin, njehsohet si pjesé e zmadhimit té zmadhimit ose prej zvogélimit t& vlerés sé
euros.

1. Pér shembull, nése € / $ kursi devizor ndryshon prej €1 = $ 0,93 né €1 = $ 1,09, thuhet
se euroja apreson prej ndryshimit té vlerés sé saj té dollarit pér
(1,09 - 0,93)/0,93 = 17.20 %«

Formula e pérgjithshém pér njehsimin e apresionit ose depresijacionit té euros né lidhje me
dollarin éshté:

1)
Vlera (sasia) e apresijacionit Vlera e re e dollarit té euros - vlera
ose depresijcionit paraprfake e dollarit té euros
t€ euros Vlera paraprake e dollarit té euros
ce . . ce . . . . el - eo
2) vlera e apresijacionit (depresijacionit) té valutés X (€) =
eO

2. Me zévéndésimin te shembulli (me e, = $ 0,93 dhe e, = $ 1,09) fitohet 17,20% aprecijacion
i euros. ¢

Né ményré alternative, mund té njehsohet edhe ndryshimi i euros vlera e dollarit. Nése
vlera e dollarit té euros e shénojmé me “¢” (dollars per euro), atéheré vlera e dollarit (euros per
dollar) patjetér duhet té jeté repricitet ose ,, 1/¢”.

3. Pér shembull, nése euroja vlen $ 0,93, atéheré dollari vlen EUR1,075 (1/0,93). ¢

Ndryshimi ieurovlerés sé dollarit ndérmjet kohés 0 dhe koha t éshté 1/e - 1/e E shprehur
né pérqindje, thuhet se dollari depreson (apreson ) né lidhje me dollarin prej zmadhimit ose prej
zvogélimit t € euro vlerés sé dollarit.
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3)

Vlera (sasia) Vlera e re e euros té dollarit -
e apresijacionit - Vler a
depresijacionit t€ dollarit vlera paraprfake e e euros té dollarit

4) vlera e apresijacionit (depresijacion it) té valutés X ($)= l/ei/_ e & -6
e e

4. Me zbatimin e barazimit 3, fitohet sasia e zmadhimit té euros kursi devizor prej $0,93 té
$ 1,09, qé paraqet depresijacion té dollarit pér 14,6% [ (0,917—1,075) / 1,075 = —0,146 ]. +

Rregulla pér njehsimin e ndryshimit té pérqindjes té kursit devizor me
vijimin e kohés:

o ndryshimi pozitiv i pérqindjes paraqet apresijacion té valutés sé huaj;

o ndryshimi negativ i pérqindjes paraqget depresijacion té valutés sé huaj;

Figura 2
LISTA E KURSIT
PER PUNE KEMBIMOREJE
Lista e kursitnr.
Kurset vlejné prej datés 08.00-20.00 ditén, viti_2000
VENDI SHIFRA | SHENJAE PER | I BLERE PER | I SHITJES PER
VALUTES EFEKTIVE EFEKTIVE
BME 978 EUR 1
AUSTRALIA 036 AUD 1
KANADA 124 CAD 1
DANIMARKA 208 DKK 100
NORVEGJIA 578 NOK 100
SUEDIA 752 SEK 100
ZVICRA 756 CHF 100
ANGLIA 826 GBP 1
SHBA 840 USD 1

Burimi: Banka popullore e Republikés s¢ Magedonisé
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Prej shembujve mund té vérehet se ndryshimet té kursit t&¢ euro devizor né lidhje me
dollarin nuk jané té barabarté me ndryshimin e kursit devizor té dollarit né lidhje me euron.
Shkaku pér até éshté kjo: euro aprasiacioni nuk éshté i barabarté me sasiné e depresijacionit té
dollarit, pasi vlera e njérés valuté paraget vlerén inverse té valutés tjetér. Prandaj, ndryshimi i
pérqindjes sé vlerés sé valutave dallohet pér shkak té bazave né bazé té sé cilés kryhen njehsime
té ndryshimeve.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sqaro konceptin depresijacion.
2. Cka éshté devalvimi?

3. Sqaro konceptin apresijacion.
4. Cka éshté revalvasioni?

5. Kursi i euro/dollar jané ndryshimet gjaté dités prej 1,45 té 1,53. Njehso pérqindjen e
ndryshimit té euros (rritja e euros), si edhe pérgindja e ndryshimit té vlerés sé dollarit.

6. Denari e ka ndryshuar vlerén né lidhje me euron (njéfish) prej 61,5 té 90. Pér ¢faré
ndryshimi béhet fjalé dhe né ¢faré pérqgindje?

7*. Frangu i Zvicrés apreson né lidhje me euron pér 4% (kursi paraprak EUR/CHF 1,33).
Cili éshté kursi momental?

2. 6. Koncepti pér devizat

Paraté e njé ekonomie nacionale jashté vendit (né tjetér shtet), paragiten né dy lloje: né formé
té paraté e jashtme efektive ose valuta (foreign currency) dhe né formé té kérkesés me afat té
shkurtér né valuté té jashtme ose deviza (foreign exchange).

Koncepti deviza, rrjedh né ményré etimologjike prej latinishtes, pérkatésisht fjalés spanjolle
»deviza” (faturé e jashtme, domethénie e saj primare lidhet me faturé, q¢ duhet paguar jashté).
Zakonisht devizat quhen ,,hyrése pér tregjet e jashtme” dhe ato jané fleté pagesa té forcés sé
shitjes jashté. Kjo do té thoté se rezidenti i jashtém devizor, fiton deviza té cilat pér paraqesin
kérkesé pér valutén e huaj. Ose, pér shembull, rezident i vendit, si kundérthénése pér realizimin
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e eksportit jashté, merr letra me vleré, si deviza qé éshté né valutén e jashtme ku ka eksportuar
edhe me té njéjtén té mundet té blen mallra né shtetet e huaja.

Devizat, si kérkesa me afat té shkurtér né valuté té huaj paraqesin mall specifik qé blihet
dhe shitet té tregun e devizave, si segment i tregut financiar: Pér mbajtésin e devizave (rezident
i vendit) ato nuk paraqesin para, pasi mbajtési do té merr para nga vendi, pasi qé t'i keté shitur
devizat né tregun e devizave ose do t'i prezanton te ndonjé banké pér pagesé.

Koncepti devizé mund té pérkufizohet né kuptimin e ngushté dhe té gjeré.

Sipas kuptimit té€ ngushté, devizat jané kérkesa me afat té ngushté né valutén e huaj, té kri-
juar sipas cilésdo bazé dhe pa marré parasysh ményrén e disponimit me té. Numri mé i madh i
vendeve e pérkapin kété pérkufizim pér devizat.

Pérkufizimi mé i gjeré i devizave, pérvec pérkufizimit té ngushté, i pérfshijné edhe mjetet
e parave té huaja efektive me té cilat disponojné rezident e vendit. Kjo arsyetohet me gjykimin se
valutat e huaja paraqesin kérkesé té rezidentéve té vendit ndaj bankés gendrore, e cila i emeton
kéto mjete té parave.

Né Republikén e Maqgedonisé éshté pérvetésuar edhe pérkufizimi mé i gjeré i devizave, qé
do té thoté se koncepti devizé nénkuptohet kérkesé me afat té shkurtér jashté vendit qé jané né
valuté té huaj dhe té gjitha mjetet e parave té huaja efektive, pérveg parave té arit té farkuara.

Duke u nisur prej faktit, se devizat mund té shfrytézohen né qarkullimin e pagesés
ndérkombétare (shérbejné si medium pér arritjen e likuiditetit ndérkombétar), se ekzistojné
mundési té ndryshme pér shfrytézimin r konstatimit té vlerave intervalutore té llojeve té veganta
té parave nacionale, devizat do té mundet, prej aspektit ekonomiko-politik, té grupohen né dy
grupe: deviza t€ lira dhe té lidhura.

Devizat e lira pérkufizohen si kérkesa né vend té huaj né lloje té atilla té¢ mjeteve té huaja
pér pagesé, me té cilat pronarét e tyre do té mund té disponojné lirshém pér pagesé té kérkesave
né vendin ose pér pagesé né ndonjé vend tjetér. Mé sé shpeshti si sinonim i devizave té lira
pérmenden devizat konvertibilet, té shéndoshat ose t& ngurta.

Devizat e lidhura jané kérkesé me afat té shkurtér, né mjete té jashtme pér pagesé, kérkesa
qé do té mund té shfrytézohen vetém pér llojet e pagesave té kontraktuara. Te devizat e lidhura
ekziston karakteristiké e kufizimit, qé ekziston te pronari i té gjitha llojeve té kérkesave gjaté
shfrytézimit té tyre . Si sinonime t€ devizave té lidhura mé sé shpeshti pérmenden devizat jokon-
vertibile, té dobéta, té buta ose té kliringut.
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Sipas aspektit té paré, i cili éshté i lidhur me mundésiné pér kryerjen e transferit té kérkesés
né té cilin éshté valuta, devizat e lira jané té lira, qé jané né valuté konvertibile dhe qé mund té
konvertohen, té shndérrohen né kérkesa ma afat té shkurtér né njé valuté né kérkesa me afat té
shkurtér né valuté tjetér. Nése devizat nuk e kané kété karakteristiké, quhen deviza té lidhura.
Pérkatésisht, devizat e lidhura jané kérkesa konvertibile. Ato nuk mundet lirshém té shfrytézohen
pér zgjidhjen e borxhit sipas bazés sé shkémbimit ndérkombétar, por shfrytézohen pér kryerjen
e llojeve té pagesave té kontraktuara, ndérmjet dy vendeve sipas kontratés. Faktikisht, devizat e
kétilla nuk kané transfer té liré, as q¢ mundet t€ konvertohen prej njé lloji né llojin tjetér.

Nga aspekti i aftésisé sé tyre pér konversion, mund té jené: deviza konvertibile, jokonverti-
bile dhe té kliringut. Devizat konvertibile jané ato kérkesa me afat té shkurtér qé jané né valuté
té jashtme dhe qé mund té zévendésohen pér deviza tjera ose mjete parash té huaja efektive, né
bazg té paritetit mé paré té konstatuar. Konvertibiliteti mund té jeté térésisht ose i kufizuar.

Nése devizat nuk mund té zévendésohen pér deviza tjera ose mjete té parave té jashtme
efektive, béhet fjalé pér deviza jokonvertibile.

Devizatekliringut paragiten né rastet e raporteve borxhli-kreditor, né bazé té marréveshjeve
bilaterale té pérvetésuara népérmjet ményrés sé kliringut té pagesés. Saldo pozitive e shkémbimit
té kétillé mundet té barazohet vetém me blerje né vend-partner, qé ka realizuar saldo té klirin-
gut negativ. Kété e pamundéson saldoja pozitive prej njé vendi, pér shlyerjen e detyrimeve né
shkémbim me tre vende.

Varésisht prej afatit té pagesés, devizat mund té ndahen né spote dhe me termin.

Devizat e spoteve (spot) jané pagesat e devizave, ¢ mund té€ paguhen menjéheré, ku duhet
patjetér té keté kujdes pér regjimin e shfrytézimit té devizave konkrete, qé varet prej llojit té tij.

Deviza me termin nuk jané té paguara, pérkatésisht nuk mund té paguhen menjéheré,
por duhet té pritet té kalon periudhé e caktuar kohore qé prej mé paré éshté kontraktuar. Mé sé

shpeshti devizat blihen pér shkak té sigurimit té rizikut té kursit ose pra prej motiveve té speku-
limit té pastér, me qéllim té pérfitohet né ndryshimet e kursit.

Detyra pér puné té pavarur

1. Pérkufizo konceptin e devizés né kuptimin mé té ngushté dhe mé té gjeré té fjalés.
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2. Sqaro ndryshimin ndérmjet valutés dhe devizés.
3. Ndarja e devizave nga aspekti i konvertibilitetit.
4. Sqaro spotet dhe devizat me termin.

5. Devizat e kliringut, koncepti dhe domethénia.

2. 7. Koncepti dhe thelbi i kursit devizor

Kursi devizor, paraget cmimin e njé njésie té valutés sé jashtme té shprehur né paraté e
vendit.

Prandaj, ¢do valuté e jashtme pérkatésisht kérkesé me afat té shkurtér, qé éshté né valuté té
jashtme, né tregun e vendit paraqget devizé dhe ka ¢mimin e vet, d.m.th., kursin devizor.

Kursi devizor duhet té dallohet prej kursit paritet (valutor), qé paraqet vleré té konstatuar
zyrtare t€ parave nacionale, té shprehur né ndonjé emérues mé té gjeré té pérvetésuar (denomi-
nator): ar, ndonjé valuté stabile dhe e réndésishme etj. Né raste normale, kursi devizor 1éviz rreth
paritetit devizor, si bazé.

NE realitet, kursi devizor paraget ¢mim té valutés sé vendit té€ shprehur me valuté té jash-
tme, pérkatésisht sa njési té valutés sé vendit duhet té jepen pér njésiné e valutés sé jashtéme. Kur
kursi shprehet né kété ményré, béhet fjalé pér té ashtuquajturén sistemi i kotimit direkt.

Sistemi i kotimit indirekt, e zbaton vetém Anglia (dhe kolonité e saja té méparshme), ku
kursi devizor pérkufizohet si numér i njésive té valutés sé jashtme, qé duhet té jepet pér njési té
valutés sé vendit.!

Kursi devizor nominal paraget ¢mim té valutés sé vendit té shprehur né valuté té jashtme,
pa kalkuluar né normén e inflacionit (nuk merret parasysh norma e inflacionit).

Kursi devizor real éshté kursi devizor nominal, i korrigjuar me normén e inflacionit dhe ai
éshté shumé i réndésishém, pasi inflacioni e siguron vlerén e valutés, d.m.th., e zvogélon fuqiné
blerése té saj. Me korrigjimin e kursit nominal. Me normén efektive, fitohet pasqyra reale e
fuqisé blerése té valutés adekuate.

! Kursi devizor caktohet direkt kur te valuta e vendit shprehet ¢mimi i 1 ose 100 valutave té
jashtme (1 EUR = 61 denaré) ose né ményré indirekte kursi devizor shprehet si ¢gmim té 1 ose
100 njési té valutés sé vendit né valuté té 1 ose 100 njési té valutés sé vendit né valuté 1 dhe né
ményré indirekte né valutén e vendit né valuté té jashtme (100 denaré = 1,80 EUR).
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Kursi devizor efektiv éshté mesatare e ponderuar e kursit devizor ndérmjet valutés sé ven-
dit dhe valutés sé jashtme, e cila éshté partneri yné i réndésishém.

Pasi ekziston mundési pér falsifikimin e parave efektive, né praktiké bankat vecanérisht e
tregojné lartésiné e kursit devizor pér efektivé, e cila sipas rregullés éshté¢ mé e ulét se kursi i
devizave, pér shkak té mundésisé pér falsifikimin e parave dhe pér shkak té shpenzimeve mani-
pulative pér transfer prej njé vendi né tjetér vend.

Cdo transaksion ndérkombétar pérbéhet prej dy blerjeve: blerja e mjetit né shkémbimin
ndérkombétar dhe blerja e valutés. Kjo do té thoté se importuesi prej vendit X, nése importon
mall prej vendit ¥, ai nuk blen vetém mall, por patjetér duhet té blen edhe valuta prej vendit V.
Késhtu vijmé deri te pérfundimi, se né shkémbimin ndérkombétar formohen ¢mime té valutave
té vecanta nacionale, por jo vetém t€ mjetit té shkémbimit ndérkombétar.

Kété mundemi ta paragesim népérmjet kétyre relacioneve:

a) pér eksportin: Ei = Qi « pi o T pérkatésisht, vlera e eksportit t€ mallit té caktuar éshté e
barabarté me prodhimin e sasisé sé mallit, gmimi i arritur né tregun e huaj té devizave dhe kur-
sit té valutés sé jashtme.

b) pér importin: Ui = Qi « pi e T (1+ti) pérkatésisht, vlera e eksportit té mallit té caktuar
éshté e barabarté me prodhimin e sasisé s€ atij malli, me ¢mimin e tij té tregut té blerjes dhe
kursit té devizés me té cilén paguhet, e zmadhuar pér dhénéjet importuese (1+¢,).

Ndonjéheré, kurset devizore dhe valutore shénohen me emrin e pérbashkét, kurse intervalutor.

Kursi intervalutor paraqet ¢mim, sipas té cilés kryhet shkémbimi i parave efektive té njé
vendi pér paraté efektive té vendit tjetér.

Cdo valuté ka paritetin e tij, pérkatésisht kursin e vet valutor, qé paraqet piké nisése né
pércaktimin e raporteve intervalutore.

Kurset devizore formohen né tregun devizor nén ndikimin e ofertés dhe kérkuesit té devi-
zave. Oferta dhe kérkesa pér deviza e pasqyrojné gjendjen e bilancit pagesor. Deficiti né bilancin
pagesor domethéné se kérkesa pér deviza éshté mé i madh se oferta. Suficiti né bilancin pagesor
do té thoté se oferta pér deviza éshté mé e madhe prej kérkesés.

Detyra pér puné té pavarur

1. Cka paraqet kursi devizor?
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2. Sqaro kotacionin direkt.
3. Sqaro kotacionin indirekt.
4. Kursi devizor nominal, real dhe efektiv, koncepti dhe domethénia.

5. Cka éshté kursi intervalutor?

2. 8. Spot transaksione

Transaksioni themelor i tregut devizor éshté spot kontrata.

Spot transaksioni éshté blerja e njé valute pér tjetér, me afat té dérgimit dy dité pune pas
datés sé nisjes - dilingut (data kur éshté béré kontakti). Kjo mundéson té pérgatiten dokumentet
e nevojshme pér transaksion dhe té organizon transferin e gatshém.

Spot transaksioni éshté shkémbimi momental i njé valute pér tjetrén. Kursi spot devizor
éshté kursi momental (i pranishém) ose ¢mimi i tregut, ¢mimi pér krahasim. Spot transaksi-
onet nuk kané réndési se menjéheré paguhet (pagesat). Sipas konmventés, data e pagesés ose
data e vlerés (settlement date, value date) éshté dita e dyté e punés pas datés sé nisjes (second
business day after the ,,deal date” or ,,trade date”) kur transaksioni éshté kontraktuar prej dy
lideréve. Periudha prej dy ditéve siguron mjaft kohé pér té€ dy anét ta vértetojné marréveshjen
dhe té kontraktojné barazim (kliring ose obligimet e nevojshme dhe lejimi i llogarive bankiere
né lokacione té ndryshme).

Si pérjashtim, spot transaksioni ndérmjet dollarit té Kanadasé (CAD) dhe dollarit t¢ SHBA
(USD), konvencionalisht paguhen njé dité pune pas nisjes (pér shkak té¢ Kanadasé dhe SHBA
jané né té njéjtén zoné kohore).

Té pérsérisim, spot vlen dy dité pune pas datés sé nisjes.

Spot transaksioni paraqet shkémbim direkt té njé valute pér tjetrén dhe kur do té kryhen,
vijon transferi népérmjet sistemit pér pagesé té dy vendeve, valutat e té cilave jané involvuar.

Te spot transaksioni tipik, Banka A nga Njujorku kontrakton né 1 gershor té shet 10 milioné
dollaré pér euro né Bankén B né Frankfurt, sipas kursit té themi 0,785 EUR pér dollar, me vleré
prej 3 qershorit. Né 3 gershor, Banka B do té paguan 7,85 milioné EUR né llogari té Bankés A
né Gjermani, kurse Banka A do té paguan 10 milioné dollar né llogari té Bankés B né SHBA. Me
kryerjen e té dy pagesave kompletohet transaksioni.
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Te tregu devizor ekzistojné dy ¢mime pér ¢do valuté - njéri ¢mim sipas té cilés shitésit
déshirojné té shesin valuté té caktuar déshirojné té shesin edhe tjetér ¢mim sipas té cilés blerésit
déshirojné té blejné (kurs blerés dhe shités). Prej Market-mejkeri arrihet t&¢ kuotohet pér
komitentét e vet té dy kurseve, me té cilén e ,,bén tregu” (making a market).

Te spot kurset éshté e réndésishme té dihet se si kuotohen kushtet e té njéjtét, pérkatésisht
terminet e kuotimit direkt ose indirekt, evropian ose amerikan etj.

Kotimi i kursit devizor, si ¢mimi i njé valute né lidhje me tjetrén, paraqitet né dy forma:
kuotimi direkt qé paraqget sasi té valutés sé vendit (pér shembull, dollari, nése jeni né SHBA ose
denari, nése jeni né Maqedoni) pér njési té valutés sé jashtme dhe e dyta, si kuotimi indirekt qé
paraqet njési té valutés sé jashtme pér njési € valutés sé vendit (né dollar, nése jeni prej SHBA ose
né dollar, nése jeni prej Magedonisé).

Fraza ,kushte amerikane” (,,American terms”) do té thoté kuotimi nga piképamja e
ndonjérit t¢ ndodhur né SHBA, pérkatésisht, pér dollar, kjo do té thoté se kursi éshté kuotuar
né sasiné e variabilitetit t€ dollarit (USD) pér njé njési té valutés sé jashtéme (pér shembull. 1,27
pér EUR).

Fraza ,,kushte evropiane” do té thoté kuotacion direkt nga piképamja e ndonjé ndodhje né
Evropé. Pér dollarin, kjo do té thoté sasia e variabilitetit té valutés sé jashtéme pér njé USD (ose
EUR 0,785 pér $1).

Kur né vitin 1978, tregu devizor integrohet né tregun e vetém global, pér shkak t& lehtésimit,
praktika e tregut né SHBA éshté ndryshuar, me iniciativén e brokeréve, qé té pajtohet me kon-
vensionet evropiane.

Késhtu TTHS tregu né té gjitha vendet tani i kuoton dollarét sipas kushteve t& Evropés,
kundrejt pothuajse té gjitha valutat tjera (domethéné, sasi e valutés sé jashtme pér $1). Kjo do té
thoté se dollari éshté pothuajse gjithmoné valuté bazé (base currency), njé njési ($1) blihet ose
shitet pér sasi variabile té valutés sé jashtme.

Ekzistojné pérjashtime prej késaj rregulle gjenerale, mé sakté té gjitha TTHS tregjeve né boté,
funta vazhdon té kuotohet si valuté bazike. Prej kétu, market-mejkeri dhe brokerét ¢dokundi né
boté e kuotojné funtén sterling (GBP) pér x dollar pér funté. Anglija nuk e ka pérvetésuar siste-
min dhjetor valutor deri né vitin 1971 dhe ishte mé lehté matematikisht té kuotohet dhe niset sipas
kushteve té sasisé variabile té valutés sé jashtéme pér funtén, se sa e kundérta. Valutat e caktuara,
té cilat historikisht jané té lidhura me GBP, (valuta té Islandés, Australisé dhe Zelandés sé Re)
kuotohen né TTHS tregun né té njéjtén ményreé sikurse edhe funta (sasia variabile pér njé njési).

Kotimet direkte dhe indirekte jané reciproke dhe lehté vértetohen njéri prej tjetrit.
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Cdo transaksion devizor pérfshin dy valuta dhe kétu éshté e réndésishme té dihet se kush
éshté valuta bazé (Base Currency, e kuotuar, fiksuar) dhe e cila éshté valuta e kushtézuar (Terms
Currency) ose njehsuese (counter currency).

Sipas rregullés, kursi devizor (exchange rate) ndérmjet dy valutave, pér shembull USD dhe
JPY shkruhet USD/JPY dhe géndron si numri i JPY qé éshté i barabarté me 1 USD, ndérsa JPY/
USD géndron si numri i USD i barabarté me 1 JPY.

Kodi i valutés i shkruar né anén e majté éshté valuta bazé dhe gjithmoné éshté njési.

Kodi i valutés i shkruar né anén e djathté éshté valuta variable (njésia njehsuese kushtimore
ose valuta e kuotuar). Numri i njésisé sé asaj valute éshté e barababrté me njé njési té bazés sé
valutés, né pajtim me kursin.

Gjithmoné shkruhet valuta e bazés sé anés sé¢[ majté. Raporti NOK/DKK, pér shembull,
domethéné numri i DKK pér NOK.

1. Kursi CHF/DKK éshté 4,1235. Nése blejmé CHF 1 milion, pérballé DKK, sa DKK duhet
té paguajmé? Numri 4,1235 domethéné numri i DKK pér 1 CHE. Prej kétu, duhet té paguajmé
DKK 4 123 500:

1 000 000 « 4,1235 =4 123 500. «

2. Nése né vend té transanksionit paraprak, déshirojmé té blejmé DKK 1 milion pér CHF, sa
CHEF duhet té paguajmé (kursi CHF/DKK éshté 4,1235)? Né kété rast kjo éshté CHF 242 512,43:

1 000000 :4,1235 =242 512,43.

Valuta variabile éshté numéruesi, kurse valuta bazé eméruesi. Kur numéruesi rritet, valuta
e bazés forcohet dhe béhet mé e shtrenjta. Kur numéruesi zvogélohet, baza e valutés pérforcohet
dhe béhet mé e shtrenjta. Kur numéruesi zvogélohet, valuta e bazés dobésohet dhe béhet mé e
liré. Valuta e bazés gjithmoné tregon e para, te komunikimi gojor.

Kotimi dollar/jen (USD/JPY) domethéné dollari éshté valuta e bazés dhe eméruesi, kurse
jeni éshté variabile dhe eméruesi. Disa prej valutave kané edhe pseudonime (funta - Cable, fran-
gu i Zvicrés - Swissie, dollari i Australisé - Assie). Cable éshté pseudonim pér GBP/USD kursin.

Kurset qé i kuotuan market-mejkerin gjithmoné jané prej pikés sé tij té piképamjes (kursi
blerés, sipas té cilit ai blen njé njési valuta e bazés dhe shités, sipas té cilit ai shet pér njésiné e
valutés sé bazés).

Market-mejkeri i pyetur pér kursin USD/CHF mund t& pérgjigjet 1,4975-85, me té cilén
tregon se kursi blerés pér CHF éshté1,4975 pér dollar dhe ¢mimi i shitjes prej CHF 1,4985 pér
dollar. Zakonisht, market mejkeri zakonisht kuotohet 75-85, pérkatésisht supozon se komitenti
din se numri mé i madh (,,big figure”) éshté 1,49. Kursi blerés éshté gjithmoné i pari, prej anés sé
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majté éshté edhe mé i ulét prej kursit té shitjes gjithmoné (nga ana e djathté). Ndryshimi quhet
marzha rrjeti (spread).

Kursi i blerjes dhe i shitjes shprehen né katér dhjetore, pérkatésisht e njéqindta pjesé e 1%
ose 1/10 000 prej valutés variabile dhe quhet pips. Te disa valuta, té cilat kané vleré absolute té
vogél, sikurse jeni, mund té kotohet me dy dhjetore dhe pipsi éshté 1/100 prej valutés variabile.
Né ¢do treg pips ose tik éshté sasia mé e vogél e ndryshimit té ¢mimit.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Cka éshté spot transaksion?

2. Sqaro spot kursin devizor?

3. Cka éshté baza, por ¢ka éshté valuta?

4. Blejmé 100 000 EUR me dollar (kursi éshté EUR/USD 1,44). Sa dollaré duhet té paguajmé?
5*. Blejmé 100 000 USD me euro (kursi EUR/USD 1,46). Sa euro duhet té paguajmeé?

2. 9. Si kuotohen spot kurset

Kur kuotohen pérballé euros (EUR), éshté praktiké né tregun ndérkombétar té kuotohen
mé shumé valuta, né kushte té numrit t€ ndryshém té njésive té valutés, pér 1 EUR. Me fjalé
tjera, EUR éshté valuté e bazés, nése njé ose dy valuta jané pérfshiré.

Ngjashém, pérve¢ EUR, si marréveshje ndérbankare éshté té kuotohen té gjitha valutat ndaj
USD si valuté e bazés.

Edhe pse dilingu éshté i mundshém ndérmjet ¢farédo dy valutave konvertibile, pér shembull,
NZD ndaj EUR ose CHF ndaj JPY, tregu ndérbankar, historikisht mé sé shumti kotohet ndaj USD,
me té cilén redukohet numri i kurseve individuale té cilét duhet té kuotohen. Kurset devizore
ndérmjet ¢afrédo dy jo- USD valuta mund té njehsohen prej kursit té ¢do valute pérballé USD.

Kurse ndérmjet ¢farédo dy jo -USD valuta jané té njohur si kurse té kryqézuara (cross-rate).

Sot termini kurse té kryqézuara shfrytézohen si shprehje pér ¢farédo kurse devizore, té cilat
té njehsuara prej dy kurseve tjera si shprehje pér ¢farédo kurse devizore, té cilat jané té njehsuara
prej dy kurseve tjera, pér shembull, GBP/SEK kurs mund té njehsohet me kombinim t&¢ EUR/
GBP kurs dhe EUR/SEK kurs.
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Tregétimi me kurse té kryqézuara (Cross Rate Trading) paraqet shkémbim té valutave,
te té cilét dollari nuk éshté valuté as bazik as variabil, pér shembull EUR/JPY (EUR-bazike,
JPY- variabile).

Si edhe né tregjet tjera, bankat normalisht kotojné dy ¢mime, té cilat tregojné deri te cili
nivel ato pérgatiten té blejné valuté bazike pérballé variabioles (kursin blerés - bid- pér valutén
bazike éshté kursi mé i ulét) dhe niveli pér té cilin éshté pérgatitur té shet valuté bazike pér
valutén variabile (kursi shités, offer (ask)- té valuités bazike, pérkatésisht kursi mé i larté).

3. Nése banka éshté pérgatitur té blen USD pér 1,4375 CHF dhe shet USD pér 1,4385 CHE,
USD/CHEF kursi do té kotohet sikurse 1,4375/1,4385. +

Ndryshimi ndérmjet té dy anéve té kuotimit éshté i njohur si marzhé (,,spread”).

Bid éshté ¢mimi prej t€ majtés, sipas sé cilés banka e cila kotohet e blen valutén bazike. Of-
fer éshté ¢mimi prej té djathtés, sipas té cilés banka e cila kotohet e shet valutén bazike. Prandaj
éshté ndryshimi ndérmjet bid dhe offer (kuirsi blerés dhe shitésm).

Ekzistojné edhe kurse reciproke. Cilido kotim i valutés sé caktuar si valuté bazike, mund
té jeté e konvertuar né kotimi ekuivalent, me valuté sikurse valuta variabile, me vlerén e saj
reciproke.

4. USD/CHF kotimi prej 1,4375/1,4385 mund té konvertohet né CHF/USD kotimi prej
(1:1,4375)/(1:1,4385). Sido qé té jeté, ato pérséri mund té jené té kuotuara me numrin mé té
vogél prej anés sé majté, késhtu qé dy anét e kuotimit jané té kundérta: 0,6952/0,6957. Né rastin
tjetér, banka blen valuté bazike pérballé valutés variabile prej té majtés dhe shet valuté bazike pér
variabilen prej djathtas. ¢

Kurset né ményré tipike kuotohen si ﬁ (e qindta pjesé) prej centit.

Kjo sasi njihet si point ose pip (poen ose pip). Pér shembull, USD/CHF kursi zakonisht do
té kuotohen si numeér katér dhjetor - 1,4375/1,4385. Kjo varet prej madhésisé sé numrave dhe
né rastin e USD/JPY, pér shembull, marréveshje éshté té shfrytézohen 2 dhjetore. Né USD/JPY
kuotacioni éshté 105,05/105,15, ku 15 poené domethéné 0,15 JPY, por né t€ dy rastet, njé poen
éshté ajo njési t&€ numrit dhjetor té fundit.

5. Kur niset me USD/CHF né sasiné prej USD 1 milion, vlera e njé poeni éshté CHF 100.
Co pgpyru 36oposu, CHF 100 éshté madhésia e profitit ose humbjes té béré prej dilit, nése kursi
devizor zhvendoset pér njé poené:

1 000 000 « CHF 0,0001 = CHF 100. «

Pika (point) éshté njé njési prej dhjetores sé fundit prej kursit devizor. Kursi devizor zako-
nisht kuotohet né poené ose pipsa, mé sé shpeshti me dy dhjetoret e fundit. Numrat e médhenjé
(big tigure) jnaé pjesa e paré prej kursit devizor, pa poenét.
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& Detyra pér puné té pavarur

1. Sqaro kursin blerés-shités?

2. Cka jané kurset e kryqézuara?

3. Cka éshté pips?

4. Cka éshté spred (marzhi)?

5*. Kursi EUR/USD éshté 1,44 - 1,46. Tregoje kursin reciprok.

2. 10. Profiti dhe humbja

Q¢ té realizohet profiti prej dilingut, qéllimi i bankés éshté ta shet valutén bazike, sipas
kursit mé té larté qé éshté i mundshém pérballé valutés variabile dhe ta blen valutén bazike sipas
¢mimit mé té larté.

1. Kursi USD / CHF éshté 1,483/1,485
Tregétia 1: Banka blen USD 1 000 000 pér CHF sipas 1,4830
Tregétia 2: Banlka shet USD 1 000 000 pér CHF sipas 1,4855
Vijimi i paras (cash flows)

USD CHF
Tregétia 1: + USD 1 000 000 -CHF1 483000
Tregétia 2: - USD 1 000 000 + CHF1 485500
Neto rezultati: + CHF 2500

Banka ka béré profit prej CHF 2 500. +

2. Blejmé USD 1 milon pér CHF kur spoti USD/CHF éshté 1,5835. Mé voné, té njéjtén dité
e mbyllim pozicioni e vet me shitjen e USD 1 milion kur spoti USD/CHF &shté 1,5836. Me kété
realizojmé profitin prej 1 poené prej 1 poen.

Vijimi i parasé (cash flows)

USD CHF
Tregétia 1: + USD 1 000 000 - CHF 1 583 500
Tregétia 2: - USD 1 000 000 + CHF 1 585 600
Neto rezultati: + CHF 100
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Prej kétu, vlera e 1 poeni t&¢ USD/CHF né dil prej USD 1 milion éshté CHF 100. «

3. Blejmé USD 1 milion pér JPY kur spoti i kursit éshté USD/JPY éshté 118,35. Mé voné, té
njéjtén dité, e mbyllim pozicionin me shitjen e USD 1 milion, pérséri kur spot ¢mimi USD/JPY
éshté 118,36. Kété realizojmé profit prej 1 poen.

Vijimi i parasé (cash flows)
USD JPY
Tregétia 1: + USD 1000000 -JPY 118 350 000
Tregétia 2: - USD 1 000 000 + JPY 118 360 000
Neto rezultati: +JPY 10000
Prej kétu, vlera e 1 poeni t&€ USD/JPY né dil me USD 1 milion &shté JPY 10 000. ¢

& Detyra pér puné té pavarur

1. Kursi EUR/CHEF éshté 1,32 - 1,34. Nése pas kursit jané bleré dhe shitur 20 000 CHF me
spredin e dhéné, sa profit éshté realizuar?

2*. Person fizik ka bleré 10 000 EUR sipas kursit té shitjes prej 61,70 MK]I. Pas njé periudhe
i ka shitur 10 000 EUR sipas kursit té shitjes prej 61,40 DK M. Kush &shté neto-rezultati?

2. 11. Mbajtja e pozicionit

Né ¢do kohé dileri duhet té din cili éshté pozicioni i tij (mbajtja e pozicionit -position kee-
ping) — neto rezultati i té gjitha tregétimeve té tija, qé i ka béré gjaté dités. Ai, gjithashtu, duhet
té din cili éshté kursi mesatar devizor pér neto-pozicionin e tij, késhtu qé té mund té kraha-
son me kursin devizor aktual té tregut, qé té véren pozicionin e tij a éshté profitabil ose jo. Né
fund té dités ai patjetér duhet ta mbaron pozicionin, por né até rast éshté e nevojshme té bén
marking to market té pozicionit, pérkatésisht té njehson profitin e pa realizuar ose humbje
té pozicionit deri mé tani. Ajo arrihet népérmjet njehsimeve sa duhet té jeté profiti ose humb-
ja. Nése ju faktikisht e mbyllni pozicionin sipas normés aktuale (current rate), pérkatésisht né
fund té dités.

1. Keni ndérmarré 3 spot tregétime pér USD/CHEF sipas késaj:
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Shitja e USD 4 milion nga 1,6723

Blerja e USD 1 milion nga 1,6732

Blerja USD 5 milion nga 1,6729

Tregu mbyllet sipas kursit USD/CHF 1,6730.

Si éshté pozicioni i juaj? Cili éshté kursi mesatar pér pozicionin e atillé? Sa éshté neto profiti i
juaj ose humbja?

USD CHF
-4 000 000 nga 1,6723 + 6689 200
+ 1000 000 nga 1,6732 -1673 200
+ 5000 000 nga 1,6729 - 8364 500
Pozicioni + 2 000 000 - 3348 500
Norma mesatare % =1,67425
- 2000 000 nga 1,6730: +3 346 000
Humbja: -2 500

Pozicioni &shté¢ mé shumé blerje USD 2 milion. Norma mesatare éshté 1,67425, humbja éshté
CHF 2 500. Humbja mund té jeté e shprehur edhe né USD me konverzion né USD pas spot kur-
sin, ose né ciléndo valuté, me konverzion sipas normés pérkatése té spotit. ¢

& Detyra pér puné t€ pavarur

1. Né ora 10 spot kursi EUR/NOK éshté 7,44 (kotacioni éshté pér 100 NOK). Shesim NOK
500 000 sipas atij kursi, por né ora 14 kursi EUR/NOK é&shté 7,66. Né ora 19 vijon se ndryshimi
iriikursit dhe ai éshté EUR/NOK 7,35. Paragqiti profitin ose humbjen né té dy terminet.

2. Keni ndérmarré 3 spot tregtie pér USD/CHEF sipas késaj:
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Té blera CHF 100 000 nga USD/CHF 1,041
Té shitura CHF 200 000 nga USD/CHF 1,038
Té blera CHF 300 000 nga USD/CHF 1,039
Tregu mbyllet nga USD/CHF 1,045

Si éshté pozicioni i juaj? Cili éshté kursi mesatar pér pozicionoin e atillé? Sa éshté neto profiti i
juaj ose humbja?

3. Kursi i blerjes s¢ kémbimores pér USD éshté 49.50 kurse kursi i vazhduar éshté 50,00
DMEK. Sa éshté pérfitimi i blerjeve dhe shitjeve 200 USD?

4. Jané bleré 100.000 EUR me USD sipas kursit EUR/USD 1,40. Tani kursi EUR/USD éshté
1,23. Sa éshté humbja nése tani jané shitur eurot?

5. Jané bleré 10.000 AUD, sipas kursit EUR/AUD 1,44 né ora 10. Né ora 12 kursi éshté 1,45,
kurse né ora 15 éshté 1,437. Kur duhet té shiten dollarét e australisé qé té realizohet profiti?

2. 12. Detyra pér ushtrime
1. Shprehe, né ményré angleze, pérsosmériné e arit prej 820 %o.
2. Shprehe, né ményré promile, pérsosmériné e arit W 7, ,2,4.
3. Shprehe, né ményré promile, pérsosmériné e argjentit W 10,,12.
4. Mjetiiargjent e ka masén 600g dhe pérmban 480g argjent té pastér. Shprehe pérsosmériné
e argjentit me ményrén:
a) promile ; b) angleze.

5. Mjeti i arit me pérsosméri B 1,,2 e ka masén 120g. Sa éshté masa e pérgjithshme?

6. Mjeti i argjent me pérsosméri 750 %o pérmban 222¢ argjent té pastér. Sa éshté masa e
pérgjithshme?

7*. Njehso pérsosmériné e legurés sé arit té béré prej 500g ar me pérsosméri 900 %o dhe
750g ar me pérsosmeéri 850 %oo.
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8*. Njehso pérsosmériné e legurés prej argjenti té béré prej 100g argjent té pastér, 100g
bakér dhe 500g argjent me pérsosméri 204 penivejté.

9. Kursi dollar/frank éshté ndryshuar gjaté dités prej 1,21 né 1,23. Njehso pérqindjen e
ndryshimit té dollarit (rritja e dollarit), si edhe pérqindja e ndryshimit té vlerés sé frankut.

10. Denari e ka ndryshuar vlerén né lidhje me dollarin, gradualisht prej 61,5 né 75. Pér ¢faré
ndryshimi béhet fjalé dhe né ¢faré pérqgindje?

11. Euroja apreson né lidhje me frankun e zvcérés pér 5% (kursi paraprak EUR/CHF 1,33).
Kush éshté kursi momental?

12. Né ora 10 spot kursi i EUR/USD éshté 1,44. Shesim USD 5 000 sipas atij kursi, kurse né
ora 14 kursi EUR/USD éshté 1,46. Né ora 19 vijon ndryshimi i ri i kursit dhe ai ésht¢ EUR/USD
1,43. Paraqiti profitin ose humbjen né té dy terminet.

13*. Keni ndérmarré 3 spot tregétime pér EUR/AUD sipas késaj:

Jané bleré AUD 100 000 nga 1,622
Jané shitur AUD 300 000 nga 1,632
Jané bleré AUD 600 000 nga 1,641
Tregu mbyll nga 1,635

Si éshté pozicioni i juaj? Cili éshté kursi mesatar pér pozicionin e atillé? Sa éshté neto profiti
os humbja e juaj?
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Pasqyra tematike

Elementet ar, argjend, platiné zhivé rutenium, rodium osmium dhe iridium té njohur si
metale té ¢muara.

Pérzierja prej dy ose mé shumé metale quhet leguré. Masa e metalit té gmuar legurén do ta
quajmeé edhe masa e pastér, ndérsa masén e legurés do ta quajmeé masa e pérgjithshme.

Raportiimasés sé metalit té ¢muar (masa e pastér) dhe masa e legurés (masa e pérgjithshme)
quhet pérsosshméri i metalit té ¢muar. Té shprehurit e pérsosshmérisé sé metalit té ¢muar
kryhet né dy ményra: promil dhe anglisht.

Nése e shénojmé masén e pérgjithshme me m , masén e pastér me m, dhe pérsosmériné me
fatréheré té shprehurit e pérsosmérisé né ményré promile éshté sipas formulés:

£ ="" 1000 %o
m

Sipas ményrés angleze té té shprehurit, pérsosshméria shprehet me karaté, kurse
pérsosshméria e argjentit né penivejt.

Ari me pérsosshméri 22 karaté quhet aré standard, kurse argjenti me pérsosshméri 222
penivejté argjend standard. Nése legura e arit (e argjentit) éshté mé e miré prej arit standard
(argjentit), shfrytézohet shenja B (prej anlishtes. Better - mé i miré), pérkatésisht W (prej ang-
lishtes. Worse — mé i keq) nése éshté mé i keq.

Valuta, si njési parash e bén bazén e sistemit monetar t€ njé vendi, paraget me ligj njési e
caktuar qé shérben si masé matése themelore e vlerés sé njé vendi.

Né rastin e zmadhimit té pérgjithshém té produktiviteti né njé vend, fuqia e blerjes té
valutés nacionale né tregun e vendit do té rritet, edhe pse nuk ka ardhur deri te ndryshimet te
vlera e saj oficiale. Kjo dukuri quhet apresijacija e valutés.

NE rastin e kundért, kur vjen deri te rénia e fuqisé blerése té valutés nacionale né tregun e
vendit, pa ndryshime té kursit oficial,dukuia e atillé quhet deprecijacion.

Devalvimi paraqget akt i njéanshém dhe njéfish i qeverisé monetare, me té cilén béhet
zvogélimi i vlerés intervalutare té valutés nacionale.

Revalvacioni paraqget akt té njéanshém dhe njéfish té qeverisé monetare, me té cilén kryhet
zmadhimi i vlerés intervalutare té valutés nacionale.
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Paraté e njé ekonomie nacionale jashta vendit (né tjetér shtesht), paraqiten né dy lloje: né
formé paraté e jashtéme efktive ose valuta (foreign currency) dhe né formé té kérkesés me afat
té shkurtér né valuté té jastéme ose deviza

Me konceptin devizé nénkuptohet kérkesé me afat t€ shkurtér jashta qé njé valuté té huaj
dhe té gjitha mjetet e jashtéme té parave jané efektive, pérveg paraté e arit té farkétuara.

Devizat do té mund té grupohen, prej aspektit ekonomik - politik, né dy grupe: deviza té
lira dhe lidhura. Nga aspekti i aftésisé sé tyre pér konverzion mund té jené: deviza konvertibile
, jokonvertibile dhe deviza kliringu. Varésisht prej afatit té pagesés, devizat mund té ndahen né
prompti dhe me termin.

Kursi devizor, paraget ¢mim té njé njésie té valutés sé jashtéme té shprehur me para té ven-
dit. Né realitet, kursi devizor paraqet ¢mim té valutés sé vendit té shprehur né valuté té jashtéme,
pérkatésisht sa njési té valutés sé vendit duhet té jepen pér njésiné e valutés sé jashtéme. Kur kur-
si shprehet né kété ményré, béhet fjalé pér té ashtuquajturén sistem té kotimit direkt. Sipas sis-
temit té kotimit indirekt, kursi devizor pérkufizohet si numér té njésive té valutés sé jashtéme,
qé duhet té jepen pér njési té valutés sé vendit. Kursi devizor nominal paraget ¢mim té valutés
sé vendit té shprehur né valuté té jashtéme, pa kalkuluar né normén e inflacionit. Kursi devi-
zor real éshté kurs devizor nominal, i korrigjuar me normén e inflacionit. Kursi devizor efek-
tiv éshté mesatare e ponderuar e kurseve devizore ndérmjet valutés sé vendit dhe valutés sé
jashtéme, qé éshté partner i yné tregétar i réndésishém. Pasi ekziston mundési pér falsifikimin e
parave efektive, né praktiké bankat né vecanti e tregojné lartésiné e kursit devizor pér efektivé.

Cdo transaksion ndérkombétar pérbéhet prej dy blerjeve: blerja e mjetit né shkémbimin
ndérkombétar dhe blerja e valutés. Késhtu né shkémbimin ndérkombétar formohen ¢mime té
valutave t€ veganta nacionale, por jo vetém té mjetit té shkémbimit ndérkombétar. Kété munde-
mi ta paragesim népérmjet kétyre relacioneve:

a) pér eksportin: Ei = Qi » pi o T pérkatésisht, vlera e eksportit t&€ mallit té caktuar éshté e
barabarté me prodhimin e sasisé sé mallit, gmimi i arritut né tregun e huaj té devizave dhe kur-
sit té valutés sé jashtéme.

b) pér importin: Ui = Qi « pi « T (1+ti) pérkatésisht, vlera e eksportit té mallit té caktuar
éshté e barabarté me prodhimin e sasisé sé atij malli, me ¢mimin e tij té tregut té blerjes dhe
kursit té devizés me té cilén paguhet, e zmadhuar pér dhénéjet importuese (1+ti).

Ndonjéherg, kurset devizore dhe valutore shénohen me emrin e pérbashkét, kurse interva-
lutor. Kursi intervalutor paraqet ¢mim, sipas té cilés kryhet shkémbimi i parave efektive té njé
vendi pér paraté efektive té vendit tjetér.

Spot transaksioni éshté blerja e njé valute pér tjetér, me afat t&€ dérgimit dy dité pune pas
datés sé nisjes - dilingut (data kur éshté béré kontakti).Kjo mundéson té pérgatiten dokumentet
e nevojshme pér transaksion dhe té organizon transferin e gatshém.
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Spot kursi devizor éshté kursi momental (aktual) ose ¢mimi i tregut, ¢gmim pér krahasim.

Spot transaksionet paraqesin shkémbim direkt té njé valute pér tjetrén edhe kur do té
kryhen, vijon transferi népérmjet sistemit pér pagesé té dy vendeve, valutat e té cilave jané
involvuar.

Né tregun devizor ekzistojné dy lloje té€ ¢gmimeve pér ¢do valuté — njé ¢mim sipas té cilés
shitésit e valutés sé caktuar déshirojné té shesin edhe ¢mim tjetér sipas sé cilés blerésit déshirojné
té blejné (kursi i blerjes dhe i shitjes). Te spot kurse éshté e réndésishme té dihet se si té njéjtit
kuotohen, pérkatésisht terminet kuotohen né ményré direkte dhe indirekte, kushte evropiane
dhe amerikane etj.

Kotimii kursit devizor, si ¢mim té njé valute né lidhje me tjetrén, paraqgitet né dy forma:
kuotimi direkt e cila paraqget sasi té valutés sé vendit pér njésiné e valutés sé jashtéme dhe e dyta,
si kuotim indirekt qé paraqget njési té valutés sé jashtéme pér njési té valutés sé vendit.

Cdo transaksion devizor pérfshin dy valuta dhe kétu éshté e réndésishme té dihet cila éshté
valuta bazike dhe cila éshté valuta e kushtézuar.

Kurse ndérmjet cilésdo dy jo -USD valuté jané té njohura si kurse té kryqézuara.
Ekzistojné edhe kurse reciproke. Cfarédo kotimi té valutés sé caktuar si valuté bazike, mund té
jeté konvertuar né kotim ekuivalent, me valuté si valuté variable, me vlerén e tij reciproke.

Pika éshté njé njési prej dhjetores sé fundit prej kursit devizor.

Né ¢do kohé dileri duhet té din cili éshté kujrsi devizor mesatar pér neto-pozicionin e
tij, késhtu té mund té krahason me kursin devizor aktual té tregut, qé t€ véren pozicioni i tij a
éshté profitabil ose jo.Né fund té dités, ai nuk éshté patjetér ta mbyll pozicionin, por né kété rast
éshté e nevojshme ta njehson profitin e pa realizuar ose humbjen té pozicionit deri mé tani.
Kéto jané arritjet népérmjet njehsimeve se sa duhet té jeté profiti ose humbja, nése ju faktikisht
e mbyllni pozicionin sipas normés aktuale, pérkatésisht né fund té dités.
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BARAZIMET EKSPONENCIALE DHE LOGARITMIKE

3. 1. Koncepti pér fuqi me tregues real

Té mésuarit tend té gjertanishém té matematikés je njohur me konceptet fuqi me numér
real pozitiv a né rastin kur treguesi i fuqisé éshté numér natyror, numér i ploté ose numér iraci-
onal. Té pérkujtohemi.

1. Kryej operacionet e shénuara me fuqi:

a) xixtix b) (x* — y)(x" +1°) ) 974025
Prej pérkufizimit té fuqisé me treguae racional dhe vetité e fuqisé me tregues racional kemi:

a) xixt 05 = 30D b

b) (X =y +y7) = () = (1) =x—y

) 4740257 =/4+ L S S SHP ST

Jo2s 70125
Né kété mésim do té pérkufizojmé fuqiné me treguesreal, icili paraqet zgjerimin e pérkufizimit
pér fuqi me tregues racional dhe do t€ njihemi me disa veti themelore té fugive me tregues real.
Pér ¢do numér real x dhe ¢do numér real pozitiv a éshté caktuar fuqi me tregues real a * né
kété ményré.

I. Nése x > 0 dhe

a pér n=1
l.x=n, atéheré a* = Y44, a
N .

M pér n>1

1
2. x =—, atéheré a* = ifa

I [ 3

3. x=—, k eN, atéheré a* =%/a"

4.x=c, clcz...cnwatehere

a) per a> 1’ keml aco,c,cz...cn < ac(,,clcz.“cn... < acﬂ,clczu.(c,ﬁrl)

Cpeee

b) per 0O<a< 1’ keml acﬂ,clcz.“(c,,H) < aco,clczm N

€0,C1Cy .y

<a
c)péra=1,kemia*=1
I1. Nése x = 0 atéheré a* =1

III. Nése x<0 atéheré a* =

a™
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2. a) Né pajtim me pérkufizimin e sipérm té fuqisé me tregues real shprehja 5, pér x > 0,
ka kuptim , pasi a = 5 > 0, ndérsa shprehja (- 5)™ pér x > 0, nuk ka kuptim, pasia = -5 < 0.

b) Shprehja 0, pér ¢do x € R, dhe 0* pér ¢do x

€ R, nuk kané kuptim péra =0. ¢

Pér fuqiné e numrit real pozitiv a me tregues real vlejné kéto veti:

.a*=b", pér ¢do x € R nése dhe vetém nése a = b
. Pér ¢do x € R ekziston fuqi e vetme a*

.a* - @ =a" pér¢do x,y eR

(@) =aYpérgdox,y e R

. (ab) = a*b* pér ¢do x € R

U R W N -

[

3. Drejtpérdrejt prej pérkufizimit té fuqisé me tregues pozitiv dhe vetité e sipérme vijon se

X

a ! “1I\x X —1\x X —X a
— | =(ab =a (b =a'b " =—. o
(bj (ab™) (b) ¥

4. Kryej operacionet e shénuara me fugqi:

a) 3*4% b) 4% 2% c) (8*9715%):(2%%5%),
Kemi

z z 4 : z
a)3*4=(3-4)*=12% b) 4°:2 :(Ej =27

o) (8°9°15): (2°3'57) = [%M%M%} - 435

& Detyra pér puné té€ pavarur
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1. Si pérkufizohet fuqia me tregues real?
2. Kryej operacionet e shénuara me fuqi:

a) 2% b) 2% :4%; c) 125115
3. Krahasoi fugqité:
X x/2. E E “
a) 3* dhe 9% b)(4] dhe(AJ

N

¢) (25%)



4*. Cili prej numrave éshté mé i madh te pabarazimet e dhéna, x ose y ?

x y
a) 0,4 > 0,4” b) 14> 1,4 ) (%J < (EJ .

2

5. Kryej operacionet:

a) (2* + 3%)(2* - 3%); b) (5% - 5%)% c) (4°+1)°.

3. 2. Barazimet eksponenciale

Pérkufizimi 1. Barazime te té cilat e panjohura gjendet te treguesi i fuqisé quhen barazime
eksponenciale.

1. Barazime eksponenciale jané, pér shembull, barazimet:

X x-3 x+3 X 1 ’
2'=8 47" =x-2, 237 =53"+49 dhe x—(zj =3.¢
Né vazhdim do té zgjidhim disa lloje té barazimeve eksponenciale.
1. Barazime té llojit A*+m = 0, A>0, A#1, m<0

2. Zgjidhe barazimin 3* = 27.

Barazimin e dhéné 3* = 27 e shkruajmé né formén 3* = 3, ku fitojmé barazim ekuivalent me
barazimin e dhéné. Pastaj do té shfrytézojmé njérén prej vetive té fuqisé me tregues numeér real
pozitiv a me tregues real, pérkatésisht:

a>0, a#1, a" =a” nése dhe vetém nése x, = x..
Né kété kuptim 3* = 3’ nése dhe vetém nése x = 3, prej ku pérfundojmé se barazimi 3* = 27 ka
zgjidhje té vetme x = 3. ¢

3. Zgjidhi barazimet:

1 5" 64
4 = — 5% =1 = ==
A4 =16 b) ) (4) 125
2 X 3
ol e
4 4 5
x -3
e e [
4 4
x=-2 x=-3. ¢
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I1. Barazime té llojit A®™+m=0, A>0, A#1, m<0

4. Zgjidhi barazimet:

a) 3% =81 b) 2% =32 ) 3° =38l.
3x+5:34 23,\'71:25 3)(2 :34
x+5=4 3x-1=5 x’ =4

II1. Barazimet e llojit a(A™)2+6A™+c=0

Me zévendésimin A /=t e fitojmé barazimin katror a#® + bt + ¢ = 0. Pér ¢do zgjidhje té
barazimit katror e zgjidhim barazimin eksponecial A/®.

5. Zgjidhi barazimet:

a) 2% —6-2"+8=0 6) 16° —3-4x+2=0 B) 12%/81-1/81=27.

(2) —6-2° +8=0 (4) —3-4x+2=0 12381 - (x/81) =27
zévendésimi 2" =¢ zévendésimi4” =¢ zévendésimi X/81 =¢

1’ —61+8=0 £ =3t+2=0 12t—1* =27

t, =81, =2 t=2,1 =1 ?—12t+27=0

2N =8 2% =2 47 =2, 4% =1 t =9, t,=3

2
2x1 :23, 2x2 :21 22)(1 :21’ 22)(2 :20 9x1 =91’ 3x2 =31
x, =3, x,=1 xlzé,x2=0 x=1 x,=24

& Detyra pér puné té pavarur

1. Zgjidhi barazimet:

1 4 0

9" = —; b) 5" =[=-1,25] ; W10 -0,1=1000;
R T ) [5 j 9 W10]
0 (ij o 410" =10"; &) 4 =

5) 64 1296
2. Zgjidhi barazimet:

lx \/E —-X
4" 125 0,125

165 =32"7; 2.5 =50; —| -—===0; ==

a) b) C) (5) 64 (;) 43—2x ( 8 J
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3. Zgjidhi barazimet:

a) 255 —6-5°+5=0; b) 49° +4-7°-5=0; C)32x+5:3x+2+2'
4*. Zgjidhi barazimet:

Q) 343320, p) 1527415272 2135, o) L ey,

4x+1 _ 2
5*. Zgjidhi barazimet:
a) 4\/;_2‘/;212’ b)‘34x+8_4.32x+5+27:0; C) 2?_2:10‘;4 .

3. 3. Koncepti pér logaritém

Pérkufizimi 1. Le té jeté a € R, a > 0, a # 1 dhe b € R+. Numri real x ashtu qé a* = b quhet
logaritém prej b me bazé a. Shkruajmé x = log_b.

Prandaj, péra>0,a #1,b>0,

a' =b< x=log,b

Drejtpérdrejt prej pérkufizimit vijon se

1

Numri x quhet logaritém, numri a quhet baza e logaritmit, kurse numri b quhet
logaritmand.

1. Kontrollo vlerat né tabelé.

Koncepte log28=3 log5(m +3) =2 logé wr=4
Logaritém 3 2 4
Baza e logaritmit 2 5 %
Logaritmandi 8 m + 3 %
2.a)log, 9=2,pasi3’*=9; b) log42:%, pasi 4%=\/Z=2;

c) log 25=4, pasi (\/5)4 =25 ¢
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3. Njehso vlerén e shprehjeve:

1
a) 10g2 Z;

1
b) log, —; c) 10g17\/§'
5 81 =

1 1 1
a) Pér shkak t¢ 27 = oY = 2 fitojmé se log, 2 =-2;

10g2l

Prova: 2 4=27%=—.

b) Prej (é)

1
4

1 .. 1
— vijon se log, —=4.
T 181

3

s (1)1
Prova: | — == =—.¢
576

c)Prej 37 = 37 vijon se logl V3=-2.

1 log 1 13
Prova: (—j
9

9

~1/3.

4. Cakto logaritmandin, nése baza éshté % dhe logarimti 4.

1

SR 1)
Prej | —| =— vijonse | -
2 16 2

1
5. Cakto bazén a nése log, . 3.

1
=—. Domethéné logaritmandi éshté¢ —. ¢
16 16

3
1 1
Prej pérkufizimit pér logaritém kemi x° = é, pérkatésisht x’* = (5) Domethéné x = 5 .
& Detyra pér puné té pavarur
1. Térhiq vizé né fletore tabelés dhe plotésoje:
4 1

Koncepte log6216=3 | log, 9" 2 | logz49=4 |log, (b+2)=5| log,5= 5
Logaritém

Baza e logaritmit

Logaritmi
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2. Cakto vlerén e logaritmeve:

1
a) log; o b) log,, 0,01; o) log,+/3; ¢) log, 5.

5

3. Duke e shfrytézuar pérkufizimin pér logaritém, cakto x nése:

a) log, x = %; b) log x 36 = 2; c) logi x = 0; ¢)log 125=5.
4. Cakto vlerén e shprehjeve:

a) 510g52 b) 5210g53.

5. Njehso vlerén e shprehjeve:

a) log,8—1og,9; b) 4log ;27 +3log, é

3

6*. Pér cilat vlera té x shprehja log  , (x* - x) ka kuptim?

3. 4. Rregullat pér logaritmizim
Letéjeté a>0,a#1,x>0dhey>0.

I. Rregulla pér logaritmizim prej prodhimit

log, xy =log, x+log, »

Vértetimi. Nése a = log_x dhe B = log_y, atéheré a® = x dhe @’ = y. Prej x > 0, y > 0 vijon se
xy > 0, prandaj ekziston log_xy. Atéheré kemi se a = xy = a®-- af = a**f = "X+, prej ku vi-
jon selog xy =log x +log y.

Llog 6 =1log,2-3=1log 2 +log, 3=1+log, 3. ¢

Rregulla pér logaritém prej prodhimi vlen edhe né rastin e shumézueséve té funshém,
pérkatésisht pér x > 0,x, > 0,...,x_> 0, vlen

log,(x,-x,-x;-...-x,) =log, x, +log, x, + log, x, +...+log, x,

II. Rregulla pér logaritmin nga shkalla

log, x* =slog, x

Vértetimi. Le té jeté a = log x. Prej x > 0 vijon se x° > 0. Atéheré ekziston log x°. Pér shkak

te alogax — xs — (alogax)r — aslogax FltOJme se loga xs — Sloga Y. m
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2. log, 81 =log, 3" =4log,3=4.+

III. Rregulla pér logaritém té herésit

log, X log, x—log, y
y

x g
Vértetimi. Duke ditur se ; =xy™, prej rregullés pér logaritzmizim prej prodhimit dhe

logaritmi i fuqisé kemi log, = =log, xy™ =log, x+log, v =log, x—log, y.m
Y

3. log, 0,7 =log, % =log,7-log,10 =1-1log,10. ¢

Si pasojé e rregullés pér logaritém me fuqi pér m,n €N, kemi:

log, A/x" =log, x" = ﬁloga X.
n

5
4. 10g27\/§:10g27\/2_5:10g227 zglogzzzg_ *

Bashkésia e logaritmeve prej té gjitha numrave pozitiv, t&€ njehsuar sipas bazés sé njéjté,
quhet sistem logaritmik. Logaritmet té njehsuar me bazé 10 quhen Logaritme dekade. Loga-
ritmet dekade i shkruajmé me log x, ku baza 10 nuk shkruhet. Shpeshheré shfrytézohet edhe
shenja Ig x, pérkatésisht log  x = logx = Igx. Logaritmet t€ njehsuara me bazé e, ku e ~ 2,71
quhen logaritme natyrore. Logaritmet natyrore i shkruajmé me In x, pérkatésisht log_ x = Inx.
Rregullat pér logaritmizim vlejné edhe pér logaritmet natyrore.

5.2) 1gl0=1 1gl00=1g10*> =21gl0=2 1g10000 =Ig10* = 41g10 = 4
b) Ine=1 Ine’=2lne=2 Ine*=4Ine=4
1 1
lg0l=1g—=1g10" =-1 1g0,001=1g—— =1g107> =3
c)lg 8,78 g 87000 " 8

1
In—=lne'=-1 In—=1Ine"’
¢) o e

=-3.¢

Prej detyrés sé fundit m,und té pérfundohet se logaritmi prej njésive dekade mé té
médhenj se 1 éshté numeér i ploté pozitiv dhe ka po aq njéshe sa ka zero njésia dekade,kurse
logaritmi prej njésive dekade mé té vogla se 1 éshté numeér i ploté negativ i cili ka po aq njéshe
sa ka zero njésia dekade.
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Le té jeté x numeér real pozitiv pér té cilin Ig x éshté numér racional, pérkatésish Ig x = k,
k € Q. Atéheré x = 10*. Prandaj, logaritmi dekad prej numrit pozitiv i cili nuk éshté i formés
105 k € Q éshté numeér iracional. Shénimi i tij dekad ka pafund shumé dhjetore, pra tregohet
marréveshje praktike pér rrumbullakimin e numrit né 5 dhjetore.

Nése A éshté ¢farédo numér real pozitiv, atéheré ekziston n €N, ashtu qé 10"! < A < 107,
prej ku vijon se 1g10™! <lg A < Ig 10". Sipas pérkufizimit pér logaritém dekad kemin -1 <1g A <
n. Prej jobarazimit té fundit vijon jobarazimi: 0 <1g A - (1 -1) < n. Prandaj

lgd=(n-1+a

,kuneNdhe0 <a <I1.

Numri n quhet karakteristika, kurse oo quhet mantisa e logaritmit prej numrit A. Me fjalé
té tjera, pjesa e ploté e logaritmit quhet karaklteristika, kurse pjesa dhjetore quhet mantisa e lo-
garitmit. Prandaj, karakteristika mund té jeté pozitive, numér negativ i ploté ose zero, ndérsa
mantisa éshté numér ndérmjet 0 dhe 1.

6. Cakto karakteristikén e lg 495,27.
Pér shkak té 100 < 495,27 < 1000 fitojmé se 1g100 < 1g 495,27 < Ig 1000, pérkatésisht 2 < 1g
495,27 < 3. Prandaj, 1g 495,27 =2 + o, ku 0 < a < 1. Karakteristika e 1g495,27 éshté 2. ¢

7. Cakto karakteristikén e 1g 0,037.
Prej 0,01 < 0,037 < 0,1, kemi 1g0,01 < 1g0,037 <1g 0,1 ose - 2 < log A <-1. Prandaj, g 0,037
=-2+a,ku 0<a < 1. Karakteristika e 1g 0,037 éshté - 2. ¢

Prej detyrave 6 dhe 7 mund té pérfundohet se karakteristika e numrave mé t&¢ médhenj se
1 éshté pér njé mé i vogél se numri i shifrave té pjesés sé ploté prej shénimit té tij, kurse karak-
teristika e numrava mé té vegjél se 1 éshté numér negativ i cili ka aq njéshe sa qé ka zero majtas
prej shifrés sé paré té ndryshme nga zero.

8. Me ndihmén e kalkulatorit mund té njehsojmé, pér shembull, se

124,257 =1,38484
1g1278,13=3,10658
120,00257 =—2,59007. ¢

o . . a’bh . _ _ _
9. Cakto logaritmin dekad prej shprehjes o néselga=m,lgb=mn,lgc=p.

2

1g“c—4b =lga’b—lgc* =lga® +1gh—lgc* =21ga+lgh—4lgc =2m+n—4p. ¢
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& Detyra pér puné té pavarur

1. Logaritmizoji shprehjet:

a) x=3ab; b) x=a’hc’, c) x=a—b;
2c
Q) x=2(a-b); d)x=b2\/;2; e) x=1alb” .
-c
2. Thjeshtoi shprehjet:
a) log, (log,3log,4); b) log, 64log, 2—17 ; ¢) log,logl00.
3. Cakto x, nése dihet logaritmi i tij:
a) lgx=1g5-1g2 +log4; b) lgx=31g2-21g3;
c)lgx= %lgS +%lg5 —éng ; ¢) lgx= i(21g2 —41g3+51g4);
d) Inx=In5-1n3+Inl; e) Inx=3In2-3In3;
f) Inx = l1n3 + l1n4 —lan ; g) Inx= l(2ln2 +4In3+51In4).
' 3 3 3 ' 4
4. Nése marrim se 1g2 ~ 0,30 dhe log3 = 0,48, cakto vlerén e pérafért té:
a) g4, 1g6, 1g8, 1g9; b) g2, 1gl6, Ig18.
5. Shkruaje karakteristikén e logaritmeve:
28,5-3,507
a) 1g(0,7545-0,0256-0,65%) ; b) lg—————
) el ) ) le 0,457-0,0293
129
g l——— * 1g(0,85-3/0,55).
o) leilgs Q)* 1g(0,85-30,55)

3. 5. Lidhja ndérmjet logaritmeve me baza té ndryshme
Letéjetéa>0,a #1,b>0,x>0.
Rregulla pér ndérrimin e bazés sé logaritmit

log, x = log, x .
log, a

Vértetimi. Nése i logaritmojmé té dy anét e barazimit x = a* * me logaritém me bazé b
log, x
—l— m

kemi se log x = log, (a'8*?="°¢ x « log,a, pérkatésisht log, x =
log, a
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1. log,7-log, 6-log,9 =log,7- log; 6 -10g69=log36-log69=10g36-10g—39=
log, log, 6
=log,9=2.¢
1
Pasoja 1. Nése x = b # 1, atéheré |log, b= :
log, a
1 1
Vértetimi. Kemi log, b = log,b _ —.n
log,a log,a
2. log,,2 = 1 :1.0
log,32 5
1
Pasoja 2. Nése s #0,a >0, a #1, b > 0, atéheré |log , b= Elog” b|.
. 1 1 1
Vértetimi. log . b = = =-log,b.m
? log,a® slog,a s
1 1 2
3. 10g23 42510g2 425225 ¢
Pasoja 3. Nése s # 0,a > 0,a #1, b > 0, atéheré |log , b =log,b|.
Vértetimi. Kemi log . b° =slog . b=y -lloga b=log, b.m
s
1
4. a) log,2” =log . 2> =log,2=1; b) log,; /9 =log , 9 =log,9=2. ¢
33

6. Nése marrim se Ig 2 = 0,30 dhe lg 3 = 0,48, mund té njehsojmé:

_1g6 _1g(2-3) _1g2+1g3 030+0,48 0,78 39
lg5 lgg lglo-1g2  1-030 0,70 35
2

& Detyra pér puné té pavarur

1. Shprehe lidhjen ndérmjet logaritmeve me baza té€ ndryshme.

logs 6

2. Vértetoi barazimet:

a) log,12 =log,7-log,5-log,4+1;

b) log,2-log,3-log,4-log, 5-log, 6-log, 7 = %



3. Njehso vlerén e shprehjes log  81-log, 0,125.

27

4. Thjeshtoi shprehjet:
. a5,
a) log, (log,3-log;4); b) log, 64-log, 57 c) 5",

4

5*. Vérteto se nése a > 0, b #1, b > 0, atéheré log, a =—log, a.
b

3. 6. Barazimet logaritmike

Pérkufizimi 1. Barazimet te té cilat e panjohura gjendet te logaritmandi quhet barazio-
me logaritmike.

1. Barazimet logaritmike jané, pér shembull, barazimet:
log,(x+4)=7, log, (5+x)=9, log(3x-2)=log x.e
Le té jeté a > 0, a #1.

L. Zgjidhja e barazimeve logaritmike té llojit log f(x)=b

Prej pérkufizimit vijon ekuivalenca e barazimeve:
log, f(x)=b<a’ = f(x).
2. Zgjidhi barazimet:

a) log,(x+5)=3 b) logﬁ(x2—7x+13)=O c) logs(x*=9)* =2
x+5=3 X —7x+13=(/3)" (x> —9)> =52
x+5=27 X —x+12=0 x*—18x*+56=0
x=22 X, =—3dhe X, =4 X, =32, X3, = +/14

Nése pér zgjidhjen e barazimit logaritmik nén c) e shfrytézojmé pér logarité prej fuqisé
kemi:

logs(x* —9)* =2 & 2-logs(x* —9)=2 < logs(x* -9 =1 < x* -9=5 x,, = +/14. ¢

Kemi vetém dy zgjidhje té barazimit, pasi jo drejt e shfrytézuam rregullén pér logaritém
prej fuqisé, pérkatésisht barazimi log b* = 2log b, qé éshté e sakté vetém pér b > 0. Pérdorimi i
rregullés prej fuqisé do té jeté drejté e shkruar nése shkruajmé:

log,(x*-9) =2 < 210g5‘x2 —9‘ =2 < logs‘x2 —9‘ =l ‘xz —9‘ =5.
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I1. Zgjidhja e barazimeve logaritmike té llojit log f(x)= log g(x)

Zgjidhjet e barazimit log f(x) = log ¢(x) fitohen me zgjidhjen e barazimit f (x) = g(x). Cdo
zgjidhje e barazimit log_f (x) = log_g(x) éshté zgjidhje e barazimit f (x) = g(x). E anasjelltas né
rastin e pérgjithshém nuk vlen, prandaj pér zgjidhjet e fituara té barazimit f(x) = g(x) do té
béjmé provén te barazimi log f(x) =log g(x).

3. Zgjidhi barazimet:

a) log,(x* —7x+11)=log,(x—4) b) lgBx—2-2x%) =1g(x* —10x—12)
X =Tx+1l=x-4 3x—2-2x"=x"—10x—12
x*=8x+15=0 3x*=13x-10=0
x,=3,x,=5 x, =5, xzz_E

Prova: x=3 Prova: x=35
log,(3*-7-3+11)=1log,(3-4) lg(3-5-2-2-5%) =1g(5* -10-5-12)
log, (1) =log,;(-1), nuk ekziston 1g(-=37) =1g(-37) , nuk ekziston
x =3 nuk éshté zgjidhje x =5 nuk éshté zgjidhje

Prova:x =35 Prova: x = 22

) 2 2y 2Y 2
log, (5> —7-5+11) = log,(5—4) 1gl3 -=|-2-2-2]| l=1gl| -=| —10 == |-12

3 3 3 3
log, 1=log,1 1g(— 49—4j = lg(— 4—;) , nuk ekziston
Zgjidhje e barazimit kogaritmik Barazimi logaritmik i dhéné
té dhéné éshté x=>5. nuk ka zgjidhje reale. ¢

ITII. Zgjidhja e barazimeve té cilat sillen né€ barazime té llojit
log f(x)=b dhe log f(x)=log g(x)

4. Zgjidhi barazimet:

a) log;(x—3)+log,(2x+1)=2 b) log,(x* —6x+7) = log,(x—3)
c)4-1g2x =3,/1g2x.

a) log,(x—3)+log,(2x+1) =2

log, (x—3)-(2x+1) = 2 Prova:3 me zévendésimin pér x=4, por pastaj pér
2x* —5x—12=0 x=-2, titojmé se barazimi ka vetém njé zgjidh-
je x=4.
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3

x =4,x,=—=

b) log (x* —6x+7) = log,(x—3)
log,(x* —6x+7)—log,(x—3)=0

2_
log, > —0%*+7 _
x—3
2_
M:quf?’
x—3
x> =7x+10=0
x=5x=2

c) 4-lg2x= 3\/1g_2x
Me zévendésimin\/lg_?_x =1, kemi
4—1> =3¢
t+3t—4=0
t,=Lt,=-4
lg2x =1
x=3.
5. Zgjidhi barazimet:
a) log,, x+log, x+log,x=7

log . x+log, x+log,x=7,
1 1
Zlog2 x+510g2 x+log,x=7,

7
Zlog2 x=1,

log, x =4,
x=2

Prova: log, 2+log,2+log,2=7
Zgjidhja e barazimit éshté x=2.

log, 2 log, x—log, y
o

kur >0,a#1L,x>0,y>0

Prova: me zévéndésimin pér x=5, por pastaj
pér x=2, pérfundojmé se barazimi ka vetém
njé zgjidhje x=5.

Prova: Pasi barazimi

J/1g2x = —4 nuk ka zgjidhje me
zévéndésimin pér x = 5 pérfundojmé se
barazimi ka vetém njé zgjidhje x=5.

b) log,x+log,3=1.

1
log,x+——=1
%5 log, x*
llog3x+#:1
2log, x

log,’x —2log,x+1=0

log,x =1

t*=2t+1=0  Prova: log,3+1log,3 =1
t=1 2log,3=1, log,9=1

log; x =1 Zgjidhja e barazimit éshté
x=3. x=3.

o) lg5+lg(x +10)—1=1g(21x — 20) — Ig(2x —1).
lg5+1g(x +10) —1g10 = Ig(21x — 20) — lg(2x — 1)
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0 T F lg5+1g20—1=1g190 - Ig19
5(x+10) _ 21x—20 1g100 —1g10 =1g10

10 2x—1 1g10*> =21g10
5(x +10)(2x —1) = 10(21x — 20) 21g10 = 2log10
10x” +95x —50 = 210x — 200 Zgjidhje e barazimit éshté x =10.

3
=10, x,=2.4 Provo x, = % za éshté zgjidhje
e barazimit?

& Detyra pér puné té€ pavarur

Zgjidhi barazimet

1. logﬁ(2x2—6):2. 2. log (x* =5x+7)=1.

3. log,(x—1)+1log, x =1. 4. 1gBx -1 +1g(12 —x) = 2.

S. log . 2—-log 3=4. 6. log, x—log,, x =3.

7*. log,(1+1log,(2x—7)) =1.

3. 7. Detyra pér ushtrime

1. Pér cilat vlera té numrave real x dhe y, vlen:

X y

a) 8" =8"; b) +3 >3"; c) (?] >(§] ?
2. Cka éshté mé e madhe a’ ose a' nése:

a)a>1; b)0<a<1?
Zgjidhi barazimet:

5.167%° =32, 6. 2.5" =50. 7. 4" -6-2" =-8.

1
8. (o) =9t o, (95 —16275 ST [ )

11. Duke shfrytézuar pérkufizimin pér logaritém, cakto numrin x, nése:
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a) log, 16 =2: b) log, 27 =2 &) log, 1000 = -3:

1
o) log4x:—5; d) log,, x=0,2; e) loglx:&

3

12. Logaritmoi kéto shprehje:

a) 2xy; b) 3x%)7; Q) ¥z o) al’e’;
B 6y’ s o) 2y £y ey

13. Cakto numrin x nése dihet logaritmi i tij.

a) log, x =log,4+1log,3—-log,2; b) lgx =1g5 +%(lg8 ~1g2);
c) logx =1log7+1log9—log3; ¢) logx=2log3+3log5.
14. Me zbatimin e logaritmit, njehso vlerén e shprehjeve:
a)x:w; b)x—M' ) x:3,253‘§/54—,21.

125,36  6,38°.1,28"

15. Ndérroje bazén e:
a) log,5 me 4; b) log, 7 me V75 c)lg5 me 10"

16*. Thjeshtoi shprehjet, duke shfrytézuar lidhjet ndérmjet logaritmeve me baza té
ndryshme.
log., 25+1og, 7
a) 2 52 . 72 :
log,~——5—+2

32

; b) log, \/;(x+1)—10g2(x+1)2+10g4(x+1).

17. Njehso vlerén e shprehjeve:
a) log 5 81-log, 0,125 ;

27

b) log,2 +log, 245 +1og,, 7+1log, 2+1log, 5+log, 84.

3 7 12
Zgjidhi barazimet:
18. lgx+1g(x-3)=1. 19. log, x+log,(x+2)=1.
20. 7log,; x—log,x =5. 21. log_,3=2.

22. log.(x —3) = log (x> —5x—10). 23*, log, 2+log,, x = log, /3.

7
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Pasqyra tematike

Pér ¢do numér real x dhe ¢do numeér real pozitiv a éshté pércaktuar fuqi me tregues pozitiv
a * né kété ményre.

I. Nése x > 0 dhe

a pér n=1
1. x = n, atéheré a* = ad..a
M pér n>1
1 ol e
2. x=—, atéheré a =t/a
n
k R s
3. x=—, keN, atéheré a* =Va
n

4.x =c,, €,C,..C,..., atéheré

a) péra > 1, kemi a“ " <a T <a
b) per 0O<ac< 1’ keml aco,clczm(cnﬂ) < aco,clczmcnm < aCO’ClCZ‘“Cn
c) pér a =1, kemi a* =1

I1. Nése x = 0 atéheré ag* =1

€)5C1Cy..Cpy €,C1Cy .. (C, +1)

III. Nése x< 0 atéheré a* =

a™

Pér fuqiné e numrit real pozitiv a me tregues real vlejné kéto veti:

1. a* = b, pér ¢do x € R nése dhe vetém nésea = b
2. Pér ¢do x € R ekziston fuqi e vetme a*
3.a%ea’=a""pérgdox, y eR

4. (@Y =a” pérgdox,y €R

5. (ab)* = a*b* pér ¢do xeR

[

Barazime te té cilat e panjohura gjendet te treguesi i fuqisé quhet barazime eksponenciale.

Jané pérpunuar kéto lloje té barazimeve eksponenciale:

I. Barazime té llojit A™+m=0, A>0, A=l, m<0
I1. Barazime té llojit A"™+m=0, A>0, A=1, m<0

I11. Barazime té llojit a(A"™)*+bA"+c=0
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Le té jeté a € R, a > 0, a #1 dhe b eR*. Numri real x i atillé qé a* = b quhet logaritém prej

b me bazé a. Shkruajmé x = log_b.
Prandaj, péra > 0,a #1,b > 0,

a'=b<s x=log, b

Drejtpérdrejt prej pérkufizimit vijon se

Numri x quhet logaritém, numri a quhet baza e logaritmit, kurse numri b quhet loga-
ritmand.

Letéjetéa>0,a#1,x>0dhey>0.

I. Rregulla pér logaritém prej prodhimi

log, xy =log, x+log, »

Rregulla pér logaritém prej prodhimi vlen edhe né rastin e shumézuesve té fundshém,

pérkatésisht pér x, > 0,x, > 0,...,x > 0, vlen

log, (x,-x,-x;-...-x,) = log, x, +log, x, + log,, x; +...+ log, x,

II. Rregulla pér logaritmizim prej fuqisé

log, x* =slog, x

IT1. Rregulla pér logaritmizim té herésit

log, > = log, x~log,
y

Si pasojé e rregullave pér logaritmizim me fuqi pér m,n €N, kemi:

log, V/x" =log, x" = ﬂloga X.
n

Bashkésia e logaritmeve prej té gjitha numrave pozitiv, t&€ njehsuar sipas bazés sé njéjté,
quhet sistem logaritmik. Logaritmet té njehsuar me bazé 10 quhen Logaritme dekade. Loga-
ritmet dekade i shkruajmé me log x, ku baza 10 nuk shkruhet. Shpeshheré shfrytézohet edhe
shenja Ig x, pérkatésisht log,  x = logx = lgx. Logaritmet t€ njehsuara me bazé e, ku e ~ 2,71
quhen logaritme natyrore. Logaritmet natyrore i shkruajmé me In x, pérkatésisht log_x = Inx.

Rregullat pér logaritmizim vlejné edhe pér logaritmet natyrore log x =In x.
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Rregullat pér logaritmizim vlejné edhe pér logaritmet dekade dhe natyrore.

>

Nése A éshté cilido numér real pozitiv, atéheré ekziston n € IN, ashtu qé ‘lgA =n-D+a
ku n € N dhe 0 <a< 1.
Numri n quhet karakteristika, kurse oo quhet mantisa e logaritmandit prej numrit A.

Letéjetéa>0,a=l,b>0,x>0.

Rregulla pér shndérrimin e bazés sé€ logaritmit

Nése x = b # 1, atéheré |log, b =

log, a|

1
Néses#0,a>0,a#1,b>0,atéheré |log , b=—log,b|
S

Néses#0,a>0,a#1,b>0,atéheré |log . b* =log,b|

Barazime te té cilat e panjohura gjendet edhe te logaritmandi quhen barazime logarit-
mike.
Le té jeté a > 0, a = 1. Té pérpunuara jané kéto lloje té barazimeve logaritmike:
L. Barazime té llojit log f(x) = b
I1. Barazime té llojit log_f(x) =log g(x)
IT1. Barazime té llojit té cilat sillen né€ barazime té llojit
log_f(x) = b dhe log_f(x) =log_g(x)
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0 FUNKSIONET TRIGONOMETRIKE TE KENDIT TE NGUSHTE

4. 1. Funksione trigonometrike prej kéndit té€ ngushté.

Matja e kéndeve

Té pérkujtohemi, unioni i dy gjysmédrejtézave me fillim té pérbashkét dhe njéra prej pjeséve
te té cilat ato dy gjysmédrejtéza e ndajné rrafshin quhet kénd. Né kété kuptim, dy gjysmédrejtéza
OA dhe OB me fillim té pérbashkét pércaktojné dy kénde, té cilét i shénojmé me LAOB (ose
ZBOA) ose me shkronja greke o, B, y . Gjysmédrejtéza OA dhe OB quhen krahé té kéndit AOB,
kurse pika O kulmi i tij.

Ekzistojné ményra té ndryshme pér té shprehur madhésiné e kéndeve. Deri mé tani, si
njési té matjes pér matjen e kéndeve e shfrytézuam shkallén. Njé shkallé (1°) éshté njésia e mat-

jes pér matjen e kéndeve té pérkufizuar si ﬁ pjesé e kéndit té ploté. Njési mé té vogla se njé
shkallé dhe pjesé prej njé njésie té matjes éshté njé minuté (1') e cila pérkufizohet % si pjesé

e njé shkalle dhe njé sekondé (1") té pérkufizuar si % pjesé e njé minute, pérkatésisht, 3600

pjesé e shkallés. Duke i shfrytézuar kéto raporte mundmi té shndérrojmé shkallé, minuta, se-

konda né formé dhjetore té shkalléve.

1. Shndérroje kéndin prej 14° 36’ 54” né formé dhjetore.

0 0
14°36' 54" =14° +(%j +(%j =14° +0,6° +0,015° =14,615°. o

2. Shndérroje kéndin 72,568° né shkallé, minuta dhe sekonda.
72,568° =72° +(0,56-60) =72° +33,9 =72° +33' +(0,9-60) =72° +33 + 54 =72"33 54
Né vazhdim do t& fusim njé njési té re pér matje té kéndeve. Pikérisht,
madhésia e kéndit gendror te vija rrethore harku rrethor i té cilés e ka R
gjatésiné té barabarté me rrezen e asaj vije rrethore, quhet njé radian dhe ‘@
shénohet me 1 rad (fig. 1).
Ta konstatojmé lidhjen ndérmjet dy njésive pér matjen e kéndeve,
shkallé dhe radian.
Pasi gjaté vijés rrethore me rreze R éshté 2R, kéndi i ploté, qé éshté
Kéndi gqendror i téré vijés rrethore, e ka madhésiné 2n rad. Nga ana tjetér, Fig. 1
Kéndi i ploté e ka madhésiné 3600 prandaj 3600 = 2ntrad .
Prej té fundit vijon se

180 ~57,29578" ~57°17 45'dhe 1° = %rad ~ 0,01745rad.
T

lrad =
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3. a) Shprehi né radian kéndin 100°11'5". « Shumézoi shkallét me

100°1115 =100~ +11-—— " 115.—L . ™ <1 7rad | ", pér t¢ shndérruar né
180 60 180 3600 180 180
5 radian.
b) Shprehi né shkallé kéndin — -
. 12  Shumézoi radianét me
5t 5m 180 0 180
- = - 75 . ‘ 16V 3 . . .
D 1 . , qé t'i shndérrojsh né
shkallé

Sinusi, kosinusi, tangensi dhe kotangensi i kéndit té ngushté

B Do té zbatojmé pérkufizimin e katér funksioneve trigonometrike
prej kéndit té ngushté, me ndihmén e trekéndéshit kénddrejté.

Te trekéndéshi ABC (fig. 2 ) kéndi prané kulmit C éshté kénd i
drejté, kurse té¢ dy kéndet prané kulmeve A dhe B jané kénde té
ngushté.

hipotenuza

i ¢  Nése e shénojmé me 0 kéndin e ngushté prané kulmit A at€heré
brinja BC quhet kateta e pérballté, kurse brinja te Fig. 2 AC kateté

Fig. 2 e pranéshme pér kéndin 6.

Ta shqyrtojmé trekéndéshin kénddrejté ABC dhe segmentet B C , B,C, dhe B C, té cilét jané
normal né brinjén AC (fig. 3). Ato segmente jané katete té trekéndéshave kénddrejté AB,C,, AB,C,

XX

dhe AB.C, té cilét kané kénd té pérbashkét oo me trekéndéshin
kénddrejté aBc. Trekéndéshat kénddrejté jané té ngjashém, pra
pérkatésisht brinjét i kané proporcionale, pérkatésisht:

BC, B,C, B, BC AC, AC, AC, AC
AB, AB, AB, AB’ AB, AB, AB, AB

B

b

BC _BC, _BC,_BC  AC _AC, _AC, _AC A g 6 € €
= = = e = = .
AC, AC, AC, AC BC, B,C, B,(C, BC Fig. 3

Domethéné, pér kéndin e dhéné o, raportet ndérmjet gjatésive té brinjéve pérkatése prej
tig. 3 jané konstante.
Por, nése ndryshon madhésia e kéndit o atéheré do té ndryshon edhe vlera e raporteve. Q&
té arrijmé deri ta ky pérfundim, mjafton ti shqyrtojmé trekéndéshat kénddrejté AB C, AD C
dhe AE C (fig. 4). Kéto trekéndésha nuk jané té ngjashém, prandaj raportet e brinjéve pérkatése
nuk jané té barabarta, pérkatésisht i'_cl # D& e mé tutje. Domethéné kéndi o ndikon né
1 11
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ndryshimin e vlerés sé raportit té gjatésive té brinjéve pérkatése. £
Késhtu mundemi té pérfundojmé se raporti prej gjatésisé sé
dy brinjéve té trekéndéshit kénddrejté, varet prej madhésisé sé
kéndit té ngushté té atij trekéndéshi. Nése éshté¢ dhéné vlera e
kéndit, mund té caktohet vlera e raportit té brinjéve dhe anas-
jelltas, nése éshté dhéné vlera e cilitdo prej raporteve paraprake,
mundet t€ caktohet madhésia e kéndit té ngushté té trekéndéshit
kénddrejté dhe raportet e brinjéve té tij ekzistojné funksione. C C A
Prandaj ato raporte kané marré emra té veganté:

Z= quhet sinus i kéndit dhe shénohet sina., pérkatésisht sino = = ;

o]

'
>y

quhet kosinus i kéndit dhe shénohet cosa, pérkatésisht cosa = B ;

—— quhet tangensi i kéndit, dhe shénohet tga, pérkatésisht zgo = i=g dhe

BC
AB
AC
AB
BC
AC
A€ quhet kotangensi i kéndit dhe shénohet ctga, pérkatésisht cigo = A_—C

BC BC

Funksionet paraprakisht té pérkufizuara té cilat e pérshkruajné varésiné ndérmjet gjatésive

té brinjéve te trekéndéshi kénddrejté dhe kéndet e tij té ngushté quhen funksione trigonomet-
rike. Ato funksione shprehen edhe né kété ményré:

sino.= g _ kateta pérballé kéndit o cosa =2 = kateta pérbrij kéndit a
c hipotenuza c hipotenuza
a _ kateta pérballé kéndit o b kateta kéndit o
go=—= crgo,=—=
b kateta e pranéshme pér o a kateta e pérballé o
4. Caktoi funksionet trigonometrike té kéndit té ngushté¢ D C
O te drejtkéndéshi ABCD né fig. 5.
Prej trekéndéshit kénddrejté ABC kemi se: d b
sin8=£, cosd =2 thzé, ctg8=£.0 0
d d a b A a B
Fig. 5

5. Eshté dhéné trekéndéshi kénddrejté katetet e té cilit
jané 3cm dhe 4 cm. Cakto funksionet trigonometrike prej kéndit té ngushté (fig. 6).
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Sipas teoremés sé Pitagorés e gjemé hipotenuzén

B c?=a’+ b? = 3% + 4% = 25, pérkatésisht ¢ = 5.

Atéheré

: sinoc—i cosoc—i toc—3 ctoc—i

5 5 8%y 5473

b . 4 3 4 3

sinf3=— cosp== tgf=— ctegB==.¢

c 4 A P=5 P=5 18B=3 gb=7

Fig. 6

Funksionet trigonometrike sinus dhe kosinus pérkufizohen edhe pér kéndin zero dhe
kéndin e drejté me:

sin0=0, cosO0=1, sin£=1, cos£:0.
2 2

Gjithashtu pérkufizohet 7g0 =0, ctg% =0, ndérsa tgg dhe ctg0 nuk pérkufizohen.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Nénvizo dhe plotéso tabelén.

Shkallé 0° 30° 60° 180° 360°
Radian T T 3_75

4 2 2

Cakto funksionet trgonometrike té kéndit 3 te trekéndéshi kénddrejté nése jané dhéné té dy
katetet a dhe b.

2.a=5, b=12; 3.a=3,b=5.2.

Cakto funksinet trigonometrike té kéndit o te trekéndéshi kénddrejté nése jané dhéné ka-
teta a dhe hipoteniza c:

4.a=28,c=10; 5.a=98,c=12,6.

4. 2. Njehsimi i vlerave té funksioneve trigonometrike
prej ¢farédo kéndi

Gjaté zgjidhjes sé problemeve té ndryshme né gjeometri shfrytézohen funksionet trigonometri-
ke té kéndeve 30°, 45° dhe 60°. Pér njehsimin e funksioneve trigonometrike té kétyre kéndeve do
té shfrytézojmé edhe vetité e funksioneve trigonometrike prej kéndeve komplementar.
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Té pérkujtohemi se dy kénde quhen kénde komplementa-
re nése shuma e tyre éshté kénd i drejté. Té dy kéndet e ngushté
te trekéndéshi kénddrejté jané kénde komplementar. Pse? Nése
o éshté njéri prej kéndeve té ngushté té trekéndéshit kénddrejté

ABC (fig. 7), atéheré kéndi B = 90° - a éshté kéndi i tij komple-

mentar. Nése kéndi o éshté dhéné né radian, atéheré - o éshté

kéndi i tij komplementar. Mé tutje, brinja a éshté pérballé katetets Fig. 7

pér kéndin o, kurse e pérbri kéndit 3, ndérsa brinja b éshté kateta pérbri kéndit o, por pérballé
kéndit B. Prandaj, pér funksionet trigonometrike prej brinjéve a dhe b (ku a0 # 0° dhe § # 0°),
kemi:
: a
sina=—=cosf}, cosa=
¢
sina = co0s(90° — ), cosa =sin(90° — @), tga = ctg(90— ), ctga =1g(90° — )|

o |
Q| o

: a
=sinf, Iga= b cigh,  ciga=—=1gB, pérkatésish

1. Pér shembull, cos 70° = sin(90° - 70°) = sin 20°% sin 10° = cos(90° -10°) = cos80%

PR L PRSI LR PN
86 8 076) T TR Te) T8y

Ta shqyrtojmé trekéndéshin barabrinjés ABC me brinjé té gjaté 2
njési (fig. 8). Lartésia AD e léshuar prej kulmit A, paraqet njékohésisht
Bisektrisé té kéndit prané kulmit A,si edhe simetrale e brinjés pérballé
me BC. Domethéné,

BD = %R’ =%-2 =1 dhe ZDAB= %(ACAB) = %(600) =30".

Me zbatimin e teoremés sé Pitagorés pér trekéndéshin
kénddrejté ABD (fig. 9) kemi

—_—2 —2 — — C
AD’ +BD = AB" ose AD +1'=22
Prandaj AD =2>-1> =3, pérkatésisht 4D = NE) "
Tani mund t'i njehsojmé funksionet trigonometrike té
kéndeve te trekéndéshit kénddrejté ABD: 1
DB 1 1 30° 60"
sin30" = —=—; sin30° = cos60° = —;
AB 2 2 A 2 B
AD Fig. 9
cos30° =A=D=£; c0s30° =sin 60° =£; '8
AB 2 2
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DB 1 3 V3
930" = —==—==—"=; 1g30° = c1g60° =——:
EUTID BB # T3
ctg30° = 1;=D = T3 =43; ctg30° =1g60° = V3.
B Qé t'i njehsojmé vlerat e funksioneve trigonometrike prej 45°
45" konstruktojmé trekéndésh kénddrejté barabrinjés me brinjé té gjaté
V2 1 1njési (fig. 10). Kéndet e tij té ngushta jané nga 45° .
Sipas teoremés sé Pitagorés pér hipotenuzén se | 4B |= V2. Prej
érkufizimit té funksioneve trigonometrike vijon se:
45° / p 8 )
4 1 C 45’ = % V2 _ 0545 dhe 145" =L — 1 = c1gas®.
Fig. 10 2 2 !

Vlera e fituara pér funksionet trigonometrike i paragesim né tabelé:

Crenenn Papujann sin cos g ctg
0° 0 0 1 0 /
2 L L I I

6 2 2 3
45° z V2 V2 1 1
4 2 2
60° r ﬁ 1 3 ﬁ
3 2 2 3
0 T
- 1 0 / 0
90 >

2. Njehso vlerén e shprehjes cos45° « cos30° —sin45° « sin30°.

c0s45" - c0s30° —sin45° -sin30° =

A B 6 B _NB-E
: |

2 2 2 4 4 4
. e . s2o .. 0
3. Cakto vlerén numerike té shprehjes - pér a=30°.
I+sina
1 1
cos2a _ c0s2-30° _ cos60” _ cos60" o, o 1 R
I+sina  1+sin30° 1+sin30° 1+cos60’ 1 3 3
2 2
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& Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso:
a) cos57° népérmjet sin33% b) sin77,77° népérmjet cos12,23"%
c) ctg ?—g népérmjet tg 2?“ d) tg (g - 1,087) népérmjet ctgl,0785
2. Njehso kéndin a nése dihet se:
a) cos(o +10°) = sin20° b) tg35° = ctg (a0 -15°).
3. Njehso vlerén e shprehjes:
. 0 0 0
a) sin”30° + cos®30°; sn30°+1 +i : c 1830 +cigds 0+ Ctg450 )
1+ cos60 ctg60” +1g45

4. Njehso:
a) 2-c0s30”-cos45” -sin30”-cos60’;  b) sin’30° +1g760° -sin30° - cos 60°.

5*. Njehso vlerén e shprehjes:

1+5sin30" b) ctg60° +1g45° ) 4sin® 45" +1
1—sin30° 1—1g60° -1g45" < T ag?30"
6. Njehso vlerén e kéndit o nése:
a) tga=1; b) ctgoc=\/§;
. 2 1 3
smo=—; d) cosa=—; cosoL =—.
2 2 ) 2 ) 2

4. 3. Njehsimi i vlerave té funksioneve
trigonometrike me kalkulator

Vérejtém se pér kéndet 0°, %, %, g dhe g lehté éshté té gjenden vlerat e sakta pér funk-
sionet trigomnometrike. Né rastin kur ajo nuk éshté e mundur vlera e tyre té péraférta i gjejmé
me tabela ose me kalkulator.

Kalkulatorét mé sé shpeshti kané buton té veganté pér konversion té shkalléve, minutave
dhe sekondave te fuqité dhjetore. Ky buton mé sé shpeshti éshté shénuar me (° * °) ose (DMS)
(sipas degrees - minutes - seconds).

Nése déshirojmé té shndérrojmé kéndin 32° 45’ 10” né shkallé veprojmeé né kété ményreé:
shkruajmé 32, pastaj e shtypim butonin; fusim 45, e shtypim butonin; fusim 10 dhe pér heré té
treté e shtypim butonin. Rezultati i fituar éshté 32,7527778°.
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Nése déshirojmé té shndérrojmé kéndin e dhéné né shkallé dhjetore té shkallés, minuta dhe se-
konda, atéheré e shfrytézojmé edhe butonin té shénuar mé sé shpeshti me ngjyré té verdhé né

té cilén shkruan ose , me té cilén béhet inversioni i operacionit pérkatés. Pastaj futja e
numrit dhjetor, sé pari e shtypim butonin pér inversion, por pastaj butonin P

Gjithashtu, kalkulatorét mé sé shpeshti kané dy situata, njéra te e cila punohet me kénde
né shkallé dhjetore, té shénuara me deg, kurse tjetra te e cila punohet me kénde né radiane, té
shénuar me rad. Ndérrimi prej njérés pozité né tjetrén éshté duke shtypur te butoni pérkatés.

Me ndihmén e kalkulatoréve gjenden funksionet trigonometrike prej kéndeve té¢ dhéné,
por edhe anasjelltas, pér funksionin e dhéné trigonometrik gjendet kéndi pérkatés. Kéto ményra
do t'i shqyrtojmé né kéto shembuj.

1. Llogarit me ndihmén e kalkulatorit:

a) sin 41,3% b) cos 19°21'17"; ) tgi—z.

a) Né fillim e véndojmé kalkulatorin né pozité pér njehsimin e kéndeve né shkallé dhjetore
dhe futet vlera e 41,3°. Pastaj e shtypim butonin té shénuar me , me té cilén fitohet vlera e
kérkuar sin 41,3°.

41,3° —> lsir] = 0,660017.

b) Né fillim éshté e nevojshme kéndi 19° 21’ 17” té shndérrohet né formé dhjetore, por pas-
taj vijon ményra si nén a).
0 0
1992117 =190+ 21| [ ) 2193547220
60 3600
19,354722° ——> [cos| = 0,943484853.

c) Né kété rast e vendojmé kalkulatorin né pozité pér njehsimin e kéndeve né radian. Pastaj
e shtypim butonin [7] me té cilén futet vlera 3,141592654), shumézojmé me 5, pjesétojmé me 36
dhe né fund e shtypim butonin tangens (tar]) me té cilén e titojmé rezultatin e kérkuar:
l‘gS—Tc =0,466307658. ¢
36
2. Me ndihmeén e kalkulatorit cakto kéndin o nése:
a) sina = 0,74281; b) cosa. = 0,23849; c) tgo = 3,8611.

a) Kalkulatori le t& jeté né pozitén deg. Futet vlera e sin o = 0,74281, shtypet butoni iny| (ose
), por pastaj shtypet butoni me . Rezultati i fituar éshté kéndi o = 47,9713°.
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0,74281—— > [sin]= 47,9713".

Duke i shndérruar né shkallg, fitohet oo = 57° 58’ 17 .

Nése kalkulatori ka buton , atéheré ecuria éshté késhtu:

a) 0,74281—|sin"'| = 47,9713,
b) 0,23849 ——> > =76,2026"; a=76"129.

¢) 382611 —> > [1g]= 753527 a=75"2110. o

& Detyra pér puné té pavarur

Me ndihmén e kalkulatoréve njehso funksionet trigonometrike pér ¢donjérin nga kéndet:

1.2) 48%; b) 23°12'23; ) 16,19°.
2 5

2.0) =2, b) 2.
7 21

3. Me ndihmén e kalkulatorit cakto kéndin e ngushté o nése:

a) sino=0,58362; b) cosa =0,71419; c) tgo=2,4183;

) sina 4. d) cosa >, ) ctgo 4
=—3 ==, e =

¢ 9 7 SR

4. Pér oo = 34°28', njehso:

a) sin%—su;x; b) sin20 —2sinao.

5*. Llogarit kéndin o nése:

a) sina = 1g23°37’; b) cosa. =5 e sin 11% c) tga = sin32°19'+ c0s59°25".

4. 4. Lidhja ndérmjet funksioneve trigonometrike
prej kéndit té njéjté

Eshté e njohur se te trekéndéshi kénddrejté ABC (fig.11) vlen barazimi a? + b? = ¢%. Nése kjo

2 b2 2 2 2

éshté barazim pjesétohet me ¢’ fitohet —- +—- = —-, pérkatésisht —+—- =1. Prandaj kemi se
c c c
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2 2
a b
—| +|—| =L
c c
.a . b R .
Pasi — =sino dhe — = cosa, me zévendésim te
c c

barazimi i fundit kemi

6 b A
Fig. 11 sin2a+coszoc=l‘ 1)

1. Pér shembull, pér o = 30°, kemi se

1 BY

’ 1 3 4
sin® 30 + cos? 30 sin® 30+ cos® 30 = (Ej + [—j

——+2="1.»
4 4 4

3

Duke e shfrytézuar barazimin (1) mundemi ta shprehim funksionin sinus prej ¢farédo
kéndi té€ ngushté népérmjet kosinusit prej atij kéndi dhe anasjelltas, pérkatésisht:

sina = /1—cos’ a dhe cosa=+/1-sin’a .

. o 4
2. Llogarit cos o, nése sino = —.

5
L4y [ 16 [9 3
cosau=+l-sina=/1-|=| = /1-—=]—==.e
[5) 25 25 5

3. Thjeshtoje shprehjen (1 + cosa) « (1 - sina).

Me kété shembull do té tregojmé se si barazimi (1) mund té shfrytézohet pér thjeshtimin e
shprehjeve. Pikérisht:

(1 + cosa) o (1 -sina) =1 - cos®a. = sin’aL. ¢

Pér trekéndéshin kénddrejté ABC (fig. 11) kemi se:

b
1goL = 9 dhe ctgoL = —
b a

Nése i pjesétojmé numéruesin dhe eméruesin e anéve té djathta prej kétyre barazimeve c(c
# 0) fitojmé
a

tgoL = % dhe crga = (2)

C

oo o

Nése shumézojmé tg o dhe ctg o fitojmé edhe njé barazim

o

4. Me llogaritje direkte fitohet se
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tg60°'ctg60°:\/§-?:£\/—gzzgzl. .

5. Njehso tga, nése ctgo = 2.

Prej tgo = ! ! k tga ! .
re = =— kemi se =—
)8 ctgo. 2 & 2

Me ndihmén e lidhjeve themelore té funksioneve trigonometrike prej kéndeve té ngushté té
dhéna me barazimet (1), (2) dhe (3), nése dihet vlera vetém e njérés prej tyre, mund té njehsohet
vlera e tre funksioneve tjera..

4
6. Nése sino. =—, njehso sa éshté cos a.

7. Nése tgo = 2, njehsoi funksmnet tjera trlgonometrlke té kéndit a.

. sin o o . .
=17ga vijon se =2, pérkatésisht sin o = 2cos o.. Nga ana tjetér

cosa,
. . 2
sin*a + cos® o = 1, pra (2cosa)* + cos® o = 4cos” o + cos® o = 5cos” o = 1. Prandaj cos” o = 3

. .., sina
Prej barazimit

pérkatésisht coso = —5 MEé tutje njehsohet se

sina=+/1—cos’a = 1/1—— \/7 —=— dhe ct(x—%=%.0
oL

& Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso funksionet tjera trigonometrike nése éshté dhéné:

a) sinaz%; b) cosa =0,25; c) tgocz%; ¢) ctga=0,41.
2. Thjeshtoi shprehjet:
2
a) 1—cos’a; b) sina—1; <) %.
I-sin” a
3. Vérteto se:
a) sin’a-ctg’o+cos’a-1ga =1; b) sin’a- (1 + ctg2oc)+ cos’a- (1 + tgzoc)z 2.

4. Vérteto se pér ¢do kénd t€ ngushté o vlen:
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a) tg o -sin® o =1g o —sin’ o b) sin*o —cos* o =2sin* o —1;
1-2cos’a

) —————— =Iga—ciga;
sina - cosal

5*. Vérteto se pér ¢do kénd té ngushté a vlen:

1 1 2 sina+cos’a  sin*a—cos’a
2) * = b) — +— =2,
l-cosa. 1l+cosa sin“a sina + cosa sina —cosa
. 15 . Ssino +cosa
6. Nése cosa =—, njehso — )
17 3sino+2coso

1
7. Llogarite vlerén e shprehjes 4fga. - 3sin o nése cosa. = 3

4. 5. Zgjidhja e trekéndéshit kénddrejté

Le t€ jené a, b dhe c brinjét e trekéndéshit kénddrejté ABC (fig. B
12), kurse o dhe P jané kéndet e tij té ngushté. Atéheré kéndet e
tij té ngushté. Rrjedh se:

o+ P=90"dhea’+b’=c*
Pérve¢ késaj prej pérkufizimit té funksioneve trigonometrike
kemi:

=sina, =cosa, =1ga Fig. 12

o |

= ctgP

> R

ol o

=cosf3, —=sinf,
¢

Kéto relacione do ti shfrytézojmé pér njehsimin e elementeve themelore té trekéndéshit
kénddrejté (brinjét e tij dhe kéndet) né rastin kur éshté dhéné:

« njé brinjé dhe njé kénd i ngushté;

o dy brinjé.
Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté domethéné té njehsohen elementet e tij themelore né bazé té
elementeve té dhéna, prej té cilave té paktén njéra éshté brinjé.

1. Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté me hipotenuzé ¢ =93 cm dhe kéndi o = 42°23’

Duhet t'i njehsojmé té dy katetet a dhe b dhe kéndin e ngushté 3. Kéndi mundet menjéheré
té njehsohet: B =90° - a0 = 90° - 42° 23” = 47° 37.

Qé ta njehsojmé katetet a, sé pari njehsojmé sin42,3833° = 0,67409, kurse pastaj preja=c e
sin oo =93 « 0,67409 ~ 63 gjejmé se a = 63 cm.
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Kateten b mund ta njehsojmé me ndihmén e hipotenuzés dhe kosinusit té€ kéndit o me zbatimin
e teoremés sé Pitagorés

Ményra L. b = c e coso. = 93 « c0s42,3833° = 93 « 0,73865, pérkatésisht b = 69 cm.

Ményra 1. b = /932 —63% ~ 69cm. ¢

2. Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté me katete a = 21 ¢m dhe b = 15 cm.

Dubhet té njehsohet hipotenuza dhe té dy kéndet e ngushté . Hipotenuzén do ta njehsojmé
me zbatimin e teoremés sé Pitagorés:

c=+a® +b* =212 +15% =/610 ~ 25¢m.

21
Kéndin a do ta caktojmé me ndihmén e funksionit tangens. Prej 7ga. = L. 1,4

bo15
Njehsojmé se o =~ 54° 28’ Pér kéndin  kemi se: B = 90° - o = 90° - 54°28], pérkatésisht B =
35932 «

3. Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté me katete b = 53 cm dhe kéndin B = 64°.

Sipas kushteve té detyrés duhet t€ njehsojmé dy kéndet tjera té ngushta, katetén dhe
hipotenuzén, Njehsojmé: o0 = 90° - B = 90° - 64° = 26"
a=>betga=>53etg26° =53 «0,48773 = 26, pérkatésisht a = 26cm. Prej b = csin B kemi se,

b 53 53 Do
c=——=—"—~ , pérkatésisht c = 59 cm. +
sinf} sin64 0,89879

4. Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté me kateté a = 37cm dhe hipotenuzé ¢ = 48 cm.

Dubhet t€ njehsohen kéndet e ngushta o dhe 3 dhe kateta b.

Prej sina = 2= i—; =0,77083 kemi se o ~ 50,42878°, pérkatésisht B ~ 50°25°44" dhe
c

B =90°-0=39°34"16" Prej b=cesin B =48 «sin39° 34 16” = 48 « 0,63704 = 31 gjejmé se
b=3lcm.e

Té zgjidhurit e trekéndéshit kénddrejté ka zbatim t€¢ madh né zgjidhjen e detyrave nga
l1émia e planimetrisé, por edhe nga jeta e pérditshme. Zbatimin e kétillé do ta ilustrojmé me disa
shembuj.

5. Njehso brinjét e rombit nése éshté dhéné kéndi i tij i ngushté o = 66° dhe njéra prej dia-
gonaleve d, = 34 cm.

Le té jené dhéné kéndi o te kulmi A dhe diagonalja d, e térhequr prej atij kulmi (fig. 13).
Prej trekéndéshit kénddrejté ABS kemi
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ﬂ:a-cosg; 17=a-cos33’; a= 7 _ U
2 2 cos33® 0,83863

Fig. 13 Fig.

~203cm. ¢

6. Njehso brinjén e gjashtékéndéshit té rregullt nése dihet rrezja e vijés rrethore té bren-

dashkruar r =12 cm.

Te figura 14 éshté vizatuar gjashtékéndésh i rregullt ABCDEF. Trekéndéshi ABO éshté
barabrinjés. Kéndi BON éshté 30°. Prej trekéndéshit kénddrejté NBO vijon se:

% = r-1230° ~12-0,57735 ~ 6,9282; a ~13.85cm. +

7. Njehso largésiné ndérmjet pikave A dhe B té cilat gjenden né ané té ndryshme té njé lumi

(fig. 15).

Te pika A konstruktojmé kénd té drejté BAM. Né fund té atij
kéndi marrim piké C dhe e masim kéndin ACB. Madhésia e atij
kéndi le té jeté oo = 49°. E masim largésiné ndérmjet pikave A dhe
C dhe le té jeté d = 28 m. Atéheré kemi

AB =d-1go = 28-1g49° ~ 28-1,15037 ~ 32,
AB~32m. ¢

& Detyra pér puné té pavarur

Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté ABC nése:

la) a=362°, c=68cm; b) p=158°, c=122cm;
2.a) a=82", b=246cm; b) pP=48°30", b=74,7cm;
3.a) a=230cm, ¢=320cm; b) a=52,5¢cm, b=28cm;
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) P=654",a=225cm.
o) a=24°, a=525cm.
c) b=39cm, c=45cm.
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4. Rrezja e vijés rrethore éshté 13cm , gjatésia e kordés AB éshté 10cm. Njehso madhésiné e
kéndit AOB.

5. Lartésia e trapezit barabrinjés éshté 6 cm, kurse bazat e kané gjatésiné 4cm dhe 20 cm,
pérkatésisht. Njehso kéndet e trapezit.

6*. Mbi vendin A gjendet aeroplani né lartési prej 4000 metro. Né até moment prej tij shi-
het vendi B nén kéndin prej 17°. Né ¢faré largésie gjendet aeroplani prej vendit B dhe sa éshté
largésia ndérmjet vendeve A dhe B?

4. 6. Detyra pér ushtrime

1. Shndérroi né shkallé, minuta dhe sekonda kéndet:
a) 34,41° b) 18,27 ¢) 23,67".

2. Shndérroi né shkallé dhjetore kéndet:
a) 36°25'36"; b) 45°11'19"; c) 73%5225".

3. Shndérroi né radian kéndet:
a) 25% b) 62°15'; c) 35°5'38",

4. Shndérroi né shkallé kéndet té dhéné né radian:

a) 7—ﬁ; b) 1,27; c) 0,45.
12
5. Njehso vlerén e shprehjes:
. 0 0 0 .
sin30 Ocos300 : tg245 _ tga. - crgol 32 0 0.
5ctg60"1g30 2cos" 30" -1 I—cosa
6. Cakto kéndin o pér té cilin:
a) sinal = cos65% b) cosa = sin42°50';
¢) sin(a + 20°) = sin50% ¢) tg(a-15°) = ctg(o+ 25°).

7. Njehso vlerén e funksioneve tjera trigonometrike, nése éshté dhéné:
) sinoc—i' b) cosoc—g' ) t(x—é' ) ctoc—l
: 5 500 9T T

8. Njehso vlerén e shprehjes:

) 2sino + cosal
a) 4tga+5cosa ,nése sina=—; b) ———————, nése 1ga = 2.
5 coso —3sinal
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9. Zgjidhe trekéndéshin kénddrejté ABC, nése jané dhéné:
a) o = 36°2) ¢ = 68; b) B = 64°20, a = 450; ) B=85°10, b =0,62;
<) a =230, c = 320; d)b=3,9, c=42,5.

10. Te trapezi barakrahés, jané té njohura baza g, krahu c dhe kéndi o prané bazés. Njehso

bazén tjetér dhe lartésiné e trapezit.

11*. Kéndi nén té cilin shihet feneri prej anijes sé udhétaréve éshté 25,6°. Pasi qé anija éshté

afruar pér 1050 metro deri te bregu, kéndi éshté 31,2°. Né cfaré lartésie éshté vendosur feneri,
duke matur prej nivelit té ujit.
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Pasqyra tematike

Njé shkallé (1°) éshté njésia matése pér matjen e kéndeve té pérkufizuar si % pjesé e kéndit
té ploté. Njési mé té vogla se njé shkallé dhe pjesé prej njé njésie té€ matjes éshté njé minuté (1°)
e cila pérkufizohet % si pjesé e njé shkalle dhe njé sekondé (1") té pérkufizuar si % pjesé e

njé minute, pérkatésisht, —— pjesé e shkallés.
3600

Madhésia e kéndit gendror te vija rrethore harku rrethor i té cilit e ka gjatésiné té barabarté
me gjatésiné e rrezes sé asaj vije rrethore, quhet njé radian dhe shénohet me 1 rad.

Lidhja ndérmjet t&€ dy njésive matése pér matjen e kéndeve, shkalla dhe radiani éshté dhéné
me formulén

360° = 2ntrad

Te trekéndéshi ABC kéndi prané kulmit C éshté kénd i
drejté, kurse té dy kéndet prané kulmeve A dhe B jané kénde té
ngushté.

Nése e shénojmé me 0 kéndin e ngushté prané kulmit A
atéheré brinja BC quhet kateta e pérballté , kurse brinja te Fig. 2
AC Kkateté pérbrij kéndit 6.

hipotenuzaza

Funksionet té cilat e pérshkruajné varésiné ndérmjet gjatésive té brinjéve te trekéndéshi
kénddrejté dhe kéndet e tij té ngushté quhen funksione trigonometrike. Ato funksione shpre-
hen edhe né kété ményré:

sing = & — kateta pérballé kéndit a oSO = b _  kateta pérbrij kéndit a
c hipotenuza c hipotenuza

g0, = a _ _kateta pérballé kéndit o ctgo. = b _ _ kateta pérbrij kéndit o

b Kkateta e pérbrij kéndit o a  kateta pérballé kéndit a

Te tabela jané dhéné vlerat pér funksionet trigonometrike té disa kéndeve:
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Shkallé Radian sin cos tg ctg
0° 0 0 1 0 /
1
30° i — ﬁ ﬁ 3
6 2 2 3
45° T ﬁ Q 1 1
4 2 2
; n V3 1 V3
0 3 2 2 V3 3
0 T
— 1 0 / 0
90 5

Nése o éshté kénd i ngushté te trekéndéshi kénddrejté, atéheré

lsin® o+ cos” o = 1

Nése a, b dhe c jané brinjé té trekéndéshit kénddrejté, kurse o dhe P jané kéndet e tij té
ngushté, atéheré prej pérkufizimit té funksioneve trigonometrike kemi:

a .
—=Smao
C

—=Ccosa

c

2= 1ga
b g

a
—=cosf}
c

b
C

=sinf

a
— =ct
5 ctgf

Kéto relacione i shfrytézojmé pér njehsimin e elementeve themelore té trekéndéshit
kénddrejté (brinjét dhe kéndet e tij né rastin kur éshté dhéné:

« njé brinjé dhe njé kénd i ngushté;

o dy brinjé.

Té zgjidhet trekéndéshi kénddrejté domethéné té njehsohen té gjitha elementet e tij theme-

lore né bazé té elementeve té dhéna, prej té ciléve té paktén njéra éshté brinjeé.
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0 DREJTEZA NE RRAFSH

5. 1. Sistemi kénddrejté koordinativ né rrafsh

Pozita e ¢do pike né drejtézén numerike éshté njévlerésisht e pércaktuar, me numrin e
vetém real x, t&€ quajtur kloordinata e pikés dhe zakonisht shénohet me O. Ngjajshém, duke
shfrytézuar sistemin kénndrejt koordinativ do té tregojmé se pozita e ¢do pike né rrafsh éshté
njévlerésisht e pércktuar me iftin e vetém té rregulluar (x, y) prej numrave real, té€ quajtura ko-
ordinata té pikés.

Sistemi kénddrejté koordinativ pérbéhet prej dy
boshteve numerike té quajtura boshte té koordinatave.
Pika te e cila priten té dy boshtet quhet fillimi i koordi-
natave dhe Zakonisht shénohet me O. Boshti horizontal
quhet boshti x ose boshti i abshisés, ndérsa boshti verti- |
kal quhet boshti y ose boshti i ordinatés. Rrafshi me té ci- 0O
lin éshté pércaktuar sistemi kénddrejté koordinativ quhet R o2 3y
rrafshi koordinativ.

Zakonisht, te té dy boshtet koordinative zgjedhim njé
njési matése té njéjté. Si kahe pozitive merret djathtas filli-
mit té koordinatave, kurse né boshtin e ordinatave fillimi i
koordinatave (fig. 1).

Pika P le té jeté ¢farédo piké né rrafshin koordinativ Fig. 1
dhe le té jené M dhe N proeksionet e saja né boshtin x dhe boshtin y, pérkatésisht. Pikés M né
boshtin x i pérgjigjet sakté njé numér real x. Ngjashém, pikés M né boshtin x i pérgjigjet sakté njé
numér real y. Sipas pozités sé pikés P éshté plotésisht e pércaktuar me ciftin e rregulluar ( x, y)
prej numrave real, t€ quajtur koordinata té pikés P. Poashtu,
x quhet koordinata e paré ose abshisa, kurse y koordinata
e dyté ose ordinata e pikés P dhe shkruajmé P(x, y).

1. Pika P(-3,6) e ka koordinatén e paré x=-3 dhe Flrmamnanmmn 2
koordinatén e dyté y=6. ¢ :
Té konstruktohet, pérkatésisht té vizatohet pika P( x, :
y), domethéné té caktohet piképrerja e normaleve té bosh- : >
teve koordinative té cilat kalojné népér pikén P ’

2. Konstruktoe pikén P(2,3).

Vizatojmé normale né boshtin x népér pikén me
koordinaté 2. Ngjashém, vizatojmé normale né boshtin
y népér pikén eme koordinaté 3. Piképrerja e normaleve Fig. 2
éshté pika e kérkuar (fig. 2). ¢

111



Yy
Kuadranti IT Kuadranti I
x<0, y>0 x>0, y>0
0]
X
Kuadranti 111 Kuadranti IV
x<0, y<0 x>0, y<0
Fig. 3

3. Konstruktoi né rrafsh pikat:

Boshtet e koordinatave e ndajné rrafshin e koordi-
natave né katér pjesé té quajtura kuadrant. Si kuadranti
I merret pjesa larté djathtas, si kuadranti i II merret pje-
sa larté majtas, si kuadranti i III merret pjesa poshté ma-
jtas dhe si kuadranti i IV merret pjesa poshté djathtas.
Prandaj, ¢farédo piké P( x, y) shtrihet: né kuadrantin I
nése x > 0 dhe y > 0; né kuadrantin II nése x < 0 dhe y > 0;
né kuadrantin III nése x < 0 dhe y < 0; né kuadrantin IV
nése x > 0 dhe y < 0; né boshtin x nése y = 0; né boshtin
y nése x = 0. Pasi fillimi i mkoordinatave shtrihet edhe te
boshti x edhe te boshti y té dy koordinatat e saja jané té
barabarta me zero, pérkatésisht O(0,0) (fig. 3).

OCE35; ¢ DO.3);
f) G[z,—%j; ¢) H(0,-2),

kurse pastaj cakto né cilin kuadrant ose né cilin bosht koordinativ gjenden.

a) A(5,2) shtrihet né kuadrantin I

b) B(4,0) shtrihet né boshtin x

¢) C (-3,5) shtrihet né kuadrantin II-
¢) D(0,3) shtrihet né boshtin y

d) E (-6,-1) shtrihet né kuadrantin III

x  e) F(-2,0) shtrihet né boshtin x

f) G(2,—%) shtrihet né kuadrantin IV

a) A(5,2); b) B(4,0);
d) E('6)_1); e) F('Z)O))
y A
CT _______
| D
r lo Bl
e 5 ‘G
E H
Fig. 4

g) H (0,-2) shtrihet né boshtin y (fig. 4).

& Detyra pér puné té pavarur

1. Cakto né cilin kuadrant ose bosht koordinativ gjenden pikat:
b) B(-1,1);

a) A(3,-4);

d) E(-6,0)
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)

c) C(-3,-5); ¢) D(2,3);

f) G[%,Oj; g) H(0,-1).



Cakto koordinatat e proeksioneve M, N, P dhe Q té pikave A(1,3), B(-2,4), C (5,-2) dhe D(-
3,-1) né:

2. boshtin x; 3. boshtin y .

4. Konstrukto segmentin AB nése dihen koordinatat e pikave té skajshme A(1,4) dhe B(5,2).
Pastaj caktoi gjatésité m,_dhe m t€ projeksioneve ortogonale té boshtit x dhe y, pérkatésisht.

5*. Konstrukto trekéndésh ABC, nése dihen koordinatat e kulmeve té tij: A(1,-3), B(5,2)

1
C|0,— |
dhe ( 2]

5. 2. Largésia ndérmjet dy pikave

Né két mésim, me ndihmén e metodés analitike do ta zgjidhim problemin e njehsimit té
largésisé ndérmjet dy pikave né rafshin koordinativ. Pikérisht largésia d ndérmjet dy pikave té

dhéna M, dhe M, éshté gjatésia e segmentit M, M, pérkattésisht d = M\ M, .
Ta zgjidhim rastin mé té thjeshté kur njéra prej pikave t€¢ dhéna &shté fillimi i koordinatave

(fig. 5). Le té jeté N rénza e normales e léshuar prej pikés M(x, y) né boshtin x. Prej trekéndéshit
kénddrejté ONM pér shkak té teoremés sé Pitagorés kemi

d=x"+)’
1. Njehso largésiné prej pikés M(3,4) dhe fillimit té koordinatave.
d=+3"+4" =59

y N M

v

Fig. 5 Fig. 6
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Té kalojmé né rastin e pérgjithshém. Le té jené dhéné dy pika M (x.y,) dhe M (x,y))
largésiné e té cilave d duhet ta caktojmé (fig. 6). Ta shqyrtojmé trekéndéshin kénddrejté M M_M..
Gjatésité e kateteve té tija jané M M, =|x, —x, | dhe M, M, =|y, — y, |, pérkatésisht. Largésia d
ndérmjet pikave M, dhe M, éshté gjatésia e hipotenuzés M, M, pérkatésisht

d= \/(xz _xl)z + (J’z _y1)2
2. Njehso largésiné ndérmjet pikave M (-2,3) dhe M, (0,-2).
d =(0-(-2))* +((-2)-3)* =/29. ¢

3. Kontrollo A(3,-6), B(-2,4) dhe C(1,-2) a shtrihen né njé drejtéz.
Do t'i njehsojmé gjatésité AB, AC dhe BC qé té kontrollojmé se ndonjéra prej tyre éshté

shumeé e dy té tjerave:
AB=+J(-57 +10° =5Y5, AC=+/(-2)*+4*> =245, BC=+3*+(-6)> =35.

Prej AB=AC+BC vijon se pikat e dhéna shtrihen né drejtézén e njéjté. »
4. Cakto llojin e trekéndéshit sipas brinjéve, kulmet e té cilit jané A(1,1), B (2,3) dhe C(l, ?J
T’i njehsojmé gjatésité e brinjéve té tij 4B, AC dhe BC

2 2
AB=A1’+2* =45, AC= o%G) =%, B_C=,/32+Gj :%.

Prej AB=BC # AB mund té pérfundohet se trekéndéshi i dhéné éshté barakrahas.

ﬁ Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso largésiné d ndérmjet pikave:

a) M (1,-3) dhe M_(2,6); b) M (0,2) dhe M,(0,-2);

¢) M (-1,-2) dhe M,(2,4); ¢) M (1,3) dhe M,(7,0).

2. Provo se pikat A(1,-3), B(3,-5) dhe C (-5,7) a jané kulmet e treklndéshit.

3. Cakto ordinatén e pikés B, nése abshisa e saj éshté e barabarté me 7, kurse largésia e saj
A(-1,5) éshté e barabarté mel0.
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4. Jané dhéné pikat A(5,8) dhe B(-11,-2). Cakto koordinatat e pikés C qé éshté simetrike me
pikén B né lidhje me pikén A.

5*. Jané dhné pikat A(1,4), B(3,-9) dhe C (-5,2). Vérteto se ato jané kulmet e trekéndéshit
dhe cakto gjatésiné e medianés té térhequr prej kulmit B.

5. 3. Ndarja e segmentit né raport té dhéné

Pé pikén M themi se e ndan segmentin AB (A # B) né lidhje A, duke llogaritur prej A nga
B, nése AM =\MB.

1. Nése M éshté mesi i segmentit AB, atéheré AM = MB, pérkatésisht pika M e ndan seg-
mentin AB né raport A = 1, duke llogaritur prejA nga B (fig. 7). ¢

A M B 2. Pika P dhe Q le ta ndajné segmentin AB né tre

pjesé té barabarta dhe le té jeté AP < AQ. Atéheré

Fig. 7 AP = lﬁ dhe 40 =20B, prej ku pérfundojmé se

y p 0 B pika P2e ndan segmentin AB né raport %, kurse pika
Fig. 8 Q né raport 2, duke llogaritur prejA nga B (fig. 8). ¢

Shpesh, né vend qé té themi ,,pika M e ndan segmentin AB né raport A, duke llogaritur prej
A nga B", themi veté se pika M e ndan segmentin AB né raport A", duke logaritur poashtu se
shenja AB, por jo BA, paraqet se ndarja éshté prej A nga B.

Numri A éshté mé i madh se zero nése dhe
vetém nése pika M shtrihet ndérmjet pikave A
dhe B. Né rastin special, A = 1 nése dhe vetém
nése pika M éshté mesi i segmentit AB. Mé tut-
je, A = 0 nése dhe vetém nése M puthitet me
pikén A. Nése A = -1, atéheré qé nuk éshté e
mundshme. Prandaj A#=—1. Numri A éshté mé
i vogél se zero dhe A=—1nése dhe vetém nése
pika M shtrihet te drejtéza AB, jashta segmen-
tit AB.

T’i caktojmé koordinatat e pikés M(x,y) qé
segmenti me pikat e skajshme A(x, y,) dhe B(x,,
y,) e ndan né raport A (fig. 9).

v
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Prej AM =)\MB kemi se x - x,=h(x,-x)dhey-y =A(y,-y). Atéheré

:x1+kx2 :)’1"'7‘)’2
1+A 1+A
Nése k=£, atéheré
q
x:qxl + px, y= Q)+ Dy,
ptq ptq

NE rastin e vecanté, nése M éshté mesi i segmentit AB atéheré A = 1, pra kemi

x:xl+x2 y:)’1+y2
2 2

3. Le té jeté dhéné trekéndéshi ABC kulmet e té cilit i kané koordinatat A(-2,-3), B(6,1) dhe
C (-4,5). Cakto koordinatat e pikés sé réndimit té trekéndéshit.

Pér caktimin e koordinatave té pikés sé réndimit do ta shfrytézojmé kushtin se pika e
réndimit e ndan ¢donjérén nga vijat e réndimit AA , BB, dhe CC, né raport 2.

— -3+1
Prej x, = aZ erxc = 22+6 =2 dhe y, = 4 eryc = 32+ =—1 vijon A1(2,-1).
X, +2x - +2 -
Atéheré x, = - 4 _Z4+4 =0 dhe y, = YatiVs 52 =1, prandaj T(0,1). ¢

1+2 3 1+2 3

& Detyra pér puné té paravur

1. Le té jeté A(3,-7), B(5,2) dhe C(-1,0) jané kulmet e trekéndéshit, Cakto koordinatat e me-
seve t€ brinjéve té tij.

2. Le té jeté A(1,1), B(5,11) dhe C(3,-1) jané kulmet e trekéndéshit, Cakto gjatésiné e
medianés té térhequr prej kulmit A.

3. Jane dhéné pikat A(-3,-2) dhe B(7,3). Cakto koordinatat e pikave té cilat segmentin AB e
ndajné né pjesé té barabarta.

4. Jané dhéné pikat A(3,1) dhe B(8,3). Cakto koordinatat e pikés M qé segmentin AB e ndan
né raport:
a)2:3; b) 3:2; c-2:3; ¢) - 3:2.
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5. Cakto koordinatat e kulmeve té trekéndéshit ABC nése dihen meset e brinjéve té tija
P(3,-2), Q(1,6) dhe R(-4,2).

6*. Pikat A(al,a2), B(b1,b2) dhe C(c1,c2) le té jené kulmet e trekéndéshit. Vérteto se pér
a+b+c a,+b, +czj

vijén e réndimit té trekénédéshit ABC vlen T( , 3

5. 4. Syprina e trekéndéshit

Ta njehsojmé syprinén e trekéndéshit me kulme té dhéna M (x,, y,) » M,(x,, y,) dhe M,(x,, y,).
Kjo detyré éshté mé e thjeshté ta zgjidhim né dy hapa.

Hapi I. Sé pari ta caktojmé syprinén e trekéndéshit nése njé kulm i tij &shté fillimi i ko-
ordinatave, kurse kulmi tjetér shtrihet né boshtin x (fig. 10). Atéheré kulmi i treté shtrihet ose
mbi boshtin x. Duke e shfrytézuar formulén se syprina e trekéndéshit S éshté e barabarté me
gjysméprodhimin e gjatésisé sé bazés dhe lartésisé, e fitojmé siprfagen e trekéndéshit S ku

S:‘x1y2|
2

e shfrytézojmé vlerén absolute pasi syprina e madhésisé sé njohur, kurse x, ose y, mund té jené
pozitive ose negative

v 1
M,
M, M,
0 X 0
Fig. 10 Fig. 11

Hapi i IT . Né rastin e pérgjithshjém (fig. 11) syprina e trekéndéshit me kulme té¢ dhéna
M (x,y,), M,(x,y, dhe M (x, y,) njehsohetashtu qé shuma e syprinave té trapezave N M M_N,
dhe N,M,M N, zbriten syprinat N MM, N, pra kemi
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+ + +
S =%(X2 _xl)"'%()% _xz)_%(xa -X)=

= %[yl(xz —X3)+ (% —x) + y;(x —x,)].

Nése pika M, éshté nén drejtézén e pércaktuar me pikat M, dhe M, fitohet vleré negati-
ve pér syprinén e trekéndéshit, pra duhet té shfrytézojmé vlerén absolute, pasi syprina éshé
madhési pozitive.

1
S :E|y1(x2 =X;)+ 1,065 —x) + y3(x, —x,) =

i .
:E|x1(y2 =)+ % —y) x50 — )|

Prej formulés pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit mund té fitohet kusht qé tre pika té
shtrihen né njé drejtéz. Nése té tre pikat shtrihen né njé drejtéz, aréheré syprina e trekéndéshit
kulmet e té cilit jané ato tre pika éshté e barabarté me zero.

1. Nnjehso syprinén e trekéndéshit me kulme A(1,2), B(-2,3) dhe C(0,5).
Sipas formulés pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit kemi

1
S =E|x1(y2_y3)+x2(y3_y1)+x3(J’1_J’2)|=
=%|1(3—5)—2(5—1)+0(2—3) =4

prej ku vijon se syprina e trekéndéshit éshté 4 njési. ¢

& Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso syprinén e trekéndéshit me kulme A(-3,2), B(3,5) dhe C(1,-3).

2. Pika P1(-3,-3), P2(3,5) dhe P3(6,9) a jané kulme té trekéndéshit?

3. Shqyrtoi pikat M(1,-3), B(3,5) dhe C(2,1) a shtrihen né drejtézén e njéjté.

4. Njehso syprinén e paralelogramit ABCD, nése A(0,1), B(3,7), C(4,4) dhe D(1,-2).
5. Njehso syprinén e trapezit ABCD, nése A(1,4), B(5,3), C (-3,-5) dhe D(-2,1).

6*. Njehso syprinén e trekéndéshave APB dhe BPC, nése A(1,1), B(-1,-2), C(-4,7) dhe P
éshté pika e mesme e brinjés AC.
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5. 5. Forma eksplicite e barazimit té drejtézés

Pasi drejtéza éshté koncept themelor gjeometrik e cila nuk pérkufizohet, qé té vijmé deri te
barazimi i saj, éshté e nevojshme té shfrytézojmé )
ndonjé veti té saj. Ta nxjerrim sé pari barazimin e '
dfrejtézés e cila kalon népér fillimin e koordinatave /
prej boshteve té koordinatave dhe éshté e ndryshu- M

eshme prej boshteve koordinative (fig. 12).

Le té jeté M(x, y) ¢farédo piké prej drejtézés i, >
e ndryshueshme prej fillimit té koordinatave. T’i
shénojmé me M, projeksioni ortogonal i pikés M

né boshtin x dhe me a kéndin qé e formon drejtéza
me kahen pozitive té boshtit x. Atéheré raporti Fig. 12

MM, y
==—=fga
MO x

éshté konstant pér ¢farédo pozité té pikés M. Ajo shénohet me k dhe quhet koeficienti kéndor
ose koeficienti i drejtimit té drejtézés. Prej kétu vijon se koordinatat e ¢do pike prej drejtézés e
kénaqin barazimin

=]

Megjithaté, barazimi i fundit paraqet drejtéz qé kalon népér fillimin e koordinatave dhe me
kahen pozitive t& boshtit té x formon kénd o, ku k = tga.

1. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér fillimin e koordinatave dhe me kahen po-

zitive té boshtit té x formon kénd o = e

Pasi drejtéza kalon népér fillimin e koordinatave, barazimi i saj éshté i formé y = kx. Prek

kushtit té detyrés kemi se k =tgo = tg% =1. Prandaj barazimi i kérkuar éshté y =x. ¢

Le té jeté dhéné ¢farédo lloj drejtéte né rrafshin koordinativ. Atéheré t¢ mundshme jané
kéto tre raste:

o drejtéza i pret boshtet koordinative (fig. 13). Le té jeté N(0, m) piképrerja e drejtézés me
boshtin y . Megjithaté, ordinata e ¢do pike e drejtézés éshté mé e madhe pér m, nése m éshté pozi-
tive ose e zvogéluar pér m, nése m éshté negative, né lidhje me pikat prej drejtézés qé kalon népér
fillimin e koordinatave dhe éshté paralele me drejtézén e dhéné. Té dy drejtézat e shqyrtuara
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formojné kénde té barabrta me kahen pozitive té boshti té x, prandaj koeficientét e tyre kéndore
jané té barabarté. Pasi drejtéza e cila kalon népér
fillimin e koordinatave éshté dhéné me barazimin

y =kx,

pér barazimin e paré kemi:
y=kerm)

x~  ku k éshté koeficienti i drejtimit té drejtézés kur-
se m éshté segmenti né boshtin y. Baraztimi i fitu-
ar quhet forma eksplicite e barazimit té drejtézés
kurse, pér drejtézén themi se éshté dhéné né
Fig. 13 formén ekslicite.

2. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikat M (2,-3) dhe N(5,6).

e Sipas kushtit té detyrés, pikat M(2,-3) dhe N(5,6) jané pika té drejtézés, pra koordinat
drejtézés e kénaqin barazimin y = kx + m. Né kété ményré arrijmé deri te sistemi 6 : ;sz_ i
= m

zgjidhjet e té cilit jané k=3 dhe m=-9. Prandaj, barazimi i kérkuar éshté y=3x-9

Duke pasur parasysh réndésiné gjeometrike té koeficientit kéndor dhe segmenti i boshtit té
ordinatave né formén segmentale té drejtézés mund té pérfundohet se:

a) dy drejtéza kané koeficientin kéndor té barabarté nése dhe vetém nése jané paralele;

b) dy drejtéza kané segmente té barabarta me boshtet e ordintave nése dhe vetém nése e
prejné boshtin e ordinatave né njé piké.

o drejtéza éshté paralele me boshtina x ose
x=a pérshtatet me boshtin x (fig. 14). Atéheré té gjitha
pikat prej drejtézés jané né largési té barabarta prej
boshtit x. Pasi largésia prej boshtit x té asaj pike
éshté ordinata e saj, mund té pérfundojmeé se té gjit-
ha pika prej drejtézés sé¢ dhéné kané ndérmjet veti
) . ordinata té barabarta. Nése até largési e shénojmé
a v e m, pér barazimin e drejtézés kemi:

v
y=m

m

y=m

Kjo pozité e drejtézés mund té trajtohet si rast spe-

Fig. 14 cial i rastit paraprak. Pikérisht, né kété rast drejtéza
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foromn kénd a=2km, k=0,1,2,... me pjesén pozitive té boshtit té x, prandaj koeficienti kéndor
k=0.Né rastin e vecanté barazimi i boshtit té x éshté y=0;

o drejtéza éshté paralele me boshtin y ose puthitet me boshtin y (fig. 14). Atéheré té gjitha
pikat e drejtézés jané né largési té barabarta prej boshtit y. Pasi largésia prej boshtit y té njé pike,
né rfealitet, éshté ordinata e saj, mundet té pérfundojmé se té gjitha pikat prej drejtézés sé dhéné
kané ordinata té barabarta ndérmjet veti. Nése até gjatési e shénojmé me a, pér barazimin e
drejtézés kemi x=a.

NE rastin special boshti y éshté dhéné me barazimin x = 0.

3. Si éshté pozita e drejtézave x = 2 dhe y = 3 te rrafshi koordinativ?

Drejtéza x = 2 éshté paralelel me boshtin y dhe ¢do piké e saj éshté né largési prej 2 njési
prej saj, ndérsa drejtéza y = 3 éshté paralele me boshtin x dhe ¢do piké e saj éshté né largési prej
3 njési prej saj.

& Detyra pér punét té pavarur

1. Kontrollo pikat M(-1,1), N(2,-3) dhe P(2,2) a jané pika té drejtézés y = - x + 4.

2. Cakto barazimin e drejtézés qé kalon népér fillimin e koordinatave dhe me kahen pozi-
tive té boshtit x formon kénd pre;j:

T 3n
a) ao=—; b) a=—; Cc) a=m.
) 1 ) n )

3. Cakto koeficientin e drejtimit dhe segmentin né boshtin y té drejtézés té dhéné me:
a)y=2x-3; b)y=-x+3; Q) y=-2; <) y=+/3x.

4. Shkruaje barazimin e drejtézés e cila me kahen pozitive té boshtit té x formon kénd

o= 3 dhe segment né boshtin e ordinatés té barabarta me — 5

5. Shkruaje barazimin e drejtézés e cila kalon népér pikén A(-3,2) dhe me kahen pozitive té
boshtit x formon kénd a = 135°.

6. Cakto koeficientin dhe segmentin e boshtit té ordinatés qé e pren drejtéza e cila kalon
népér pikat A(2,-1) dhe B(-3,5).

7*. Shkruaje barazimin e drejtézés e cila kalon népér pikat M (2,-8) dhe N (-1,7).
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5. 6. Forma e pérgjithshme e barazimit té drejtézés

Te mésimi paraprak pér barazimin e drejtézés te rrafshi koordinativ fituam barazim té
shkallés sé paré sipas ndryshoreve x dhe y. Né kété mésim do té shqyrtojmé ¢ka paraqet barazi-
mi i pérgjithshém i shkallés sé paré me dy ndryshore x dhe y, pérkatésisht barazimi i formés:

Ax+By+C=0. (1)

Supozojmé se A # 0 ose B # 0. Me té vérteté, nése A = B = 0, atéheré barazimi i dhéné sillet né
barazimin C = 0. Né kété rast, nése C # 0 nuk ekzistojné pika né rrafsh qé e kénaqin barazimin,
ndérsa, nése C = 0, té gjitha pikat né rrafsh e kélnaqin barazimin.

C
e Nése A =0, atéheré B # 0, pra drejtéza (1) éshté erkuivalente me barazimin y = 5 Ven-
di gjeometrik i pikave né rrafsh té cilat e kénaqin barazimin e fundit éshté drejtéz paralele me

boshtin x dhe kalon népér pikén M (0,— %)

» Nése B = 0 atéheré A # 0, pra barazimi (1) éshté ekuivalent me barazimin x = ——.
Vendi gjeometrik i pikave né rrafsh té cilét e kénaqin barazimin e fundit éshté drejtéz e cila éshté

paralele me boshtin x dhe kalon népér pikén N (—%,0)

A C
e Nése A #0 dhe B #0, atéheré barazimi (1) éshté ekuivalent me barazimin y = —Ex %

e cila éshté barazim i drejtézés né formén eksplicite me koeficientin e drejtimit = 3 dhe

segmentin né boshtin y, m= 5

Prej diskutimit t€ béré mund té pérfundojmé se barazimi i formés

Ax+By+C=0

éshté barazimi i drejtézés, té quajtur forma e pérgjithshme e barazimit té drejtézés.
1
1. Sille né formén e pérgjithshme barazimin e drejtézés y = —5x +3.

1
Barazimi éshté ekuivalent me barazimin 5% +y—3=0, pérkatésisht barazimi x + 2y -6 =0. ¢

2. Eshté dhéné barazimi i drejtézés 3x + 3 y - 5 = 0. Cakto kéndin qé e formon kahja pozi-
tive e boshtit x dhe segmentin né boshtin y.
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5
Nése barazimin e dhéné e zgjidhim sipas y e fitojmé barazimin y =-x+ 3 qé éshté ekuivalen-

te me barazimin e dhéné, pérkatésisht paraqet barazim té njé drejtéze té njéjté né rrafsh. Prej

k = tgo. = -1 vijon se a:% dhe m:%

3. Konstrukto drejtézén té dhéné me barazimin 2x-3y+2=0.

Qé ta zgjidhim detyrén e parashtruar, mjaf- &
ton té konstruktojmé dy pika prej drejtézés kur- Y
se pastaj népér ato té konstruktojmé drejtézé (fig.
15). Zgjedhim ¢farédo dy vlera pér x, kurse pas-
taj i zhvendosim vlerat pérkatése pér y. Né kété rast
éshté e pérshtatshme vlera e zgjedhur té jeté, pér

shembull , x, = 2, pasi né kété rast fitojmé vlera té S (I-I,O)/ >
numrave té ploté pér y, y, = 2. Ngjashém, mund té / 0 X
zgjedhim vleré pér x, x, = -1, prej ku fitojmé vleré 1
péry,=0.¢

Fig. 15

& Detyra pér puné té pavarur

1. Silli né formén e pérgjithshme kéto barazime té drejtézés:
a)y=2x-3; b) y =-4; c)x=3.

2. Cakto koeficientin e drejtimit dhe segmentin e ordinatés té drejtézave:
a)2x-y+3=0; b)5x+2y-3=0; ¢)3x+8y+16=0.

3. Eshté dhéné barazimi i drejtézés x+ y-3 = 0. Caktoi kindet qé e formon drejtéza e dhéné
me kahen pozitive té boshtit t&€ x dhe segmentin né boshtin y.

4. Konstrukto drejtézat té dhéna me barazimet:
a) y=3x+1; b) x=+2; ¢) y=m;

¢) y=2x+2; d) y=%x—2; e) x=0,5y-1.

5*. Barazimet Ax + By + C = 0 dhe AAx + ABy + AC = 0, ku A# 0 jané barazime t& njé
drejtéze té njéjté né rrafshin koordinativ.
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Sikurse qé vérejtém, barazimi

5. 7. Forma segmentale e barazimit té drejtézés

Ax+By+C=0
Paraqet barazim té drejtézés né rrafshin koordinativ. Megjithaté, drejtéza kalon népér fillimin e
koordinatave nése dhe vetém nése C = 0. Koeficienti A = 0 nése dhe vetém nése drejtéza éshté
paralele me boshtin e x, ndérsa koeficienti B = 0 nése dhe vetém nése drejtéza éshté paralele me
boshtin y.

\

Fig. 16

(1)

Supozojmé se drejtéza e dhéné nuk kalon népér
fillimin e koordinatave dhe nuk éshté paralele me
asnjérin bosht (fig. 16). Atéheré pér koeficientét
prej barazimit té saj vlen: A # 0, B # 0 dhe C # 0.
Nése barazimin (1) e shumézojmé me numrin

1 , ajo e ka formén
C

A B
AR
c c”
0Sse
Xy
¢t c!
A B

Nése véndojmé a = —% dhe b= —% atéheré barazimi e ka formén:

X
+

Y1
b

Té quajtur forma segmentale e barazimit té drejtézés.

Ta shqyrtojmé réndésiné gjeometrike té parametrave a dhe b. Nése te barazimi (2) véndojmé
y = 0, kurse pastaj x = 0, i fitojmé piképrerjet P(a,0) dhe Q(0, b) té drejtézés me boshtin x,
pérkatésisht me boshtin y. Prandaj numrat a dhe b sipas vlerés absolute jané té barabarta me

gjatésité e segmenteve qé prejné drejtéza prej boshtit x dhe boshti y, pérkatésisht. Ato i quajmé
segmente té boshteve.

1. Shkruje né formén segmentale barazimin e drjetézés x - 3 y - 6 = 0, kurse pastaj cakto

gjatésité e segmenteve te cdonjéra prej boshteve té koordinatave.

124



Barazimi i dhéné i drejtézés éshté barazimi i formés sé pérgjithshme. Nése barazimin e

shumézojmé me — .1 , e fitojmé barazimin %—% =1 qé éshté ekuivalente me bara-

-6
zimin  + - = . Barazimi i fundit éshté shkruar né formén segmentale dhe éshté ekuivalente

me barazimin e dhéné. Gjatésia e segmentit té boshtit x éshté 6 njési, ndérsa gjatési e segmentit

té boshtit y &éshté 2 njési. «

2. Njehso syprinén e trekéndéshit té kufizuar me boshtet e koordinatave dhe drejtézés 2x -
5y -10=0.

Pasiboshtet e koordinatave priten nén kéndin e drejté, trekéndéshi i kérkuar éshté kénddrejté
me kulm prané fillimit té koordinatave, katetet shtrihen né boshtet koordinative, kurse hipote-
nuza te drejtéza e dhéné. E dim se syprina e trekéndéshit kénddrejté éshté e barabarté me
gjysméprodhimin e gjatésive té kateteve té tija, kurse ato jané pikérisht gjatésité e segmeneteve
té prera né boshtet e koordinatave. Nése barazimin e drejtézés e transformojmé né formé seg-

mentale, e fitojmé barazimin §+% =1. Sipas sé cilés, gjatésité e segmenetve jané 5 njési dhe 2

njési. Atéheré syprina e tij éshté 5 njési katrore. ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. Shkruaje né formén segmentale kéto barazime:
a) 3x - 2y +12 = 0; b) y =-x +1; C)y=4x-2,
kurse pastaj cakto gjatésité e segmenteve prej boshteve té koordinatave.

2. Cakto vlerén e parametrit k pér té cilén shuma e segmenteve té boshteve koordinative qé
i pren drejtéza 2x+5ky-3 = 0 éshté e barabarté me 10.

3. Cakto vlerén e parametrit k pér té cilén prodhimi i segmenteve té boshteve koordinative

5
qé i pren drejtéza 6 x + 5 y - 12k = 0 éshté e barabarté me r3

4. Njehso syprinén e trekéndéshit té kufizuar me boshtet koordinative dhe drejtézén x + 2
y-6=0.

5*. Népér pikén M (4,-3) térhiq drejtéz e cila me boshtet koordinative formon trekéndésh
me sypriné té barabarté me 3 njési katrore.
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5. 8. Raporti i drejtézés dhe pikés

5.8.1. Barazimi i tufés sé drejtézave népér njé piké

Le té jeté M (x1, y1) piké fikse né rrafshin koordinativ. Népér pikén e dhéné kalojné pakufi

A shumé drejtéza pér té cilat themi se formojné tufé

Y drejtézash me gendér né pikén M (fig. 17). Cdo

drejtéz népér pikénM e ka formén e pérgjithshme
Ax+ By +C=0.

M(x,.») Pika M shtrihet te drejtéza, pra koordinatat e saja
e e kénaqin barazimin e drejtézés, pérkatésisht vlen

70 N X Ax +By +C=0.

Nése barazimin e dhéné e zbresim prej barazi-
mit té drejtézés, kemi:

Fig. 17 [A(x—x)+B(y-y)=0]

Cdo barazim i késaj forme té drejtézés qé kalon népér pikén M pasi koordinatat e saja e klénaqin
barazimin. Duke dhéné vlera té ndryshme koeficientéve A dhe B i fitojmé barazimet e drejtézave
té ndryshme nér pikén M .

Prej té gjitha drejtézave te tufa e drejtézave népér M ekziston e vetmja drejtéz qé éshté para-
lele me boshtin y. Barazimi i saj éshté x = x,. E vetmja ajo drejtéz nuk ka koeficient kéndor dhe
nuk ka segment né boshtin y, prandaj kjo drejtéz nuk mund té jepet né formén eksplicite. Cdo
drejtéz tjetér népér pikén M ka barazim eksplicit

y=kx+n.
Pasi pika M shtrihet né drejtézén, koordinatat e saja e klnaqin barazimin, pérktésisht vlen bara-
zimi

y, =kx, +n.

Nése largésin e fituar e zbresim prej barazimit té drejtézés, kemi:

‘y_yl :k(x_'xl)‘

(Cdo barazim i késaj forme éshté barazim i drejtézés qé kalon népér pikén M pasi koordinatat e
saja e kénaqin barazimin. Duke dhéné vlera té ndryshme té koeficientit k , i fitojmé barazimet e
drejtézave té ndryshme népér pikén M, pérveg drejtézés paralele me boshtin y.
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1. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén M(-3,2) dhe me kahen pozitive té
boshtit x formon kénd o = 135°.

Tufa e drejtézave me qendér né pikén M e ka barazimin y - 2 = k(x + 3). Pasi drejtéza e
kérkuar prej tufés me boshtin x formon kénd o = 135, ajo e ka koeficientit kéndor k = #g135°
=-1. Atéheré barazimi i kérkuar i drejtézés éshté y - 2 = -(x + 3), pérkatésisht x + y +1 =0. ¢

5.8.2. Barazimi i drejtézés népér dy pika

Duke e shfrytézuar tufén e drejtézave népér njé piké, mundet lehté ta caktojmeé barazimin e
drejtézés qé kalon népér dy pika té dhéna.

1. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikat M, (-12,5) dhe M (8;-3).
Tufa e drejtézave me qendér né M1 e ka barazimin y - 5 = k (x +12). Pasi barazimi i
kérkuar kalon népér pikén M, koordinatat e saja e kénaqin barazimin e drejtézés, pérkatésisht

vlen barazimi -3-5=k (8+12) prej kétu fitojmé se k = —% Prandaj, barazimi i drejtézés éshté
y=5= —%(x+12), pérkatésisht 2x +5y-1=0. ¢

Shembullin gé e shqyrtuam e zbulon ményrén pér gjetjen e barazimit té drejtézés népér dy
pika té dhéna. Le té jené dhéné pikat M (x,, y,) dhe M,(x,, y,), (fig. 18). Do ta caktojmé barazi-
min e drejtézés qé kalon népér pikat e dhéna, pérkatésisht, drejtéza M M..

« Nése x, =x,, atéheré drejtéza MM, éshté normale né boshtin y, pra barazimi i saj né até
rast éshté

X=X

» Nése x, # x, , atéheré tufa e drejtézave me
gendér né M1 e ka barazimin

Y= =k(x-x).

Pasi drejtéza M M, kalon népér pikén M, koordi-
natat e saja e kénaqin barazimin

Vo = n =k(x, —x).

Fig. 18

Atéheré koeficienti kéndor i drejtézés M M, éshté
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r=22"N

X, =X

Nése vlerén pér k e zévéndésojmé te barazimi i tufés sé drejtézave, e fitojmé barazimin e
drejtézés népér pikat e dhéna:

Y= :yZ—_yl(x_xl)
X=X

Prej barazimit té drejtézés népér dy pika t&€ dhéna mund té nxjerrim kushtin pér kolinea-
ritet té tre pikave. Pikérisht, pika e tret¢ M3(x3, y3) shtrihet te drejtéza e pércaktuar me pikat
M, dhe M, nése dhe vetém nése koordinatat e saja e klénagin barazimin e drejtézés té pércaktuar
me t€ dy pikat e dhéna, pérkatésisht barazimi

Y= W :u(x3 - x;)

X =X

5.8.3. Largésia prej pikés deri te drejtéza

Detyra joné e ardhshme éshté té mésojmé té njehsojmé largésiné prej pikés sé dhéné deri te
drejtéza e dhéné né rrafshin koordinativ. Sikurse e dim.largésia prej pikés deri te drejtéza éshté
e barabarté me gjatésiné e normales t€ 1éshuar prej pikés kah drejtéza.

Nése barazimi i drejtézés éshté dhéné né formén e pérgjithshme

Ax+By+C=0,

1

VA +B
Shenja pér shumézuesin e normuar zgjedhet té jeté i kundért prej shenjés sé koeficientit C.
Atéheré largésia prej pikés sé dhéné deri te drejtéza né kété ményré qé né anén e majté prej ba-
razimit té drejtézés, té shkruar né formén

A B C

X+ y+
++ 4% + B ++ 4% + B + 4% + B

I zévéndésojmé koordinatat e pikés, por pastaj merret vlera absolute prej numrit té fituar.
Pérfundimisht kemi

atéheré barazimin duhet ta shumézojmé me shumézues t€ normuiar M =

=0,

Je |Ax1 + By, +C|
NA* + B’

1. Cakto largésiné prej pikave A(2,1) dhe B(-2,4) deri te drejtéza 4x-3y+15 = 0. Q& ta gjejmé
largéciné prej pikés sé dhéné deri te drejtéza, duhet barazimin ta shumézojmé me shumézuesin

e normuar zgjedhet M = 1 — 1 1

+ A + B - ++/ A2 + B T 5
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Shenja e shumézuesit t&€ normuar té jeté i kundért prej shenjés sé koeficientit C, pra né kété

M= —l. Atéheré barazimi i drejtézés éshté — ix + 3 y—3=0. Nése tani zévéndésojmé koor-

3

dinatat e pikés sé dhéné, kemi d = —%-2 + 5 1-3/= |— 4| =4. Pasishenja e d para se té merret

vlera absolute ishte negative, pika A dhe fillimi i koordinatave jané né té njéjtén ané té drejtézés.

4 3
Né ményré analoge, pér pikén B kemi @ =|— 5 (=2)+ 5 4-3= |1| =1. Né kété rast shen-

ja e d para se merret vlera absoluite, ishte pozitive, pra pika B dhe fillimi i koordinatave jané né

anbé té ndryshme té drejtézés. «

& Detyra pér puné té pavarur

1. Shkruaje barazimin e tufés sé drejtézave qé kalojné népér pikat:
a) M(2,-3); b) M(-1,4) .

2. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén M (-2,1) dhe e ka koeficientin
kéndor k = -3.

3. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén M(4,-7) dhe me kahen pozitive té
boshtit x formon kénd o = 1200.

4. Cakto koeficientin e drejtimit té drejtézés qé kalon népér pikat:
a) M,(-1,4) dhe M _(4;-3); b) M,(0,-2) dhe M (-1;3);  ¢) M,(1,4) dhe M_(-2,4).

5. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikat M, (-1,4) dhe M,(4,-3).
6. Pikat M (0,3), M,(2,6) dhe M,(-1,-3) shtrihen né té njéjtén drejtéz?

7. Cakto Isargésiné prej pikés A(-5,-1) deri te drejtéza 4 x + 3 y + 30 = 0. Pika e dhéné dhe
fillimi i koordinatave a jané né té njéjtén ané té drejtézés?

8. Cakto largésiné e drejtézés 9 x -12 y +10 = 0 prej fillimit té€ koordinatave.

9%. Cakto cila prej pikave M(-3,1) dhe N(5,4) éshté né largésiné mé té vogél prej drejtézés x - 2
y-5=0. Trego se drejtéza e dhéné nuk e pren segmentin MN.

10*. Cakto barazimin e drejtézés e cila éshté né largési d = 5 prej pikés C (4,3) dhe pren
segmenta t€ barabarté te boshtet e koordinatave.
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5. 9. Pozita reciproke e dy drejtézave

5.9.1. Pozita reciproke e dy drejtézave

Sikrse e dim, dy drejtéza né rrafsh mund té priten, té jené paralele ose té puthiten. Le té jené
dhéné dy drejtéza me barazimet e tyre té pérgjithshme:

Ax+B y+C =0

A,x+B,y+C,=0.

Do ta shqyrtojmé varésiné ndérmjet koeficientéve té drejtézave té dhéna né ¢donjérin prej
rasteve t€ pérmendura.

o Drejtézat e dhéna priten, pérkatésisht kané njé piké té pérbashkét nése dhe vetém nése sis-
temi

Ax+By+C =0
Ax+B,y+C,=0 (1)

ka zgjidhje té vetme.

Le té jeté (x0, y0) zgjidhja e vetme e sistemit t¢ dhéné. Nése barazimi i paré prej sistemit (1)
e shumézojmé me B, kurse té dytin me -B, dhe pastaj i mbledhim, fitojmé:

(4B, — 4,B))x, +(C,B, - C,B) =0 (2)

Né ményré té ngjashme, nése barazimin e paré prej sistemit (1) e shumézojmé B, kurse té
dytén me - B, dhe pastaj i mbledhim, fitojmé:

(AB, — 4,B), +(AC, — 4,C,) =0 3)
Kushti i mjaftueshém pér zgjidhje té vetme (x0, y0), pérkatésisht kusht i mjaftueshém qé té pri-
ten drejtézat e dhéna éshté koeficientét e tyre ta kénaqin relacionin
AB -AB #0,o0se
4B
AZ BZ

Ku nénkuptojmé se nése ndonjéri prej emérueséve éshté i barabarté me zero, atéheré edhe
numéruesi pérkatés éshté i barabarté me zero. Né kété rast zgjidhja e sistemit t&€ dhéné éshté:
X, = j;z _izg , Vo = jzgl — :;11(;2 ) (4)
122 7 P 192 7 P
Numrat e fituar jané koordinata té piképrerjes sé drejtézave té dhéna. Me té vérteté, nése
vlerat e fituara pér x dhe y prej shprehjes (4) i zévéndésojme te (1), do té pérfundojmé se bara-

zimet (1) kalojné né identitete.
1. Trefgo se drejtézat 2 x - y - 5=0 dhe x + 3 y +1 = 0 priten.
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Pas eleminimit té y, kemi 7x -14 = 0, prej ku vijon se x = 2. Atéheré pér y prej barazimit té paré
kemiy=-1.+

» Q¢ té tregojmé se kushti A B, - A_B, # 0 éshté i nevojshém qé té priten drejtézat e dhéna,
do ta shqyrtojmé rastin kur

AB, -AB =0.
Nése né kété rast drejtézat e dhéna kané edhe nga njé pikeé té pérbashkét (x,, y ) prej barazimit
(2) dhe (3), vijon:

CB,-CB =0dheAC, -AC =0.

Prej tra barazimeve vijon se ekziston numér real A ashtuq¢ A, =LA, B,=AB dheC =)

C1. Me té vérteté, pasi njéri prej numrave Al ose B1 éshté i ndryshueshém nga zeroja, mund té
B

supozojmé se B, # 0. Nésde véndojmé A = ? prej barazimit A B, - A B, = 0 vijon se A, =AA ,

kurse prej barazimit C B, - C.B, = 0 vijon se C, = AC,. Prandaj, baratzimi i njérés drejtéz fito-

het prej barazimit t€ drejtézés tjetér i shumeézuar me numrin A # 0. Kjo do té thoté se drejtézat e
dhéna puthiten. Kushti pét puthitjen e dy drejtézave éshté:

4 _B_G
AZ B2 CZ

Ku nénkuptojmé se nése ndonjéri prej emérueséve éshté i barabarté me zero, atéheré edhe
numéruesi pérkatés éshté i barabarté me zero.

+Nése A B - A B, =0 dhenjériprejnumrave C B, -C B dhe A C - A C éshtéindryshueshém
prej zeros, atéheré sistemi (1) nuk ka zgjidhje, qé do té thoté se drejtézat jané paralele. Prandaj,
kusht i nevojshém dhe i mjaftueshém drejtézat e dhéna té jené paralele éshté kushti

4_B_GC|
A2 B2 C2

2. Trego se drejtézat 3x - 2y + 5=0dhe 4 y - 6 x -1 = 0 jané paralele.

Prej i6 = _Tz # % , vijon se drejtézat jané paralele. ¢

5.9.2. Kéndi ndérmjet dy drejtézave. Kushti pér dy drejtéza normale

Le té jené dhéné dy drejtéza me barazimet e tyre eksplicite:
y=kx+m_dhe y=k,x+m,
Pasi kéndi ¢ nén té clin priten drejtézat nuk ndryshon gjaté translacionit té drejtézave,

kéndi qé e formojné drejtézat e dhéna éshté i barabarté me kéndin qé e formojné drejtézat:
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y=klx dhe y=k2x.

Atéheré ¢ = a., -a,. Nése né té dy anét e barazimit zbatojmé tangensin kemi

feo, —teol
igo=tg(a, —a,)= 1%_ t;ga tz(xl v
1 2 -

ose nése e dim se

tgoL, = k1 dhe tgoL, = k2 " o

=y
fitojmé se : =k
¢ D
1g¢ = kz _kl
& T kk, .

Kéndi qé fitohet prej késaj formule éshté
kéndi qé fitohet me rrotullim té drejtézés né kahen
pozitive rreth piképrerjes ndérsa nuk puthitet me
drejtézén e dyté (fig. 19).

Nése njéra prej té dy drejtézave éshté paralele me boshtin y, atéheré kéndi ndérmjet tyre

Fig. 19

éshté 5% ku o éshté kéndi qé e formon drejtéza tjetér me kahen pozitive té boshtit x.

1. Cakto kéndinndérmjet drejtézave y = 2x - 3 dhe 3x + y -2 =0.
Pér drejtézén e paré koeficienti i drejtimit k1 = 2, kurse pér drejtézén e dyté x, = -3.

Prandaj, 7g¢p = ky =k, =3

= 1, prej ku vijon se ¢ ==
I+kk, 1+2-(-3) = Proxuvionse ®=rg

1
Nése drejtézat jané normale, atéheré k, =1ga, = tg(al +g) = —ctga, = p— prej ku
a‘l
vijon se k, = = kushti pér dy drejtéza normale éshté:
1

Nése njéra prej té dy drejtézave éshté paralele me boshtin y, atéheré ato jané normale nése dhe
vetém nése éshté paralele me boshtin x.

2. Cakto barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén M(-1,1) dhe éshté normale né drejtézén ba-
razimi i té cilés éshté 3x - y + 2 = 0.

Barazimi i tufés sé drejtézave népér pikén M éshté y +1 = k(x -1). Duhet ta caktojmé bara-
zimin e késaj drejtéze prej tufés e cila éshté normale né rejtézén e dhéné,
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pérkatésisht drejtézés y = 3x - 2. Prej kushtit pér normale té dy drejtézave, kemi & = —%. Prandaj

barazimi i kérkuar éshté x + 3y +2=0. ¢
Nése drejtézat jané dhéné me barazimet e tyre té pérgjithshme:
Ax+By+C=0dheA, x+B,y+C,=0

atéheré duke shprehur koeficientét k, dhe k, népérmjet koeficientéve A B, A, dhe B, kemi

A
kl :_é dhe k2 :_BTZ,

1 2

prej ku kéndi ndérmjet dy drejtézave kemi se

 A,B - AB,

T
tep = i
£ A A, + BB,

pér A A, + BB, #0dhel® = 5 pér A A, +BB,=0.

Nése drejtézat jané dhéné me nbarazimet e pérgjithshme, kushti pér drejtéza normale éshté:

|44, +BB,=0|

& Detyra pér puné té pavarur

1. Konstato cilét prej kétyre drejtézave priten, cilat jané paralele, dhe cilat pérputhen. Né
rastin kur drejtézat priten, cakto pirképrerjen:

a) 3x - 2y +1 = 0 dhe 2x + 5y -12 = 0;
b) 3x + y-17 = 0 dhe 6x + 2y +12 = 0;
c)2x-y+3=0dhe6x-3y+9=0.

2. Cakto piképrerjet e boshteve té koordinatave me drejtéza:
a) x + 10y - 5= 0; b) 2x - 3y +12 = 0.

3. Cakto barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén A(-2,3) dhe éshté paralele me drejtézén
5x-6y+7 = 0.

4. Cakto kéndin ndérmjet drejtézave 2 x - y + 7 = 0 dhe 3x + y +10 = 0.

5. Cakto barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén A(-2,8) dhe formon kénd ¢ = T me
drejtézén y = 3x-5. 4

6*. Cakto barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén A(3,15) dhe éshté normale né drejtézén
3x-5y+8=0.
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5. 10. Detyra pér ushtrime

1. Njehso perimetrin e trekéndéshit ABC nése A(-5,5), B(7,-3) dhe C(3,1).
2. Cakto koordinatat e pikés M qé e ndan segmentin AB né raport A,

neése:

a) A(10,3), B(-2,-5) dhe A =%; b) A(-2,-5), B(13,5) dhe A = %

3. Pikat A(1,1), B(-1,3) dhe C(2,0) shtrihen né njé drejtéz. Cakto raportin A te i cili pika A
e ndan segmentin CB.

4. Njehso perimetrin e trekéndéshit ABC, nése A(0,0), B(3,-2) dhe C(1,5).
5. Cakto barazimin e drejtézés e cila kalon népér pikat M, (-7,2) dhe M_(3,-5).
6. Vérteto se pikat A(1,9), B(-2,3) dhe C(-5,-3) shtrihen né njé drejtéz.

7. Jané dhéné pikat A(-2,-1), B(1,2) dhe C(-1,4). Shkruaj koordinatat e pikés D, nése ABCD
éshté paralelogram.

8. Cakto largésiné d prej pikés M(2,3) deri te drejtéza: a) 3x + 4y - 25=0;b) 12x - 5y + 4 = 0.
9. Shkruaj barzimet e medianeve té trekéndéshit ABC, nése A(3,2), B(5,4) dhe C(1,4).

10. Eshté dhéné trekéndéshi ABC. Shlkruaj koordinatat e:

a) pikés sé réndimit T té trekéndéshit, nése A(-8,1), B(1,2) dhe C(-5,-3);

b) otogendrén H té trekéndéshit, nése A(-4,8), B(1,-7 dhe C(7,5).

11. Cakto koordinatat e pikés M qé éshté simetrike me pikén N(3,2) né lidhje me drejtézén
x-y+5=0.

12*. Njehso syprinén e katrorit, nése dy brinjét e tij shtrihen te drejtézat 5x-12y - 65 = 0 dhe
5x - 12y +26 = 0.

13*. Shkruaje barazimin e drejtézés qé kalon népér pikén M(-3,8) dhe me boshtet e koordi-
natave formon trekéndésh me sypriné S = 6.

14*. Cakto koeficientin kéndor té lartésive té trekéndéshit ABC, nése A(-2,1), B(3,4) dhe
C(1,-2).
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Pasqyra tematike

Sistemi kénddrejté koordinativ pérbéhet prej dy boshteve numerike té quajtura boshte
té koordinatave. Pika te e cila priten té dy boshtet quhet fillimi i koordinatave dhe zakonisht
shénohet me O. Boshti horizontal quhet boshti x ose boshti i abshisés, ndérsa boshti vertikal
quhet boshti y ose boshti i ordinatés. Rrafshi me té cilin éshté pércaktuar sistemi kénddrejté
koordinativ quhet rrafshi koordinativ.

Pozita e pikés éshté plotésisht e pércaktuar me ciftin e rregulluar ( x, y) prej numrave real,
té quajtur koordinata té pikés. Poashtu, x quhet koordinata e paré ose abshisa, kurse y koordi-
nata e dyté ose ordinata e pikeés .

Boshtet e koordinatave e ndajné rrafshin e koordinatave né katér pjesé té quajtura kuad-
rant. Si kuadranti I merret pjesa larté djathtas, si kuadranti i IT merret pjesa larté majtas, si
kuadranti i ITI merret pjesa poshté majtas dhe si kuadranti i IV merret pjesa poshté djathtas

Largésia ndérmjet dy pikave M (x,y,) dhe M (x,y,) né rrafshin koordinative njehsohet me
formulén

d:\/(xz _x1)2 +(y2 _y1)2

Koordinatat e pikés M(x, y) té cilat me pikat e skajshme A(x, y ) dhe B(x,y,) e ndajné né

raport A njehsohet me formulat

Né rastin special, nése M &shté mesi i segmentit AB atéheré A = 1, pra kemi

X +Xx
=T
2

=x1+7\.x2 ZJ/1+7\')’2
1+ A 1+A
Nése 7»=£, atéheré
q
y= qx, + px, y= qy, + py,
ptq ptq

+
y:y1 V2

2

Syprina e trekéndéshit me kulmet e dhéna M (x,y ), M (x,y,) dhe M (x,y,) njehsohet me

formuilén
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1
S :5|y1(x2 =)+ 1,05 —x)+ y;(x —x,) |=

1
:E|x1(y2 =)+ x5 —y)+ x50, ).

Prej formulés pér njehsimin e syprinés sé trekéndéshit mund té fitohet kusht qé tre pika té
shtrihen né njé drejtéz. Nése té tre pikat shtiohen né njé drejtéz, aréheré syprina e trekéndéshit
kulmet e té cilit jané ato tre pika éshté e barabarté me zero.

Llojet e drejtézave né rrafsh

« forma eksplicite e drejtézés thoté

ku k éshté koeficienti i drejtimit t€ drejtézés sé¢ dhéné, kurse m éshté segmenti né boshtin y.

o forma e pérgjithshme e barazimit té drejtézés éshté

Ax+By+C=0

« forma segmentale e barazimit té drejtézés éshté

i.}.Z:l
a b

ku numrat a dhe b sipas vlerés absolute jané té barabarta me gjatésité qé drejtéza i pren prej
boshtit x dhe y, pérkatésisht. Ato i quajmé segmente té boshteve.

o barazimi i tufés sé drejtézave népér pikén M (x1, y1) éshté

’y_)’1 =k(x—x1)‘

o barazimi i drejtézés népér dy pika M (x,y,) dhe M (x,,y,) é€hté

Y=N" Zyz—_yl(x_xl)
Xy =X

XXX

Ys=0M= u(xs -Xx)

Xy — X

Largésia d prej pikés M(x , y,) deri te drejtéza Ax + By + C = 0 njehsohet me formulén
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g |Axl + By, +C|

Dy drejtéza me barazimet Ax+ B, y+C =0dhe Ax+B,y+C,=0ce:

« priten nése dhe vetém nése
A » B,
AZ BZ

ku koordinatat e piképrerjes jané dhéné me formulat

Blc2 B B2C1 A2C1 B AICZ

Xo=—" 7 5> W=—"F— "
Ale - AZBI Ale - AzBl

o pérputhen nése dhe vetém nése

A _B _CG

AZ BZ CZ ,

Paralele nése dhe vetém nése

Al Bl Cl

B L —n)

AZ BZ CZ

Kéndi ¢ nén té cilin priten drejtézat y = k1x + @il dhe y = k2x + m2 t&€ dhéné me barazimet
e tija eksplicite njehsohet sipas formulés
k, —k
o = —2 1
& ki,

Kushti pér dy drejtéza normale éshté

Kéndi ¢ nén té cilin priten drejtézat A x + By + C =0dhe Ax+ By C =0 té dhéné me
barazimet e pérgjithshme njehsohet sipas formulés

_ A,B - AB,

to@ =
&P AA, + BB,

Atéheré kushti pér drejtéza normale éshté

AA,+BB,=0
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PROGRESIONET

6.1. Termi pér vargiet

NE jetén e pérditshme shpesh hasim konceptin pér radhitjen e vargut, pér shembull, vargu
i sendeve té njéllojté ose llojeve té ndryshme. Megjithaté né matematiké koncepti pér vargun ka
domethénie mé konkrete.

Ekzistojné vargje té fundme dhe té pafundme. Te vargjet e fundme kemi numér té fundém
té objeketeve té radhitur sipas njé lloj rendi, ku sakté dihet cili element éshté i pari, cili éshté i dyti
etj. Té supozojmé se kemi pesé elemente t&€ ndomnjé bashkésie. Elementin e paré e shénojmé me
al, elementin e dyté a,, té tretin me a_, té katértin me a, dhe té€ pestim me a.. Né kété ményré

vargun e shkruajmé né kété forméa, a, a, a, a, osea,a, a, a, a..

Poashtu té pérmendim se elementete a,, a,, a,, a, a, mund té jené elemente té cilésdo
bashkési. Né matematiké mé sé shpeshti ato jané numra (natyror, té ploté, racional ose real, por
kjo nuk éshté gjithmoné patjetér té jeté késhtu.

Pér shembull, ¢do fjalé mund té trajtohet si varg prej shkronjave. Né kété rast elemenetet a,
a, a, a, a, itakojné ndonjé alfabeti. Numri 5 paraqget gjatésiné e vargut té shqyrtuar té fundém
dhe gjatésia nuk éshté patjetér té jeté e njéjté Pér shembull, fjala ,,ekonomija” mund té shqyrto-
het si varg i fundém me gjatési 9 pasi kemi fjalé me 9 shkronja. Té vérejmé se ¢do varg i fundém
mund té shqyrtohet si pasqyrim prej ndonjé nénbashkésie prej bashkésisé sé numrave natyror
{1,2,3,...} né bashkésiné e shqyrtuar. Késhtu fjala ,,ekonomija” mund ta shqyrtojmeé si pasqyrim:

l1—>e 2>k 32>0,4>n, 530, 6—>m 7>1,8—>j,9—>a

Nga ajo paraprakja mund té konstatojmé se: ¢do vargifundshéma,a,a,a,,....ai para-
get pasqyrim prej bashkésisé {1,2,3,...,n} né bashkésiné e shqyrtuar dhe poashtu elementi qé
i korenspondon numrit i, 1 < i < n, shénohet me indeks i, pér shembull, ai,bi, xi,... . Pérveg
késaj vargu i fundshém zakonisht shénohet me (a) . Shpeshheré ka nevojé té punojmé me varg-
je té pafundshme. Ato i shénojmé me a, a,, a,, a,,... ose shkurtimisht me (ai), ku ai e paraqet
elementin qé qéndron né vendin 7, ku i éshté {1,2,3,...} éshté ¢farédo lloj numér natyror. Mé sé
shpeshti elementet a,, a,, a,, a,,... jané disa numra, pra né rastin e pérgjithshém mund té llogari-
sim se ato jané numra realé.

Pérkufizimi 1. Me varg nénkuptojmé pasqyrim prej bashkésisé sé numrave natyror né
bashkésiné e numrave realé.
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Domethéné, me varg nénkuptojmé vargun e pafundém, por nése déshirojmé té theksojmé
se kemi varg té fundém até zakonisht e theksojmé.

1. Té shqyrtojmé vargun 1,3,5,7,9,11,13,... Né kété rast pasqyrimi éshté dhéné me
f) =1 f2)=3, f3)=5 f(4)=7, f(5)=9, f(6)=11,..

kurse kété shkurtimisht nund ta shkruajmeé si:
f(n)=2n-1, osesi a =2n-l1.e

2. Disa anétaré té paré té vargut a, =n+l jané a; =1+1=2, a, =2+%=2,5,
n
a3:3+l:3,333..., a4:4+l:4,25, as :5+l:5,2, etj. ¢
3 4 5

3. Disa anétaré t€ paré té varguta =n, + n+1ljanéa, =1’+1+1=3,a,=2’+2+1=7,a,
=3+3+1=13,a4=4+4+1=21,a,=5+5+1=31,etj.

-1)" 1 1
4. Disa anétaré té paré té vargut anz( D jané g =-1, azzz, a3 =3
n
1 .
a, =—, as =——, €tj.
4T, BT )

5. Vargu an = 8 éshté dhéné me 8, 8, 8, 8, 8, 8,... Domethéné pavarésisht prej indeksit #,
an ka vleré 8. Vargjet e kétilla, ku a_ka vleré té njéjté pér ¢do indeks n i quajmé vargje kons-
tante. ¢

6. Ta shqyrtojmé vargun me anétarin e pérgjithshém a = 3 + (-1)n. Duke dhéné vlera
1,2,3,... pér n kété varg mund ta shkruajmé si 2, 4, 2,4, 2, 4,2, 4,.... ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. Cka éshté vargu? Pérmend shembull pér vargun e fundém dhe té pafundém.

2. Shkruaj 5 anétarét e paré té vargut (a ) , ku:

1
2

2) a,= """ b) a, =

’ C) ay :2n7 (;) a, :(_l)nn-
n+2

3. Té caktohet anétari » i vargut (an), nése:

a)a = znlp'érn:4, b) a =n" pérn=3, c)a =3"pérn=4.
n

4. Pér cilén vleré té n vargu me anétarin e pérgjithshém a_= (-1)"n ka vleré 2010?
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5. Pér cilén vler€ té n vargu me anétarin e pérgjithshém a_= 4n - 5 merr vleré 9997

6. Cakto anétarin e katért té vargut, me anétarin e pérgjithshém:

n—1 1
a) an:m’ b) an:m’ C) anz(_z)n’ q) an=3'

7*. Prej pesé anétaréve té paré té vargut té dhéné té caktohet formula me té cilén do ta
pérshkruajsh até varg.
2)3,5,7,9, 11,... b) 1,4, 9, 16, 25,... 1,3 1,31,..

L 42121
5 2 4

&=

11
I,— PR

9L23
6.2. Vargjet rrités dhe zvogélues

Vargjet mund té kénaqin disa veti. Ato veti shpesh paraqesin kushtet pér rritjen dhe
zvogélimin.

Pérkufizimi 1. Pér vargun (a ) themi se éshté:
o rrités (ose monotono rrités), nése pér ¢do numér natyror k vlen

ak+1 > ak, (1)
« zvogélues (ose monotono zvogélues), nése pér ¢do numér natyror k vlen

ak+1 < ak, (2)
« jo rritése, nése pér ¢do numér natyror k vlen

ak+1 = ak, (3)
« jo zvogéluese , nése pér ¢do numér natyror k vlen

a,.,za,. (4)

kushtu (1) pér rritjen e njé vargu tregon se ¢do anétar i ardhshém i vargut éshté mé i madh
se anétari paraprak.

1. Ta shqyrtojmé vargun me anétarin e pérgjithshém a_= 3n - 2. Ky varg éshté rrités pasia, < a,
<a,<a,<.. pérkatésisht 1<4<7<10<.... Drejtpérdrejt bindemi se:
a_ -a =3(n+1)-2-[3n-2]=3n+3-2-3n+2=3>0, praprej kétu vijon a +1>a pér

¢do numér natyror n. ¢

Kushti (2) pér zvogélimin e njé vargu tregon se ¢do anétar i ardhshém i vargut éshtzé mé i
vogeél se anétari paraprak..
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2. Ta shqyrtojmé vargun me anétarin e pérgjithshém 4, = 1 . Ky varg éshté zvogélues pasi
n
a,>a,>a,>a,>..pérkatésisht 1> % > % > 2 > 3 > ... . DreDrejtpérdrejt bindemi se

I 1 _n-(m+) -1
n+l n  nnr+l) nr+l)

Api1 — A =

Pra prej kétu éshté a | <a pér ¢do numér natyror n. «

Kushti (3) tregon se ¢do anétar pasardhés i vargut éshté mé i madh ose i barabarté me
anétarin paraprak, d.m.th., nuk éshtémé i vogél se anétari paraprak.

3. Ta shqyrtojmé vargun 1,1,2,2,3,3,4,4,.... Ky varg éshté jozvogélues pasi1 <1<2<2<3
< 3 <4... Vargu nuk éshté rrités pasi anétari i dyté nuk éshté mé i madh se se anétari i paré dhe
nuk ka nevojé mé tutje té kontrollohet. ¢

Kushti (4) tregon se ¢do anétar pasardhés i vargut éshté mé i vogél ose i barabarté me
anétarin paraprak, d.m.th., nuk éshté mé i mad se anétari paraprak.

4. Ta shqyrtojmé vargun Ll,—,—,—,—,—,—,.. Ky varg é&shté jorrités pasi
1 1 1 11 1 223344

> 5 > 5 > 3 > 3 > " > 7 > ... Vargu nuk éshté rrités pasi anétari i dyté nuk &shté mé i vogél

se anétari i dyté i vargut nk éshté mé i madh se anétarii paré dhe nuk ka mé i madh se i pari dhe

nuk ka nevojé mé tute té kontrollohet. ¢

1>1

Té theksojmé se jo ¢do varg patjetér té kénaq ndonjérén prej vetive (1), (2), (3) dhe (4).
Késhtu éshté vargu 1,2,1,2,1,2,1,2,1,2,.... Por shpeshheré edhe pse ndonjéri prej kushteve (1),
(2), (3) dhe (4) nuk éshté i kénaqur pér ato vlera té k té cilat jané mé té médhaja se ndonjéri
prej numrave kO, atéheré merremi vesht té themi se vargu pérkatés éshté rrités, pérkatésisht
zvoggélues, pérkatésisht jorrités, pérkatésisht jozvogélues.

1 2 .3 4.5

5. Ta shqyrtojmé vargun 3, 2, 1, 15 , 15 , 1Z , 1§ , 18,... Ky varg edhe pse nuk éshté rrités
sipas pérkufizimit 1, mund té themi se éshté rrités né kuptimin mé té gjeré pasi duke filluar prej

anétarit t€ treté 3>2, pér até mund té themi se éshté rrités né kuptimin mé té gjeré t& kuptimit
2 3 4 5

pasi duke filluar prej anétarit té treté vargu éshtérrités, pérkatésisht 1% < IE < IZ < lg < lg <.
Kété marréveshje e pérvetésojmé pasi mé sé shpeshti pér neve éshtl i réndésishém se si sillen
anétaré e vargut pér vlera té médhaja té indeksit. ¢

6. Ta shqyrtojmé vargun 1,2,1,2,1, 1%, 1%,1%,1%,1%,... ky varg edhe pse

nuk éshté zvogélues sipas pérkufizimit 1, pér até mund té themi se éshté zvogélues né
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kuptimin e gjeré pasi duke filluar prej anétarit té gjashté té vargut éshté zvogélues pérkatésisht

ll>ll>ll>ll>ll>...o
2 3 4 5 6

Detyra pér puné té pavarur

1. Cilét vargje jané rrités, jozvogélues, zvogélues, jorrités?

2. Pérmend shembuj té vargjeve rritése, jozvogélues, zvogéluese dhe jorritése.

3. Eshté dhéné vargu a,, = rrités ose zvogélues?

n+1
4. Cili prej vargjeve:
a) ay=——. b =2 c) Ty §) ay=2"-5, d)a,=".

jané rrités, por cilét zvogélues?

5. a) Njé varg a mund té jeté njékohésisht edhe rrités edhe zvogélues?
b) Vargu konstant éshté rrités ose zvogélues?

6*. Pér cilat vlera t& numrit pozitiv a ky varg a = a" éshté:

a) rrités, b) zvogélues, ¢) konstant?

6. 3. Progresioni aritmetik

Né kété temé do té njihemi me dy lloje speciale té vargjeve: vargje aritmetike dhe vargje
gjeometrike dhe ato zakonisht quhet pérkatésisht progresion aritmetik dhe gjeometrik.

T shqyrtojmé vargun e numrave natyroré 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, ... Ky varg &éshté varg aritmetik
(progresion) pasi2 -1=3-2=4-3=... pérktésisht ndryshimi i ¢do dy anétaréve té njépasnjéshém
i vargut éshté numér konstamt. Duke u nisur nga kjo veti e japim kété pérkufizim.

Pérkufizimi 1. Njé varg (an) quhet aritmetik (progresion aritmetik) nése ndryshimi a
- a ndérmjet dy anétaréve té€ njépasnjéshém té vargut éshté numér qé nuk varet prej n,
opérkatésisht ekziston numér real d, ashtu qé pér ¢do numré real nté vlena_ - a = d. Num-
ri d quhet ndryshimi.

1

Pérve¢ shembujve me numnrat natyror,do té japim shembuj tjetér.
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1. Vargu -4,-1,2,5,8,11,14,...éshté aritmetik pasi ¢do anétar i ardhshém fitohet duke shtuar
numrin 3, pérkatésisht,-4+3=-1,-1+3=2,2+3=5,5+3=8,8 + 3 =11,... Né kété rast éshté
d=3.¢

2. Vargu 5,3,1,-1,-3,-5,- 7,... éshté aritmetik pasi ¢do anétar i ardhshém fitohet duke shtuar
numrin - 2, pérkatésisht, 5-2=3,3-2=1,1-2=-1,-1-2=-3,-3-2 =-5,... Né kété rast éshté
d=-2.»

3. Vargu 6, 6, 6, 6, 6, 6,... éshté aritmetik pasi ¢do anétar i ardhshém fitohet duke shtuar
numrin 0. Né kété rast éshté d = 0. Né realitet, ¢do varg konstant éshté progresion aritmetik. ¢

Vé rejmé se duke i dhéné anétarit té paré al, dhe ndryshimi d, progresioni aritmetik éshté
njévleré-sisht i pércaktuar. Pérkatésisht, anétarét e vargut jané:

a,=a+d

a=ay+d=a+d+d=a+2d

ay=ay+d=ay+2d+d= a+3d

as= ay+d=ay+3d +d=a;+4d

ag= as+d=ay+4d +d= a;+5d

Duke vazhduar kété ményré pér anétarin a, fitojmé:
a,=a +(k-1)d. (1)

Kjo né realitet éshté formula pér anétarin e pérgjithshém té vargut. Me té vérteté, pér k=1
fitohet a = a , por pér a +1, pérséri e fiton té njéjtén formeé:

ak+1=ak+d= al+(k—1)d+d= a1+kd.
Prandaj, pérfundojmeé se pér ¢cdo numér natyror k anétari i pérgjithshém éshteé:

a, =a,+(k-1)d.

4. Njé fabriké pér képucé né vitin e paré té themelimit ka prodhuar 50000 cifte té képucéve,
por ¢do vit té€ ardhshém prodhimi éshté rritur 3000 cifte té képucéve. Sa cifte té képucéve ka
prodhuar fabrika né vitin e teté té ekzistimit té vet?

Me ak ta shénojmé prodhimin e ¢ifteve té képucéve né vitin k prej ekzistimit té vet. Eshté e
qarté, kjo paraqet progresion aritmetik me vlerén fillestare a, = 50000 dhe ndryshimi d = 3000.
Duke shfrytézuar formulén (1) pér k = 8 fitojmé a, = a, + (8 - 1)d = 50000 + 7 « 3000 = 71000.

Domethéné, né vitin e teté fabrika ka prodhuar 71 000 cifte té képucéve. ¢
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5. Anétari i paré i njé progresioni aritmetik éshté 8, anétari i 15 i progresionit éshté i
barabarté 50. Sa éshté ndryshimi d ?
Duke e zgjidhur barazimin (1) sipas d kemi:
d= a4 — 9
k-1
Duke zévéndésuar vlerat e dhéna prej kushtit té detyrés kemi:
%= =50—8=£=3
k-1 15-1 14

6. Anétari i paré i njé progresioni aritmetik éshté - 3 , kurse ndryshimi éshté d = -2. Té cak-
tohet cili anétar i vargut éshté i barabarté me -19?

Duke e zgjidhur barazimin (1) sipas k kemi:
ap —a

k= +1.
d
Duke zévéndésuar vlerat e dhéna prej kushtit té detyrés kemi
P St T it el o) S W e B il L B WY
d -2 -2 -2

Domethéné, anétari i nénté i vargut pranon vleré -19. Zgjidhja pér numrin k ka kuptim vetém
nése vlera e tij éshté numér natyror. «

Detyra pér puné té pavarur

1. T¢é njehsohet numri tek sipas radhés 150.
2. Té njehsohet numri 75 cift sipas radhés.

3. Té caktohet anétari i paré€ i njé progresioni aritmetik ndryshimi i té cilit éshté i barabarté
me 2,3 nése anétari 85 me radhé éshté i barabarté me 270,8.

4. Cili prej kétyre vargjeve éshté progresion aritmetik:

a) 2, 8, 14, 20, 26, ...,6n-4,... b) 1, 8, 27, 81, n’,...

€)94,-1,-6,-11,...,14 - 5n,... ¢)1,2,4,816,..,2 .72

Pér ato vargje té cilét jané progresione aritmetike té caktohet anétari i paré dhe ndryshimi.

5. Borxhi i njé organizate né 1 janar té vitit 2000 ka qené 50000 euro, por ¢do vit i ardhshém
éshté zvogéluar pér 3500 euro. Pas sa vite borxhi ka gené 22000 euro?

6*. Anétari i pesté i njé progresioni aritmetik éshté i barabarté me 12, anétari i dymbédhjeté
i té njéjtit progresion aritmetik éshté i barabarté me 33. Sa éshté ndryshimi dhe sa éshté anétari
i paré i atij progresioni aritmetik?
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7. Nése te progresioni aritmetik - 3,1,5,9,13,17,... i nénvizojmé anétarét q¢ qéndrojné né
vendet ifte, ¢cfaré vargu do té fitohet?

8*. Jetoni ¢do muaj ka kursyer té njéjtén shumé té parave dhe ka pasur ndonjé shumé fil-
lestare té carave. Pas muajit té 16 pasi ka filluar té kursen Jetoni ka pasur 54000 denaré, pcor pas
muajit 27 pasi ka kursyer Jetoni ka pasur 81500 denaré. Sa para ka pasur Jetoni kur ka filluar té
kursen dhe nga sa para ka kursyer ¢do muaj?

6. 4. Vetité e progresionit aritmetik

A. Ta shqyrtojmé kété shembull.

1. Pér progresionin aritmetik té fundshém 1,4,7,10,13,16, vlejné barazimet:
1+16=4+13=7+10=10+7=13+4=16+1. ¢

NE rastin e pérgjithshém, le té jeté dhéné progresioni aritmetik i fundshém:
ap,day,az,..., Ay ...,y _o,4, 1,4, .
T’i shqyrtojmeé iftet e anétaréve:

(al;an) ’ (aZQan—l)’ (a3;an—2)’ s ’(am;an—mﬂ)’ LIRT) (an;al) »

Shumat e té ciléve té indeksave éshté e barabarté men +1, (1 + n=n+1,2 + (n-1) =n +1,
3+(n-2)=n+lm+(n-m+1)=n+1,..). Pér kéto cifte themi se jané njé lloj té larguara prej
anétaréve té skajshém a, dhe a . Pasi:

a,=a+(m-1)d dhe a,_,,,;,=a;+(n—m)d :
me mbledhjen e tyre fitohet
ap+a,_pya=a+(m-Dd+a+(n-m)yd=a,+a,+(n-1)d =a,+a,.
Vérejme se kjo shumé nuk varet prej numrit m. Domethéné,

Ay + Ay_(-1y = @ +a,, pérm=1,2,3,...,n. Me kété e treguam kété veti:

1°. Te ¢farédo progresion aritmetik, shuma e cilévedo dy anétaréve té cilét jané njélloj té largu-
ar prej anétaréve té skajshém al dhe an éshté e barabarté me shumén e anétaréve té skajshém
al +an.

2. Ta shqyrtojmé progresionin aritmetik 5,7,9,11,13,15,17,... Pér n = 5 vedtia paraprake tregon se:
5+413=7+11=9+9=11+7=13+5 (=18),

ndérsa pér n = 6 vetia paraprake tregon se:
5+415=7+13=9+11=11+9=13+7=15+5 (=20). ¢
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3. Ta shqyrtojmé vargun prej shembullit 2. Vérejmé se anétari i dyté (7) éshté mesi aritmetik
i anétarit té paré (5) dhe té treté (9), anétari i treté (9) éshté mesi aritmetik prej anétarit té dyté
(7) dhe anétarit té katért (11),... »

Kjo veti vlen edhe né rastin e pérgjithshém.

2°. Te progresioni aritmetik ¢farédo, a  €shté mesi aritmetik preja_  dhea_  pérkatésisht
Ap-1+ A1

l1<mvlen: a,, = 5

B. Shpesh heré paraqitet nevoja té njehsohet shuma e n mbledhésave té paré té progresionit
aritmetik t&¢ dhéné me anétarin e paré a, dhe ndryshimin d. Shumén e kérkuar do ta shénojmé
me S, pérkatésisht:

Vérejmé se atéheré vlen gjithashtu:
S,=aj+a,+ay3+...+a,.

Me mbledhjen e dy baraziomeve té fundit kemi:
25, =@ +ay+..+a,)+(a,+a,  +..+a)=(a +a,)+(a, +a, ) +..+(a,+a).

Prej ay+a,=a,+a, =a;+a, , =a4+a, 3=.. métutje kemi 2§ =n(a +a ),

Nése né kété formulé zévéndésojmé se a = a, + (n - 1)d kemi:

Snzg(al+an). (1)

Kjo éshté formula e kérkuar pér shumén e n anétarév e té paré té progresionit aritmetik. Ai i
pérmban madhésité a, d, ndheS dhe mund té shérben pér njehsimin e cilésdo vlere, nése jané
dhéné tre té tjerat.

S, =2 12a +(n=1d]| 2)

1. Njehso shumén e n anétaréve t€ paré t&€ numrave tek natyror.
Te formula (2) zévéndésojmé al =1 dhe d = 2 pra kemi:

S, =2[2a+(n-Dd]=2Q+2n-1)=22n)=n".e
2 2 2
2. Njé fabrikeé pér képucé né vitin e paré té themelimit ka prodhuar 50000 gifte té képucéve,
por ¢do vit té ardhshém prodhimi éshté rritur 3000 cifte té képucéve. Sa gifte té képucéve gjith-

sej ka prodhuar fabrika pér teté vitet e ekzistimit té vet?
3duke zévéndésuar te formula (2) n = 8, a, = 50000 dhe d = 3000 kemi:
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Sg = %[2 -50000 +7-3000] =4-121000 = 484000 .

Domethéné , pér 8 vitet e para jané prodhuar 484000 cifte té képucave. ¢

Detyra pér puné té pavarur
1. Cakto mesin aritmetik té numrave: a) 15 dhe 23,b) x + y dhe x - .

2. Le té jeté dhéné ¢farédo progresion aritmetik. Trego se ekziston anétar vlera e té cilit
- " a+a
éshté e barabarté me ——21+L
3. Zgjedhim ¢farédo progresion aritmetik dhe kontrollo se a vlen:

+
am:am—k In+k , (k<m),

2
pérkatésisht a  €shté mesi aritmetik preja_, dhe a  Pastaj pérpiqu té tregojsh kété veti né ras-
tin e pérgjithshém.

4. Njehso shumén e »n anétaréve té paré té numrave gift.

5. Sa éshté shuma e 78 numrave té paré té progresionit aritmetik nése:
a)al =5dhed=3, b)al =-2dhed=2?

6. Shuma e n numrave natyroré té paré éshté e barabarté me 1275. Sa éshté n?

7*. Cka mund té pérfundojsh pér njéprogresion aritmetik nése vlen:
ay +a11 =ds +6120?

6. 5. Progresioni gjeometrik

Deri sa pér progresionin gjeometrik vlen se ndryshimi i dy anétaréve té njépasnjéshém
éshté gjithmoné numeér i njéjté, né kété njési mésimore do té shqyrtojmé vargje pér té cilét herési
i dy anétaréve té€ njépasnjéshém éshté njé numér i njéjté. Ato jané progresione gjeometrike. Kéto
vargje kané zbatim gjaté caktimit t€ kamatés té depozitave kursyese.
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Pérkufizimi 1. Vargu (a ) i formés
a, aq, aq*, aq’, aq* (1)
kug # 0, quhet progresion gjeometrik.

Vérejmé se ¢do anétar i ardhshém fitohet prej paraardhésit duke shumézuar me numrin
q # 0. Elementi a éshté anétari i paré i vargut, kurse g quhet herési pasi
=4 _ad" _aq _
P

1. Vargu 3,6,12,24,48,96,... éshté progresion gjeometrik me anétarin e paré 3 dhe herésin

éshté i barabarté me 2 (=§=2=ﬁ=ﬁ=...).0
3 6 12 24

2. Té formojmé progresion gjeometrik me anétarin e paré 2 dhe koeficientin - 3. Vargu i

kérkuar éshté 2, 2e (-3), 2¢ (-3)*, 20 (-3)°,..., pérkatésisht 2,-6,18,-54,... ¢

18 6 2 2
3. Vargu me anétarin e paré 18 dhe herésin l éshté 8, —=6, —=2,—, =, —,...¢
3 3 3 3°9 27
Nése g > 1, atéheré progresioni gjeometrik éshté varg rrités nése a, > 0, por zvogélues nése

éshté a <0.
4. Progresioni gjeometrik 1,2,4,8,16,32,64,128,... me a, = 1 > 0 dhe g = 2 > 1, éshté rrités. «

5. Progresioni gjeometrik -1, - 2, - 4,-8, -16, - 32, - 64, -128,... me a, =-1 < 0 dhe g =2 >1
éshté zvogélues. ¢

Nése g = 1 , atéheré vargu é&shté konstant, pér shembull - 5, - 5, - 5, - 5, - 5,...

Nése 0 < g < 1, aytéheré progresioni gjeometrik éshté varg zvogélues nése a, > 0, por éshté
rrités nése a, < 0.

1111 1 1 1
6. Progresioni gjeometrik 1,—,—,—,—,—,—,... meal =1>0 dhe g=—<1 éshté
N 2 4 816 32 64 2
zvogélues. o

L . 1 1 1 1 1 1 1
7. Progresioni gjeometrik —1,— —,——,——,——,——,——,... meal =-1<0dhe g =—<1
2 4 8 16 32 64 2

éshté rrités. «
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Nése g < 0, atéheré shenjat e anétaréve né ményré alternative ndryshojné, pra ai nuk éshté
as rrités as zvogélues. Kjo mundet té shihet prej shembullit 2.
Prej formulés (1) mund té shihet se:

a) =aq,
_ 2
= qd=aq ,
3
a=mq=aq ,

4
as =asqg=ayq ,

a, =aq""! )

Formula (2) na mundéson té gjejmé cilindo anétar té vargut nése éshté dhéné anétari i paré dhe
herési.

1
8. Anétari i gjashté i progresionit gjeometrik éshté pércaktuar me a, = -162 dhe ¢ = -3 sipas
formulés (2) éshté:
1s 2.3 2
ag=(-162)-(—=) =22 =% o
= (162 ()’ = T =2
9. Anétari i katért i njé progresioni gjkeometrik éshté 162, kurse anétari i gjashté éshté 1458.
Cakto anétarin e paré dhe herésin.

Prej formulés (2) pér n = 4 dhe pér n = 6 kemi:
162=a'eg’ dhe 1458 =a'eg’.
Me pjesétimin e barazimit té dyté me barazimin e paré kemi 9 = g2, prej ku éshté g = +3 . Pér

q = 3. Prej barazimit té paré kemi a; = 3 =6, por nése a g = -3 prej barazimit té paré kemi
162

Detyra pér puné t€ pavarur

1. Dy anétarét e paré té njé progresioni gjeometrik jané 48 dhe 24. Cakto anétarin e pesté t&
progresionit.

2. Cilét prej kétyre vargjeve jané progresione gjeometrike:

a) 2, - 8,32, -128,512....2 ¢ (-4)",... b) 1,8,27,81,..., n3,...
€)94,-1,-6,-11,..,14 - 5n,... 0) 1,2,4,8,16....2"1,..2
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Pér ato vargje té cilat jané progresione gjeometrike cakto anétarin e paré dhe herésin.

3. a) Cakto anétarin e pesté té njé progresioni gjeometrik me anétarin e paré 2 dhe
herésin 1,5.

b) Cakto anétarin e shtaté té njé progresioni gjeometrik me anétarin e fillimit 1,5 dhe
herési - 2.

4. Dritoni ka deponuar né depozitin kursyes ku kamata v jetore éshté 6%.
a) Sa pérqind qo té zmadhohet depoziti i tij pas 7 vjet?
b) Pas sa vjet depoziti do té jeté té paktén dyheré mé e madhe se depoziti fillestar?

5. Agimi dhe Bashkimi kané deponuar té njéjtén shumé né banké. Agimi ka deponuar me
3% kamaté dhe i ka ruajtur paraté 4 vjet, kurse Bashkimi i ka deponuar me 4% kamaté dhe i ka
ruajtur 3 vjet. Cili prej tyre ka marré mé shumeé para prej bankés?

6. Numri i bakterjeve te quméshti dyfishohet né ¢do 3 oré. Sa heré do té€ zmadhohet numri
i bakterjeve pas 24 oré?

6. 6. Vetité e progresionit gjeometrik

1
A. 1. Ta shqyrtojmé progresionin gjeometrik té fundshém P% 2,8,32,128.

Vérejmé se %-12822-32:8-8232-2:128-%. .

Do té trregojmé se kjo veti vlen edhe né rastin e pérgjithshém. Le té jeté dhéné progresioni

a
gjeometrik i fundshém 91-92,43,44,--- Duke shfrytézuat se a, = a,q dhe a,_; =—" kemi

a
— n __
dha, 1 =aq -—=aq4a,.

a a, ..
“nl o —’; fitohet:

q

Meétutje, duke shfrytézuar se a3 =a,q = alq2 dhe a,_, =

Duke vazhduar kété ményré métutje kemi a, = ag*' dhe a,_¢_;) = % , kurse prej kétu:
q

k-1 _a
A Ap_(k-1) = Q9 qk_n—l =aqa,. (1)
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Pér anétarét cifte (a;a ), (a3sa ), (a4 a ), (a; Ay, (“n.1; a,) pér té cilét shuma e in-
deksave éshté e barabarté me n +1, themi se jané njé lloj té larguar prej anétaréve té skajshém
a, dhe a . Prandaj, barazimi (1) e shpreh kété veti:

1°. Prodhimi i ¢farédo dy anétaréve té progresionit gjeometrik té cilét jané njélloj té
larguar prej anétaréve té skajshém a, dhe a_éshté e barabarté me prodhimin e anétaréve
té skajshém.

2. Ta shqyrtojmé progresionin gjeometrik 2,6,18,54,162,486,... Pér n = 5 vetia paraprake
tregon se:

20162 = 6e54 = 18018 = 5446 = 16622 (= 324),
ndérsa pér n = 6 vetia paraprake tregon se:

2-486 = 6-162 = 18-54 = 54-18 = 162-6 = 486-2 (=972). ¢

3. Ta shqyrtojmé vargun prej shembullit 2. Vérejmé se anétari i dyté (6) éshté mesi gjeo-
metrik prej anétarit té paré (2) dhe té treté (18), anétari i treté (18) éshté mesi gjeometrik prej
anétarit té dyté (6) dhe i katérti (54), anétari i katérté (54) éshté mesi gjeometrik prej anétarit té
treté (18) dhe té pestit (162), etj. ¢

NEé rastin e pérgjithshém, prej a,, = “nl dhe a, =a, ,q kemi:

2 aoles /
(am) = Ay 1Apy1 5 SO Ay =[Gy 1G4 -

Prandaj, vlen kjo veti.

2°. Te ¢farédo progresion gjeometrik, pér 1 < m vlen q,, =,/a,,_a,,,, pérkatésisht a
éshté mes gjeometrik preja  dhea

+1°

Né té njéjtén ményré vértetohet se vlen kjo veti, té cilén e pérgjithéson vetia 2°.

30. Te gfarédo progresion gjeometrik, pér k < mvlen a,, = \/a,,_;a,,,; . pérkatésisht am
éshté mes gjeometrikona _, dhea

+k*

4. Ndérmjet numrave 3 dhe 192 té interpolohen pesé numra té cilét me numnrat e dhéné
formojné mes gjeometrik.

Sé pari e caktojmé herésin g ashtu qé a, = 3 dhe a, = a,q6 = 192. Duke zévéndésuar
a,=3kemi 3 -q°=192, prej ku q° = 64, g = +£2. Nése q = 2 fitohet progresioni i fundshém
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3,6, 12,24, 48,96, 192, nése q = -2 fitohet progression I fundshém 3, - 6,12, - 24, - 48, - 96,
192. «

B. Ta shénojmé me Sn shumén e n anétaréve té paré té progresionit gjeometrik té dhéné,
pérkatésisht

Sn zal+a1q+alq2+...+alqn_2+a1qn_1. (1)
Nése kjo vleré shumézohet me g fitohet:
Sqg=aq+aqg’ +aq’ +..+aq" +aq". ()

Duke i zbritur barazimin (1) prej barazimit (2) fitohet:

an_Sn Zalqn —ap,

prej ku éshté:
S,(g=D=a(q"-1),
Sn — al(q _1) i (3)
qg-1

Kjo éshté formula e kérkuar pér shumén e n anétaréve té paré té progresionit gjeometrik,
Ai i pérmban madhésité a,,q, ndheS dhe mund té shérben pér njehsimin e cilésdo vleré té
tyre, nése jané dhéné tre té tjerat. Formula (3) zakonisht shfrytézohet kur g > 1, por nése g < 1
zakonisht shfrytézohet formula e njéjté por né kété shénim

n
Sn:al(ll_q ) (4)
—-q

Nése g = 1, atéheré kéto formula nuk mund t€ shfrytézohen pasi fitohet shprehje te e cila
paragqitet 0 dhe te eméruesi edhe te numéruesi. Por, né kété rast, éshté e qarté se Sn = na, .

1. Cakto shumén e 6 anétaréve té paré té progresionit gjeometrik me anétarin e paré a, = 3
dheg=2.

Duke zévéndésuar n=6, a, = 3 dhe q = 2 kemi:

=3@6—D

S
67 o

=3-(64-1)=3-63=189. ¢

2. Cakto shumén e 7 anétaréve té paré té progresionit gjeometrik me anétarin e paré al = 4
dheg=-3.
Duke zévéndésuar n=6, a, = 4 dhe q = -3 kemi:
g = 4((-3)" -1) _ 4(-2187-1)
’ -3-1 —4

=2187+1=2188. ¢
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3. Ckto shumén e 2k anétaréve té paré té€ progresionit gjeometrik me herésin g = -1.
Duke zévéndésuar n=2k dhe q = -1 kemi:

5, ~@(ED* =) _a0-D_,
-1-1 -2

Té vérejmé se ky rezultat dhe natyrisht éshté té pritet, pasi vargu éshté dhéné me
A,,-0,,0,,- ... %

Detyra pér puné té pavarur

1. Njehso shumén e 8 anétaréve té paré té progresionit gjeometrik qé fillon me anétarét:

a)-1,3,-9,... b) 5, 5, 5,..., o1, % % ¢) 512, -256, 128,...

2. Cakto anétarin e paré té progresionit gjeometrik pér té cilin:

a)n=28,q=2,5, =765, b)n=4,q=§, Se =605

1
3. Anétarii pesté i njé progresioni gjeometrik éshté 3’ kurse herési éshté — % . Té caktohet

anétari i paré dhe shuma e té pesé anétaréve té paré. Shkruaje progresioni gjeometrik.

4. Rfroga pér muajin janar Petriti e ka pasur 20000 denaré. Deri né fund té vitit cdo muaj
rroga i éshté zmadhuar pér 3%. Sa para do t& merr Petriti gjaté téré vitit?

5. Cakto mesin gjeometrik t&€ numrave: a) 30 dhe 120, b) xy dhe x
y
6. Zgjedh progresion gjeometrik ¢farédo dhe kontrollo vetité 1, 2 dhe 3.

7*. Le té jeté dhéné ¢farédo progresion gjeometri. Trego se ekziston anétar vlera e té cilit

éshté e barabarté me /aa,,,,; -
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6. 7. Detyra pér ushtrime
1. Shkruaj vargun qé nuk éshté as rrités as zvogélues.

2. A ekziston indeks @ pér té cilin anétari pérkatés i vargut 1,4,16,25,36,...,n%,...pranon vleré
1252

3. Vargu (a,) éshté i atillé qé anétarét e tij tek jané pozitiv, kurse anétarét e tij cift jané ne-
gativ. A éshté e mundur té jeté rrités ose zvogélues?

4. Njehso shumén e 1000 numrave té paré natyror.

5. Njehso shumén e 100 numrave té paré té njé progresioni aritmetik, nése anétari i paré
éshté 7, kurse i njéqindéti éshté 53.

6.Njehso shumén e 46 anétaréve té apré té njé prograsioni aritmetik, nése dihet se a, = 6
dhea, =74.

7. Ndérmjet numrave 1 dhe 14 interpolo tre numra g, b, c ashtu qé vargu 2, a, b, ¢, 14 té jeté
progresion aritmetik.

8. Trego se pér prodhimin e progresionit aritmetik vlen:
a =a +n-k)d.

9. Njé tregétar ka shitur tabél shahu né kété ményré: pér fushén e paré ka kérkuar 1 denaré,
pér té dytén ka kérkuar 2 denaré, pér té tretén 3 denaré etj. Pér sa denaré tregétari e ka shitur
tabelén e shahut?

10. Cakto shumén e 2k+1 anétaréve té paré té njé progresioni gjeometrik ne anétarin e paré
100 dhe herés g =-1.

11. Cakto numér b, ashtu qé 3, b, 75 té formon progresion gjeometrik.
12. Trego se pér ¢farédo progresion gjeometrik vlen an = a, g"*

13. Nése ¢do bakterje e njé kulture ndahet ¢do oré né dy bakterje, sa bakterje do té jené
prezente pas 8 oré nése né fillim kané qené vetém 7 bakterje?

14. Njé fémijé ka filléuar té kursen para né kasén e tij prej muajit janar duke vénduar 5
denaré. Cdo uja té ardhshém fémija ka vénduar dyheré mé shumé para né kasé se sa muajin e
kaluar. Sa para ka pasur fémija né kasé né fund té vitit?
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15*. a) Nése vargu a,a,a, éshté njékohésisht edhe varg aritmetik edhe varg gjeometrik,
vértetosea, =a,=a,.

b) Nése vargu a,a,a,....a éshté njékohésisht edhe varg aritmetik edhe varg gjeometrik,
vértetosea, =a,=a,=..=a_.

16*. Cka mund té pérfundosh pér njé progresion gjeometrik nése vlen:

aa, =aa?
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Pasqyra tematike

Vargu éshté pasqarim prej bashkésisé N né bashkésiné R. Njé varg éshté

o rrités, nése pér ¢do numér natyror kvlena, > a;

« zvog€lues, nése pér ¢do numér natyror k vlen g, < a,

» jorrités, nése pér ¢do numér natyror kvlena,  <a;

« jozvogélues, nése pér ¢do numér natyror k vlena,_, > a, ;

o i kufizuar prej larté, nése ekziston numér real M, ashtu qé pér ¢do numér real »n vlen
a <M;

« i kufizuar prej poshté, nése ekziston numeér real M, ashtu qé pér ¢do numeér real n vlen
an>M,

« i kufizuar, nése éshté i kufizuar njékohésisht prej larté edhe prej poshté.

Cdo varg zvogélues dhe ¢do varg jorrités éshté i kufizuar prej poshté.

Njévarg(an) quhetaritmetiknésendryshimia_  -a ndérmjetdyanétaréve té njépasnjéshém
té vargut éshté numér qé nuk varet prej n. Ky numér shénohet me d dhe quhet ndryshimi.
Domethéné pér ¢do numér natyror nvlena_ -a =d.

Anétari i pérgjithshém i njé progresioni aritmetik &shté i barabarté me

a,=a, +(n-1)d|

Te ¢farédo progresion aritmetik shuma e cilévedo dy anétaréve té cilét jané njé lloj té largu-
ar prej anétaréve té skajshém a, dhe a_ éshté i barabarté me a, +a _;
Te ¢farédo progresion aritmetik, pér k < m vlen

a = am—k + am+k

" 2

Shuma e n mbledhésave té paré té njé progresioni aritmetik éshté i barabarté me

n
S =—(ay+a
n 2(1 n)

pérkatésisht

S, = %[2611 +(n-1)d]|

Vargu (a ) i formés a, aq, aq’, aq’, aq*, ... ku q # 0, quhet progresion gjeometrrik. Anétari
i pérgjithshém i kétij vargu éshté
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n—1
a, =aq .

Prodhimi i ¢do dy anétaréve té progresionit gjeometrik té cilét jané njélloj té larguar prej
anétaréve té skajshém a, dhe a, éshté iu barabarté aq,;

Te ¢farédo progrsion gjeometrik, pér k < m vlen

A = N Dp—kAm+k |

Shuma e n anétaréve té paré té njé progresioni gjeometrik éshté

n_
Sn:al(q 1).
g-1
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0 LLOGARIA E KAMATES SE PERBERE;

7. 1. Koncepti pér logariné e kamatés sé pérbéré dhe ményrat e njehsimit

Kamata e njehsuar e ndonjé shume mund té jeté e thjeshté dhe e pérbéré. Kamata e thjeshté
ose interesi i thjeshté njehsohet né té njéjtén shumé té pandryshuar né ¢do periudhé té njehsimit
té kamatés.

Te kamata e pérbéré kamatizimi, prej periudhés né periudhé, shuma e cila kamatizohet
ndryshon, pérkatésisht zmadhohet pér kamatén e njehsuar prej peiudhés paraprake. Pikérisht
kur kapitali gjaté njé periudhe té njehsuar zmadhohet dhe me até paraqet bazé pér njehsimin e
kamatés pér periudhén e ardhshme, flasim pér njehsimin e kamatés sé pérbéré, por vet njehsi-
mi quhet norma e kamatés sé pérbéré ose njehsimi i interesit né interes.

Njehsimi i kamatés sé thjeshté éshté direkt e dhéné me formulén i = % , ku t &shté dhéné

né vite. Nése koha éshté dhéné né muaj, shfrytézohet formula ; = % , ku kamatizimi béhet

Kp dO shfrytétohet kur koha éshté dhéné né d - dité.

pér muaj m por formula i =

1. Sa kamaté do té paguhet pér kapitalin themelor prej 240000 denaré pér 2 muaj, me normé
té kamatés sé thjeshté prej 6% ?
Prej kushteve té dhéna né detyré kemi K = 240000, ¢ = 2 muaj, p = 6%.
Atéheré,
i Kpt _ 240000-6-2
1200 1200

= 2400 denaré. ¢

Pér krahasim, sé pari, me shembull do ta tregojmé ndryshimin ndérmjet normés sé kamatés
sé thjeshté dhe té pérbéré, kurse pastaj do t'i nxjerrim formulat pér njehsimin e kamatés sé
pérbéré.

2. Sa kamaté do té sjellé kapitali prej 34500 denaré, té¢ deponuara né bankeé pér kohén prej 4
vite, me normé té kamatés 8%, me llogariné e kamatés sé thjeshté dhe té pérbéré?
Pér kohén prej njé viti, pér kapitalin prej 34500 denaré, kamata e thjeshté e njehsuar éshté

i 34500 = 2760 denaré.
100

Pasi kamata njehsohet né kapitalin themelor, sasia pér ¢do vit té ardhshém pérséri éshté
2760 denaré, pra prej kétu, pér kohén prej 4 vite kamata e njehsuar éshté katér heré mé e madhe

se ajo e njehsuara pér njé vit. Atéheré kamata e pérgjithshme éshté:
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i= 3 34500-4 =11040 denareé.
100

Llogaria e kamatés sé pérbéré, pér ¢do llogari té ardhshme té kamatés, e pérfshijmé edhe

kamatén e llogaritur né shumén themelore, pra prej kétu, kamata pér vitin e paré, éshté njéjté
8

i = 100 34500 = 2760 denaré, por tani pér vitin e dyté, shuma themelore pér shumén e paré

themelore, shuma themelore éshté shumé e shumés sé paré dhe kamata e paré 34500 + 2760 =

37260 denaré.

Kamata e dyté e njehsuar éshté i, = % -37260 =2980,8 denaré.

Pér njehsimin e kamatés sé treté, pér vitin e treté, shuma themelore pérséri ndryshon, tani
éshté shuma prej shumés sé paré themelore dhe té dy kamatave té njehsuara, pérkatésisht 37260

+2980,8 = 40240,8 denaré. Atéheré i, = % -40240,8 =3219,264 denaré.

Pérfundimisht, shuma e fundit né té cilén njehsohet kamata éshté 40240,8 + 3219,264 =
8
43460,064 denaré éshté i, = 100" 43460,0064 = 3476,8 denaré.

Kamata e pérgjithshme, e njehsuar pér katér vite éshté 12436,86 denaré, vleré mé e madhe prej
asaj té njehsuar me llogariné e kamatés sé thjeshté. ¢

Kamata e pérbéré mund té njehsohet njéheré, dy heré ose mé shumé heré gjaté vitit. Peri-
udha né té cilén njehsohet kamata quhet periudha e kapitalizimit ose periudhé e kamatizimit.
Nése njehsimi i kamatés kryhet njéheré né vit dhe né fund té ¢do viti i shtohet shuma, thuhet
se kamatizimi, pérkatésisht kapitalizimi éshté vjetore. Atéheré periudha e kapitalizimit éshté njé
vit. Nése njehsimi i kamatés kryhet dyheré né vit, atéheré periudha e kamatizimit éshté gjashté
mujore ose njé semestér, kurse kamatizimi éshté gjysmévjetore ose semestrale. Ngjashém, nése
njehsimi i kamatés kryhet katér heré né vit, e quajmeé kuartale ose tremujore, kurse periudha e
kamatizimit éshté tre muaj.

Katér madhésité themelore té cilat paraqiten gjaté kamatés sé thjeshté jané:

« shuma fillestare (kapitali fillestar, kryesorja) K

o kamata e njehsuar i

« norma e kamatés (népérqindje) p, pérndryshe e barabarté me kamatén pér 100 denaré pér
njési kohe

o koha pér té cilén njehsohet kamata ¢, e shprehur né vite ose njési mé té vogla ose mé té
médhaja se viti.

Té njéjtat kéto madhési jané pjesé edhe té kamatés sé pérbéré, por mbi té gjitha kéto, si ele-
lement i paré i llogarisé sé kamatés sé pérbéré, paraqitet edhe

160



« numri i kamatizimit gjaté njé viti m , pérkatésisht numri i periudhave né vit.
Kamatizimi, né praktiké, shénohet me shenjé té pérkatése té cilat tregojné néperiudhén e kama-
tizimit. Késhtu, kamatizimi vjetor shénohet me (a), gjysmévjetore (semestrale) me (s), tremujo-
re (kuatrale) me (g), mujore me (m), ku norma e kamatés m[€ sé shpeshti konstatohet né nivel
vjetor.

Nése norma e kamatés éshté dhéné si normé vjetore e kamatés, e njéjta shénohet me p.a.,

nése éshté dhéné si gjysmeévjetore, atéheré sjell shtim p.s.. Mund té jeté e dhéné né nivel té tremu-
jores, pra e shénojmé me p.q. ose si kamaté mujore, pra sjell shtim p.m. Késhtu norma e dhéné
e kamatés, quhet norma e kamatés nominale. Norma e kamatés nominale éshté e barabarté né
zmadhimin e njéqind njésive té parave té dhéna hua néperiudhén kamatore qé llogaritet pér
themelor.
Ndodh, periudha né té cilén éshté dhéné norma e kamatés té jeté e ndryshueshme prej periudhés
né té cilén kryhet kamatizimi. Né kété rast, éshté e nevojshme té kryhet barazimi, pérkatésisht
sjellja né normén e kamatés té periudhés sé kamatizimit. Késhtu norma e kamatés sé fitura
quhet nolrma e kamatés relative. Fitohet si pjesé e nominales. Késhtu, nése norma vjetore no-
minale éshté dhéné né nivel vjetor, kurse periudha e kamatizimit éshté gjashté muaj, duke pasur
parasysh jané gjysma prej njé viti dhe norma e kamatés relative éshté njé gjysmé e nominales.
Nése kamata nominale éshté vjetore, kuirse kamatizimi mujre, norma relative éshté njé kamati-
zim éshté njé dymbédhjetéshe prej vjetores. Ngjashém, pér normén nominale qé éshté semest-
rale, pér kamatizim tremujor, norma relative éshté njé gjysmé prej asaj qé éshté dhéné, prandaj
qé tre muajt jané gjysma e gjashté muajve. Nése nominalja éshté tremujore, kurse kamatizimi
vjetor, norma relative e cila i pérgjigjet njé viti éshté katér heré mé e madhe prej asaj qé éshté
dhéné, pikérisht viti éshté katér heré mé i gjaté se tremujore. Pér krajhasim do té ilustrojmé me
njé tabelé té vlerave, pér m =2, m =1, m = 4, m = 12 dhe té ngjajshém.

Kamatizimi Norma nominale Norma relative
Semestral 8% p.a. 4% p.s.
Vjetore 8% p.s 16% p.a.
Tremujore 8% p.a 2% p.q.
Mujore 8% p.a. 0,667% p.a.
Dyvjetore 8% p.s 32%
Dymujore 8% p.a. 1,333%

Nése kamatizimi kryhet né fund té ¢do periudhe njehsuese, béhet fjalé pér njehsim dekurziv
té kamatés, pérkatésisht kamatizimi dekurziv, kurse norma e kamatés shénohet me p.a.(d).
Poashtu, baza pér njehsimin e kamatés dekurzive éshté kapitali né fillim prej periudhés sé ka-
matizimit.
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Nése kapitalizimi béhet né fillim té ¢do periudhe, baza pér njehsim té kamatés anticipative
éshté kapitali né fund té periudhés sé kamatizimit, por themi se kamata anticipative éshté ka-
pitali né fund té periudhés sé kamatizimit, por themi se punohet pér kamatizimi anticipativ.
Norma e kamatés shénohet me p.a.(a).

Poashtu, nése pér dy norma té kamatés, njéra éshté dhéné dekurzive, kurse tjetra anticipa-
tive, déshirojmé té vendosim cila éshté mé e pérshtatshme. Eshté e nevojshme t'i shprehim edhe
té dyjat né t€ njétén ményré.Poashtu, éshté e réndésishme, t€ njéjtés shumé pér njé vit té njehso-
het e njéjta kamaté, pérkatésisht té fitohet sasi e njéjté K . Led té jeté e njohur shuma themelore
e cila kamatizohet K dhe normat e kamatés n%p.a.(a) dhe p%p.a.(d). Sipas pérkufizimit pér llo-
jin e kamatizimit, pér kamatizimin dekurziv, kmata e njehsuar i shtohet shumés themelore, pra

100 +
né fund té vitit, fitojmé shumén K, = K (l + %) =K T()p . Gjaté kamatizimit anticipativ,
borxhliu merr pér obligim prej mé paré té paguan kamaté sipas normés sé kamatés m pér kapi-

talin K. Kjo do té thoté se né fillim té periudhés sé paré, borxhliu nuk ngren sasiné K, por sasiné

T r
K=K -K —= Kl[l j’ pasi kamata e njehsuar zbritet prej vlerés sé fundit. Atéheré

100 100
— 100
vlera fillestare e shumés éshté K = K, -~ |=k | 100-7 . Prej kétu K, =K . Duke
100 100 100 -7
barazuar vlerat e fundit K, kemi K 100+p _ K 100 , pérkatésisht 100+p __ 100 :
100 100 -7 100 100 -7
Pérfundimisht, nés e kemi t€ njohur normén e kamatés n%p.a.(a), atéheré norma e kamatés
dekurzive pérkatése mund ta njehsojmé sipas formulés p = 1(1)(())&, por nése éshté dihet
-
norma e kamatés p% p.a.(d), norma e kamatés anticiative pérkatése njehsohet sipas formulés
1
= _100p_ .
100+ p

3. Banka jep hua me normé té kamatés 6% p.a.(d), kurse banka konkurente me té me normé
té kamatés 5,7% p.a.(a). Cila banké ofron kamaté mé té volitshme?
Do t'i krahasojmé té dy normat e kamatave, por sé pari té kryejmé shndérrimin e dekurzives sé
anticipative ose anasjelltas.
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Nése norma e kamatés dekurzive shndérrohet né normé anticipative, kemi
e 100p _ 100-6

100+ p 100+6
Njehson kamaté me notmé 5,7% p.a.(a).

Pér tu bindur, do ta kryejmé edhe transformimin e anasjellté, do ta trransfotojmé normén e

100r _ 100-57 .

T00—7 " 100-57 - 4% pa(d). Kup-
tohet, vértretohet se éshté mé e volitshme 5,7%p.a.(a).

=5,66%p.a(a). Normalisht, banké mé e volitshme &éshté banka e cila

kamatés anticipative te norma dekurzive dhe até p =

Detyra pér puné té pavarur

1. Cfaré sasie té kamatés fitohet prej shumés 25000 denaré, ku norma e kamatizimit té
thjeshté prej 15% pér kohén prej:
a) 5 vjet b) 3 muaj c) 25 dité nga(30,360) dhe (k,365).

2. Sa vjet duhet té deponohet shuma themelore K, qé pér normé té kamatés sé thjeshté vje-
tore prej 5%, kamata e njehsuar éshté dhe shuma e deponuar? (Vérejtje. K = I)

3. Njehso normén e kamatés me té cilén pér borxhin prej 34500 denarg, éshté njehsuar ka-
mata e thjeshté prej 6900 denaré, pér 4 vjet?

4. Pér cilén shumé té deponuar njehsohet kamata e thjeshté prej 3540 denaré, me normén
e kamatés prej 6% pér:

a) 4 vjeté; b) 8 muaj.

5*. Né banké jané deponuar dy shuma té ndryshme té cilat dallohen pér 12000 denaré.
Shuma mé e madhe éshté deponuar pér njé vit, me 4% normé té kamatés, kurse shuma mé e
vogél né 10 muaj, ne 6% norma e kamatés. Njehso shumén e pérgjithshme, nése kamatat eth-
jeshta té njehsuara, pér té dy shumat né veganti jané té barabarta.

6. Pér normén vjetore nominale 12% p.a., caktoni:
a) normén gyjsmévjetore té akamatés reale;

b) norma tremujore e kamatés relative;

¢) norma mujore e kamatés relative.

7. Pér normén e kamatés tremijore nominale 2% p.q., cakto:
a) normén gyjsmévjetore té akamatés relative;
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b) normén gyjsmévjetore té kamatés relative;
¢) normén mujoreore té akamatés relative.

8. Norma e kamatés dekurzive prej 10% , shnérroi né dekurzive.
9. Norma e kamats dekuzive prej 10% , shnérroi né dekurzive.

10*. Cila normé e kamatés éshté mé e pérshtatshme, 6% p.a.(a) 0se6,5% p.a.(d).

7. 2. Njehsimi i vlerés sé ardhshme té shumés

Gjaté njehsimit té kamatés sé pérbéré, pérveg sasisé sé kamatés, éshté e nevojshme té dihet
edhe sasia e shumés sé fillimit e zmdhuar pér njehsimin e kamatés, né fund té kohés sé ka-
matizimit, pérkatésisht shuma e kamatizuar ose sasia e i / i. Poashtu, vlera e fundit t&¢ shumés,
e zmadhuar pér shumén e kamatés sé pérbéré, né fund té gjithé periudhés sé kamatizimit, e
quajmé vlera e ardhshme e shumés. Vlera fillestare e shumés e cila kamatizohet, K, quhet vlera
e tanishme e shumeés.

Pér fillim do té shqyrtojmé shumén K e cila kamatizohet né ményré dekurzive. Le té jené
K,K,...K shenjat pér vlerat e kapiotallit né fund té té parés, té dytés e métutje pérkatésisht, viti
n té kamatizimit. Do t€ tregojm se t€ njéjtét formojné varg gjeometrik. Do té shqyrtojmé sikurse
ndryshon vlera e kapitallit sipas n vitet e kaluara, pér té cilét kryhet kamatizimi vjetor né fund
té ¢do viti (m = 1), me normé té kamatés dekurzive p%p.a.(d). Té pérkujtohemi, se ¢do kamaté
e njehsuar i shtohet kryesores dhe hyn né bazén pér njehsimin e kamtés vijuese. Pér vlerén e

kapitallit pas periudhés, kemi: né fund té vitit té paré, né fund té vitit té dyté

K =k+XP g1 2, né fund té vitit té paré
100 100
K 2
K, =K +—L -k, [1 + i] = K[1 + ij , né fund té vitit té dyté
100 100 100

dhe duke vazhduar né t& njéjtén ményré pér vitet e ardhshme, deri te i fundit né fund té vitit té

K n
paré K, =K, , + S =Kn1(l+ij =K(1+Lj , né fund té vitit té n
100 100 100

Né fund té€ shqwyrtojmé dy té veguara, vledra té shumave té njépasnjéshme, K , dhe K_ sipas asaj
qé éshté fituar paraprakisht, vlera e shumés né fund té vitit s do ta fitojmé si shume té vlerés pa-
raprake né fund té vitit té n
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K, dhe kamata e njehsuar pér shumén K| pérkatésish:

K. =K  +K_ L =k_[1+2]
00 100

Atéheré herési ndérmjet ¢farédo dy shumave té njépasnjéshme, pérkatésisht shumat né fund té
dy periudhave té njépasnjéshme éshté:

+ .
K., 100

Eshté e qarté, K,K »K, K formojné varg gjeometrik me herés 1+ % anétarii paré i vargut K.

.....

Poashtu, pér vlerén e fundit té kapitallit, pér kushtet e lartépérmendura fitohet:

D \n
K =K0+-—=—)"|
. =K( 100)

Kété formulé do ta zgjerojmé me parametrat té cilét e paraqesin numrin e periudhave té ka-
matizimit né njé vit m, norma e kamatés né njé periudhé, pérkatésisht norma e kamatés relative

2 ku p éshté norma e kamatés dekurzive vjetore, si edhe numri i pérgjithshém i periudhave
m

té kamatizimit nm. Numri i pérgjithshém e kamatizimit éshté prodhim i numrit té viteve pér té
cilét njehsohet kamata, e shumézuar me numrin e kamatizimit vjetor (ményra e kamatizimit).

Gjaté kétyre kushteve, domethéné gjaté m periudhave né njé vit, vlera e ardhshme e shumés
éshté:

K, =K(1+—L—ym|
100m

Faktori r =1+ ] Op , quhet faktori dekurziv i kamatés. Nése pérfshihet faktori i kamatés

te formula pér vlerat e ardhshme té shumés, fitohet

K,=Kr"|

Vérejtje 1. Pér njehsim té zakonshém té vlerés sé ardhshme té shumeés, ekzistojné né ményré
speciale tabela té punuara pér interes né interes, té cilat métutje do t'i shénojmé me tabela i/i.
Te ato, mé sé shpeshti madhésité e pérdorura, pér vlerén konkrete té€ normés sé kamatés tanimé
jané njehsuar dhe prej atje mund té merren si té gatshme. Késhtu, tabelat e parai /i pérmbajné
vlera pér faktorin e kamatés, pérkatésisht vlera e fundit té njé njésie té parave e zmadhuar pér
faktorin e kamatés dekurzive dhe te ato vlera r” shénohet me I", pra formula pér njehsimin e
vlerés sé ardhshme té dhumés éshté:
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K,=K-1"|

pér kamatizimin qé kryhet njéheré né vit, gjaté n viteve, me normé t€ kamatés p% p.a.(d).
Kur kamatizimi kryhet shumé heré gjaté vitit. Formula e ka formén:

K, =K-17|

m

Ku koha e kamatizimit shumézohet me mlnyrén e kamatizimit, kurse norma e kamatés pjesétohet
me ményrén e kamatizimit. Me m éshté shlnuar ményra e kamatizimit, pérkatésisht numri i pe-
riudhave té kamatizimit vjetore.

1. Né fund té ¢do shume do té rritet sasia prej 25000 denaré pér 20 vjet me normé té kamatés
prej 8% p.a.(d), nése kamatizimi éshté vjetore, gjysmévjetore dhe tremujore.

Prej té dhénave te detyra K = 25000,7 = 20, p = 8% p.ald).
a) Kamatizimi éshté v jetor, pérkatésisht m = 1. Faktori i kamatés dekurzive éshté
8
r=1+—=1,08.
100
Kapitali i pritur do té jeté K, = Kr** = 25000 -1,08°° = 116523,93 denaré.

b) Le té jeté m = 2, pérkatésisht njehsimi i kamatés kryhet dy heré né vit. Faktori dekurziv

8
éshté r=1+ 100.2 1,04, kurse kapitali béhet K, = Kr** = 25000 -1,04* = 120025,52 denar,
qé éshté njé lloj zmadhim né lidhje me vetém njé kamatizim.
c) Le té jeté m = 4, ku kapitalizimi kryhet né ¢do tremuaj, pérkatésisht katér heré né vit.

=102, kurse kapitali béhet K, = Kr*® = 25000-1,02% =

Faktori dekurziv éshté » =1+ "
121885,98 denaré.

00-4

Me rritjen e numrit t€ kamatizimit te njehsimi dekurziv i kamatés sé¢ pérbéré, zmadhohet
edhe vlera e fundit e kapitalit. Pikérisht sa mé shpesh kamatizojmé, po aq mé shpesh dh shtuarja
e kamatés sé pérbéré, pérkatésisht aq mé shumé zmadhohet vlera e shprehjes ™, por me té edhe
vlera e ardhshme e shumeés.

Pér shkak té mundésisé sé normés sé kamatés nominale té jepet edhe periudhé e shkurtér
prej njé viti, té vérejmé cka béhet me normén e kamatés vjetore, e cila né kété rast luan rol té
normés sé kamatés relative. Nése p = 8% p.s.(d), norma vjetore relative éshté 16% , duke pasur
parasysh se norma e dhéné vlen vetém pér semestér pérkatésisht gjysméviti. Nése p = 8%p.q.(d)
éshté norma kuartale nominale, vjetorja relative éshté 32% .
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2. Né cilén shumé do té rritet kapitali fillestar prej 25000 denaré, pér 5 vjet, me normé té
kamatés p = 8% p.m.(d), nése kamatizimi éshté kuartle.

Sé pari duhet té njehsohet norma e kamatés vjetore nominale, e cila éshté 8 -12 = 96% vjeto-
re, por duke pasur parasysh se kamatizohet kuartale, pér vetém njé normé té kamatés tremujore

96
éshté i 24% . Vlera e njéjté fitohet nése mendojmé sa heré né njé muaj paraqutet né njé tre-

mujor dhe pasi kuartali pérbéhet prej 3 muajve, mjafton té tregojmé se norma e kamatés relative
e njé kuartali éshté 3 - 8 = 24% . Numri i pérgjithshém i kamatizimit éshté nm =5 - 4 = 20. Pér
vlerén e ardhshme té shumés vlen

12-8 \* 24\ 0
K, =25000-| 1+ ——| =25000-1+—| =25000-1,24% =25000-73,864.
4-100 100

Domethéné vlera e ardhshme éshté K, = 1846603,74 denaré. «

Shembulli vijues do té tregon si €shté ndryshimi né vlerén e ardhshme t& shumés sé depo-
nuar, kur shfrytézojmé vetém llogari té kamatés sé pérbéré dhe metoda e kombinua né kamati-
zimin e thjeshté dhe té pérbéré.

3. Né 15.09 kemi deponuar 18000 denaré. Me cilén shumé do té€ disponojmé né 28.07 te viti
i dhjeté (duke llogaritur prej dités sé deponimit), nése kamatizimi béhet kuartale, né 30.09,30.12,
30.03 dhe 30.06 gjaté ¢do viti, kurse norma e kamatés éshté p = 6% p.s.(d), me kusht koha té
njehsohet sipas matricés (30,360).

Do té shkruajmé se shuma fillestare éshté K = 18000, kamatizimi éshté kuartal, pérkatésisht
m = 4, norma e kamatés éshté p = 6%p.s.(d), kurse norma e kamatés vjetore relative éshté 12%

p.a.(d).

2 6-2
Faktori i kamatés pérkatése éshté r =1+ P

100m 100-4
Ngel sakté té njehsojmé sa kohé rrjedh kamatizimi. Prej dités sé deponimit 15.09 deri né
datén e kamatizimit té paré 30.09 ka vetém 15 dité. Nése té njéjtét i shndérrojmé né vite, pra

1,03.

15
matrica e dhéné pér kohén ato jané #'= 360 vite. Mé tutje, deri né fund té vitit té paré ka njé
periudhé llogaritése té ploté deri né 30.12. prej fillimit té vitit té dyté deri né fund té vitit té

nénté ka gjithsej 8 vjet, pérkatésisht 32 periudha llogaritése, né pajtim me kété edhe 32 ka-
pitalizimi. Gjaté vitit té dhjeté ka 2 periudha té plota té kamatizimit deri 30.06 dhe edhe 28
dité deri né ditén né té cilén do té duhej té nxirren mjetet. Domethéné ka gjithsej 35 periud-

15
ha té plota té kapitalizimit sikurse dhe ¢ = 15 dité 360 vjet, prej vitit té paré sipa deponimit dhe

t" =28 dité = % vite, prej vitit té fundit.
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Nése vlerén e fundit té kapitalit e njehsojmé vetém duke shfrytézuar kamatizimin e pérbéré
atéheré kohén do ta shndérrojmé né periudha té plota té kapitalizimit dhe pjesa tjetér né vite,
prej ku:

15 4 28

, " — —4
K, =Kr* -y " =18000-1,03% -1,03%° .1,03%° =51369,9 denaré.

n

Nése kohjén e shndérrojmé né vite té plota pér periudha té plota kemi 35-90 vite, duke

pasur. Parasysh se periudhat e plota jané kuartale prej nga 3 muaj, pérkatésisht prej nga 90 dité.
3193

Atéheré K, =18000-1,033%° =51369,9 denar.

Nése shfrytézojmé metodé té kombinuar té normés sé kamatés sé thjeshté dhe té pérbéré, ku
norma e kamatés sé thjeshté e pérdorim vetém te pjesét jo té plota prej periudhés sé pérgjithshme
té kamatizimit, kemi:

K =K1+-L2 )y q+-Lm,
100 100

Ku duke shkruar né ményré té njépasnjéshme e kamatizojmeé, sé pari pér 15 dité prej vitit té paré,
pas 35 periudha té plota dhe né fund 28 dité prej vitit té fundit

Kemi K, =18000-(1+ ££) 1,037 - (1+ Eﬁ) =51377,86 denaré.
100 360 100 360

Nése kombinojmé llogari té kamatés sé pérbéré dhe té thjeshté, vlera e ardhshme e fituar té
shumeés dallohet prej asaj pér té cilén llogaria éshté pérdorimi i llogarisé sé kamatés sé pérbéré,
ku shuma prej metodés sé kombinuar éshté pak mé e madhe.

Ndryshimi themelor ndérmjet kamatizimit dekurziv dhe kamatizimit anticipativ sikurse
treguam qysh te hyrja, pérbéhet né kohén e njehsimit té€ kamatés. Te kamatizimi dekurziv kama-
tizimi njehsimi i kamatés kryhet né fund té periudhés llogaritése. Ndérsa te njehsimi anticiativ
i kamatés kryhet né fund té periudhés llogaritése né fillim té ¢do periudhe llogaritése.

Gjaté kamatizimit anticipativ, borxhliu merr obligim prej mé paré té paguan kamaté sipas
normés sé kamatés sipas normés s€ kamatés # pér kapitalin K. Le té jeté K ,K ,...,K jané simbole
pér vlerat e kapitalit né fund té vitit té paré, té dyté dhe métutje pérkatésisht, viti 7 i kamatizimit.
Né fillim té periudhés sé paré, borxhliu nuk nxjerré sasiné K, por sasiné

100 —
K=K, -K =K, (1 dd j =K, % . Atéheré, né fund té vitit té paré, gjaté kamatizimit

100 100 100
vjetor ( m = 1), obligimi i borxhliut éshté
K= K g 100
T 100-7
100
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Né fund té vitit té dyté, pasi njehsojmé kamatén e pérbéré, baza pér kamatizimin éshté pa-
100

00—rx

raprakisht vlera e kamatizimit, pérkatésisht tani K . Domethéné, né fund té vitit té

dyté,obligimet jané:

2
K, =K, 100 _x 100 .
100-7 100 -7
Duke vazhduar né té njéjtén ményré, pér ¢do vit té ardhshém, arrijmé deri te viti i fundit n, té
kamatizimit, kur vlera e ardhshme e shumés éshté:

Kn=Kn_]&:K[ 100 j
100 -7 100 -7

Vlerat e fundit té kapitalit K, K , K ,... gjaté kamatizimit anticipativ, formojné varg gjeometrik

10
me herés p = 0 . Nése K éshté sasia e kapitalit pér periudhén n , atéheré vlen K = K_p,

-
pérkatésisht vlera e kapitalit K pér » vite, gjaté kamatizimit vjetor anticipativ béhet

K,=Kp"|

100

1- " T 100-7
100

Faktori 0 = quhet faktori i kamatés anticipative.

Nése formulat e fituara i zgjerojmé me parametra té cilat i paraqesin numrin e periudhave té ka-
matizimit né njé vit m , norma e kamatés né njé periudhé, pérkatésisht norma e kamatés relative

7 kum éshté anticipimi vjetor norma e kamatés, si edhe numri i pérgjithshém i periudhave té
m

kamatizimit nm , atéheré vlera e ardhshme e shumeés éshté:

nm

K -K 100 :K(IMm j_
100 % 100m — 7

m

Nése pérfshihet faktori i kamatés anticipative te formula pér vlerén e ardhshme té shumés,
kemi:

Kn — Kp nm
B 100m
100m -7

Vérejtje 2. Te tabelat i/i, ngjashém sikurse te kamatizimi dekurziv, vlera p” shénohet me I”,
pra pér formulén pér njehsimin e vlerés sé ardhshme té shumés fitohet:
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K,=K-1"

2

pér kamatizimin e cila kryhet njheré né vit.
Pérkatésisht, nése kamatizimi kryhet shumé heré né vit, formula merr formén;

K

K,=K-1"

m

ku koha shumézohet, kurse norma e kamatés pjesétohet me mlnyrén e kamatizimit.
Formulat e fundit t€ cilat i fitojmé kané formé té njéjté sikurse edhe gjaté kamatizimit de-
kurziv, por pér shkak té faktoréve té ndryshém, sasit e fundit jané té ndryshme.

4. Né cfaré shume do té rritet sasia prej 25000 denaré pér 20 vjet me normé té kamatés sé
zvogéluar prej 8% p.a.(a), nése kamatizimi éshté vjetor, gjysmévjetore dhe tremujore.
Prej té dhénave té detyrés kemi K = 25000, & = 20, p = 8% p.a.(a).

a) Le té jeté numri i kamatizimit vjetor m = 1. Pér fillimin e njehsimit té faktorit té kamatés an-

100__ 1,08696 .
100 -8

Sasia e kamatizimit éshté K, = Kp = 25000 -1,08696* = 132498,59 denaré.

ticipative p =

b) Le té jeté m = 2, pérkatésisht njehsimi i kamatés kryhet dy heré né vit. Faktori anticipativ

1 2
00 = 00 =1,04166667, kurse kapitali béhet K= Kp* =25000 -1,04166667*
100m -7z 192 20

= 127964,85 denaré, qé éshté njé lloj zvogélim né lidhje vetém té njé kamatizim.

éshté p =

c) Le té jeté m = 4, ku kapitalizimi kryhet né tre muaj. Faktori anticipativ éshté

100m __ 400 _ 1,020408, kurse kapitali béhet:
100m—-= 392

K, =Kp¥ = 25000 -1,020408% = 125848,6 denaré. +

p:

Me zmadhimin e numrit té kamatizimit, te njehsimi anticipativ i kamatés sé pérbéré,
zvogélohet vlera e fundit e kapitalit.

Nése i krahjasojmé vlerat e ardhshme té shumave té cilat marrin gjaté kamatizimit dekur-
ziv dhe anticipativ, gjaté kushteve té njéjta, vetém ményra t€ ndryshme té njehsimit té kamatés,
kamatizimi anticipativ jep vleré mé té madhe prej dekurzives. Gjaté kreditit t¢ huazuar, pér
kreditorét mé pérkatése éshtékamatizimi anticipativ, kurse borxhliu dekurziv.

5. Para 2 vjet dhe 6 mmuaj kemi deponuar 60000 denaré, por pas njé viti e 3 muaj duhet té
nxirren 45000 denaré. Me cilén shumé do té disponojmé 3 vjet prej sot, nése norma e kamatés
éshté 6% p.a(d), kurse kamatizimi éshté tremujor? Sa éshté shuma gjaté kushteve té njéjta, por
me kamatizimin anticipativ?
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Pér ¢do shumé né veganti do ta njehsojmé vlerén e ardhshme dhe até, pér shumén e deponuar
kamatizojmé gjithsej 5,5 vjet, kurse pér shumén e nxjerrur kamtizojmeé pér periudhén prej njé
viti dhe 3 muaj deri né 3 vjet, por gjithsej 1 vit dhe 9 muaj, pérkatésisht 21 muaj (fig. 1).

60 000 —?0 000 S

2,5 0 1,25 3
Fig. 1

Késhtu, duke shfrytézuar faktorin dekurziv » =1+ 2100 1,015, pér shumén me té cilén
do té disponojmé pas 3 vjet, kemi:

21

S = 60000-*** —45000-r 2 =60000-1,015% —45000-1,015" =33310,8 denaré.

Né  lidhje me  kamatizimin  anticipativ,  fakroti 1  kamatés  éshté
p= 100___490 _ 1,015228. Atéheré vlera e ardhshme e shumés do té jeté
100 — 6 400-6

21

4— .. v .
S =60000- p>** —45000- p 2 =60000-1,015228%> —45000-1,015228” , pérkatésisht
S = 33644,62 denaré. ¢

& Detyra pér puné té pavarurt

1. Para 18 vjet, 8 muaj dhe 20 dité, kemi deponuar 20000 denaré me normé té kamatés 8%
p-a.(d) me kamaté:
a) vjetore; b) tremujore.
Me cilén shumé do té disponojmé sot? Njehsimet kryej vetém me kamatén e pérbéré dhe me
metodén e kombinuar té llogarisé sé kamatés sé thjeshté dhe té pérbéreé.

2. Né cilén shumé do té rritet prej 9000 denaré, nése pesé vitet e para deponohet me 6%
p.a.(d) dhe kamatizim gjysmévjetori, pastaj katér vjet me kamaté vjetore 8% p.q.(d) kamatizim
mujor dhe dy vitet e fundit, me normé 7% p.s.(d) dhe kamatizimi tremujor?

3*. Né cilén shumé do té rritet sasia prej 9000 denaré, nése pesé vitet e para deponohen me
6% p.a.(a) dhe kamatizim gjysmévjetori, pastaj katér viet me 8% p.q.(a) kamatizim mujor dhe dy
vitet e fundit, me normé 7% p.s.(a) dhe kamatizim tremuajor?
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4. Para 2 vjet dhe 3 muaj jané deponuar 40000 denaré, kurse sot deponohen edhe 24000
denaré. Sa éshté vlera e ardhshme e mjeteve té deponuara né fund té vitit té katért prej sot, nése
norma e kamatés éshté 5% p.a.(d) me kamatizim gjysmévjetor?

5*. Sot deponojmé 30000 denaré, pas tre vjet t€ nxjerrim 12000 denaré, por pas pesé vjet, do
té deponojmé edhe 20000 denaré. Me cilén shumé do té disponojmé teté vjet prej tani, nése nor-
ma e kamatés éshté 6% p.a.(d), me kamatizim tremujor? Krahasoe shumén e fituar me shumén
qé fitohet kur shfrytézohet 6% p.a.(a) me kamatizimin e njéjté.

6*. Para katér vjet, né banké jané deponuar 30000 denaré, sot deponojmé 9000 denarg,
por pas dy vjet duhet té nxjerrim 36000 denaré. Pér deponimet njehsohet norma e kamatés 6%
p-a.(d), me kamatizim gjysmévjetori. Njehso me ¢faré kamate do té disponojmé pér teté vjet prej
sot.

7*. Para 15 vjet, né banké jané deponuar 7000 denaré, para 9 vjet edhe 4000 denaré, por
para 5 vjet prej llogarisé jané nxjerré 5000 denaré. Me ¢faré shume disponojmé sot, nése kama-
tizimi éshté tremujore me normé té kamatés 5% p.a.(d).

7. 3. Norma e kamatés konforme

Prej shkaqeve praktike, kur béhet fjalé pér kamatizimin dekurziv, paraqitet nevoja prej llojit
tjetér t¢ normés sé kamatés, e ndryshueshme prej atyreve pér té cilat deri mé tanii pérmendém.
Pikérisht fakti se gjaté zmadhimit t&€ numrit t€ kamatizimit gjaté vitit, te kamatizimi dekurziv,
zmadhohet edhe vlera e kapitallit, si pasojé e zmadhimit té¢ kamatés, mund té sjelle deri te disa
moskuptime. Duke shfrytézuar normén e kamatés relative, arrihet njehsimi i kamatés té kryhet
jo vetém te kryesorja por edhe te kryesorja por edhe te kamata. Atéheré paraqitet dallimi né
vlerén e ardhshme té njehsuar t€ shumés gjaté njé kamatizimi vjetor dhe gjaté shumé kamatizi-
meve gjaté vitit. Nése déshirojmé kété ndryshim ta tejkalojmé, né vend t€ normés sé kamatés re-
lative shfrytézohet e ashtquajtura norma e kamatés konforme, norma e cila pérve¢ zmadhimit
té numrit té kapitalizimit gjaté njé viti, jep sasi té njéjta té kamatave si edhe norma e kamatés vje-
tore me njé kapitalizim. Normén e kamatés konforme do ta shénojmé me p, . Norma e kamatés
konforme, e cila me m kamatizon gjaté njé viti jep sasi té barabarta si edhe norma p me njé
kamatizim vjetor, fitohet barazimi i kétyre dy formulave:
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J (PRI S P
100 100

pérkatésisht | 1+ Pim |11 2|,
100 100

Prej kétu, pér normén konforme kemi:

p
~100-| g1+-2 1]
Piom ( 100 J

Norma e kamatés sé fituar konforme gjithmoné éshté mé e vogél se norma e kamatés relative.

1. Sa éshté norma e kamatés tremujore konforme nése norma e kamatés vjetore éshté p =
12% p.a.(d)? Krahasoe normén e fituar me relativen dhe krahasoi vlerat e ardhshme té kapitalit
prej 10000 denaré, té cilat fitohen me zbatimin e dy normave pér kohén prej njé viti.

Numri i kamatizimit ésht¢ m = 4. Drejtpérdrejt formula e fituar kemi

Dr.s =100- (41 1 +% - IJ =2,87% . Nga ana tjetér, norma e kamatés relative e cila i pérgjigjet

12
njé tremujori éshté i 3%, domethéné mé e madhe se norma konforme.

Duke e zbatuar normén konforme, vlera e ardhshme e  shumés

K, =10000-| 1+ 287
100

4
J =11198,37 denaré, por me shfrytézimin e normés relative

4
K,'=10000-| 1+ 12 =11255 denaré. «
4-100

2. Né cilén shumé do té rritet sasia prej 25000 denaré pér 20 vjet me normé té kamatés
nominale prej 8% p.a.(d), nése kamatizimi éshté gjysmévjetore dhe tremujore, duke shfrytézuar
nrmén e kamatés konforme.

a) Le té jetéa m = 2 . Norma konforme e cila u pérgjigjet dy kamatizimeve vjetore &éshté

8
Pim = 100(1/1 +m —1] =3,923%. Pér vlerén e ardhshme té kapitalit fitohet

K,y = K| 1425
100

40
j =25000-1,03923* =116521,755. Vlera e kapitalit késhtu té fituar prej

vlerés sé njehsuar t€ normés sé kamatés relative, por gati e barabarté me vlerén e kapitalit me njé

kamatizim
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40
Késhtu, K, '= 25000-(1+ 8 0) =120025,52 denaré fitohen duke shfrytézuar normé e

kamatés relative, ndérsa me njé kamatizim vjetor kemi

20
K= 25000-(1+%j =116523,93 denaré.

/ 8
b) Le té jeté m = 4. Norma konforme éshté Pi. = 100(4 1+ 100 ~ IJ =1,943% . Norma e ardh-

20-4
P 6’(’)”} =25000-1,01943* =116555,51 denaré. Duke

shme e kamatés éshté K, =K (1+

80
shfrytézuar normén kamatén relative kemi K,,'= K (1 + 800) =25000-1,02% =121885,98

denarg, por me njé kamatizim vjetore njéjté sikurse paraprakja, K, " = 2116523,93 denar€. ¢

Shmanggjet té cilat paraqiten né lidhje me vlerén e kapitalit té njehsuar, me njé kamatizim
vjetor éshté rezultat u rrumbullakimit t€ cilén e béjmé gjaté njehsimit t&€ normés sé kamatés
konforme.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Nése sot deponojmé 28000 denaré me normé té kamatés 2%p.q.(d), atéheré me cilén
shumé do té disponojmé pas 2 vjet dhe 9 muaj, gjaté kamatizimit gjysmévjetor? Té zbatohjet
norma e kamatés konforme.

2. Sot deponojmé 10000 denaré, por pas dy vjet duhet té nxjerrim 7500 denaré. Me ¢faré
shume do té€ disponojmé tére vjet prej tani, nése norma e kamatés éshté 9% p.s(d), me kamatizim
tremujor. Té zbatohet norma e kamatés konforme.

3. Né cilén shumé do té rriten 20000 denaré, pér kohén prej 10 vjet, me normé té kamatés
8% p.a.(d), nése kamatizimi éshté tremujore me

a) norma e kamatés relative; b) norma e kamatés konfrome.

4. Normén tremujore konforme prej 1,467% , shndérroje né normé té kamatés vjetore.

5. Nése norma e kamatés éshté 8% p.a.(d), njehso normén e kamatés konforme gjysmévjetore
dhe tremujore.
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6*. Para 15 vjet né bankeé jané deponuar 7000 denaré, para 9 vjeté edhe 4000 denaré , por
para 5 vjet prej llogarisé jané nxjerré 5000 denaré. Me ¢faré shume disponon sot, nése norma e
kamatizimit éshté tremujore 5% p.a.(d). Té njehsohet sasia e normés sé kamatés.

7. 4. Njehsimi i vlerés fillestare té shumés
dhe kamata e njehsuar

Ekzistojné situata reale né té cilat e dim sa mjete na duhen pas njé periudhe té kohés, gjaté
kushtzeve té njohura pér kamatizim, por até qé e dim dhe duhet ta njehsojmé, éshté sa duhet
té deponojmé. NE realitet né bazé té sasisé sé njohur té€ shumés sé kamatizuar K , ta njehsojmé
shumeén fillestare K, pérkatésisht kapitalin fillestar, nése e dim normén e kamatés pérkatése,
numrin e viteve té kamatizimit m dhe kohén pér té cilén kamatizohet n. Me transformimin e
barazimeve té njohura pér vlerén e ardhshme té shumeés, i fitojmé kéto formula pér kapitalin
fillestar

K
K=Kr™= —p” , gjaté kamatizimit dekurziv, si edhe
1+ i
( lOOm)
—nm 72. " . . . . . o . .
K=K, p™ =K, (1 - mj , gjaté kamatizimin anticipativ.

Ményra e pércaktimit té vlerés fillestare té shumés, quhet diskontim, pérkatésisht pércaktimi i
vlerés fillestare té shumés. Vlera reciproke e faktoréve té kamatave, r"" dhe p™, quhen faktoré
té diskontit.

Vérejtje 1. Eshté e réndésishme qé ndodh kur shfrytézohen tabelat i/i. Pikérisht, pér vlerat
I" dhe I, t€ cilat u pérgjigjen faktorét e kamatés gjaté kamatizimit dekurziv dhe anticipativ,

pérkatésisht, pérkufizohen edhe faktorét e diskontit 11’ = Ii” =r" dhe I’ = iﬂ =p ", vlera
P T

té cilat lexohen prej tabelat e dyta. Tabelat e dyta paraqgesin vlera reciproke té tabelave té para.
Atéheré formulat pér njehsimin e vlerés fillestare kané formén

K=K, 1),

Pér kamatizimin dekurziv dhe

K=K, 1"

b

gjaté kamatizimit anticipativ vjetor.
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Kuptohet, kur kamatizojmé shumé here né vit, koha shumézohet, kurse shuma e kamatés pjes-

tohet me ményrén e kamatizimit, pra shuma fillestare njehsohet sipas formulave |K = K, -11""|,

m

gjaté kamatizimit dekurziv |K = K, - 11""|, dhe anticipativ.

m

1. Sa duhet t&€ depon ojmé, nése me normén e kamatés 6% p.a.(d) dhe kamatizimi vjetor,
déshirojmé té kursejmé 68000 denaré, pér katér vite?
Eshté e qarté, m = 4, K, = 68000, p = 6% p.a.(d). Ta njehsojmé faktorib e kamatés, por

prej atij dhe faktori té diskontit. Pikérisht, r =1+ % =1,06. Faktori pérkatés i diskontit éshté

1 =0,9434. Atéheré, kapitali fillestar éshté K = 680040 = 68000-0,9434* = 53862,3 denaré. ¢
B

2

2. Cila sasi, e kamatizimit gjaté katér viteve, me normén e kamatés 8% p.a.(d) dhe
kamatizimin

a) gjysmévjetor; b) tremujor, do té na sjell
shumé prej 10000 denaré?

Vlera e fundit e shumés éshté K, = 10000. Do t’i shqyrtojmé té dy rastet:

a) m=2,r=1+ % _ 1,04, pra K =10000-1,04™*> = 7306,9 denaré;

b) m=4,r=1+ 4%0 =1,02, pra prej kétu K =10000-1,027** =7284,46 denaré. «

3. Para gjashté vjet kemi kthye borxhin prej 27000 denaré, por pas dhjeté vjet kemi pér té
kthye borxh prej 36000 denaré. Me cilén shumé do té mund ta paguajmé térésisht borxhin sot,
né rastin t&€ mos kemi gené né mundési ta kthejmé borxhin e vjetér, nése norma e kamatés éshté
nén kushtet e njéjta norma e kamatés éshté 4% p.a.(d), kurse me kamatizim gjysmévjetor? Cfaré
shume éshté e nevojshme nése kamatizimi éshté nén kushtet e njéjta, por me normeén e kamatés
anticipative?

Nése nuk jemi né gjendje ta kthejmé borxhin, vlera e tij deri mé sot éshté zmadhuar dhe até
né sasiné e kamatizimit pér 12 periudha, me normén e kamatés relative 2% p.s.(d). Domethéné
borxhi i pa kthyer sot do té jeté

12
27000 - (1 + 2;:)'()) =27000-1,02". Njékohésisht, borxhin e dyté do ta kthejmé para kohe, pra

vlera e tij do té diskontohet pér dhjeté vjet pas dhe do té jeté

-20
36000 1+ 4 =36000-1,027% (fig. 2).
200
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27 000 S 36 000
-6 0 10
Fig. 2

Borxhi i pérgjithshém éshté shuma prej té dy vlerave té njehsuara, pra shuma e nevojshme éshté
§=27000 « 1,02' + 36000 « 1,02%° = 58469,5 denaré.
NE rastin e normés anticipative, faktori i kamatés éshté

p= 101(;)0 5= 1,020408 . Shuma e nevojshme do té jeté:

§=27000 -1,020408" + 36000 «1,020408* = 88330,94 denaré. ¢

Edhe njé pyetje e cila parashtrohet éshté pyetja sa éshté kamata e njehsuar pér mjetet e de-
ponuara né banké ose pér borxhin i cili duhet té kthehet. Duke ditur vlerat e kapitalit fillestar
dhe shumén e fundit té kapitallit, kamata e njehsuar nuk éshté asgjé tjetér por ndryshimi i vlerés
sé mbarimit dhe té fillimit té shumés.Nése kamata e njehsuar né fund té€ periudhés n té kama-
tizimit e shénojmé me I atéheré e njéjta mund té njehsohet sipas formulés I = K - K, pa dallim
té ményrés sé kamatizimit.

Mé konkretisht, né rastin e kamatizimit dekurziv me normé té kamatés p , me m periudha
té kamatizimit vjetor, kamata e njehsuar éshté:

I =K -K=Kr-K=K(rm-1),
ku r éshté faktori i kamatés dekurzive.

NE rastin e kamatizimit anticipativ, me normé té kamatés i dhe m periudha té kamatizimit
vjetor, pér kamatén e njehsuar kemi:

I =K -K=Kp™-K=K(@p™-1),
pér p faktori i kamatés anticipative.

Shumé lehtg, té njéjtat formula mund té shkruhen edhe nése éshté i njohur vetém vlera e fundit
e shumeés. Atéheré,

I,=K,-K=K,-K» " =K(l-r"),
ku njehsimi dekurziv dhe pérkatésisht gjaté kamatizimit anticipativ:

I,=K,-K=K,-K,p"™ =K(l-p™).

Vérejtje 2. Nése i shfrytézojmeé tabelat i/i, formulat béhen 7/, = K - {I’;’” - 1] , pér rastin dekur-
zivdhe / =K - (I’jr'” - 1] , pér rastin anticipativ. Kur do ta shfrytézojmé vlerén e fundit té shumés,
formulat mund t'i shkruajmé né formén 7, =K, (1 =1 j , pérkatésisht /, = K, [1 -1 J .

m m
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4. Para 30 vjet, jané deponuar 10000 denaré me normé té kamatés 6% p.a., me kamatizim
gjysmévjetor. Sa éshté kamata e pérbéré e njehsuaer deri mé tani, nése kamatizimi éshté:

a) dekurzive; b) anticipative?

Eshté e njohur vlera fillestare e shumés K = 10000, norma e kamatés relative 3%, si edhe
numrin e kamatizimit gjaté njé viti m = 2. Até heré numri i pérgjithshém i kamatizimit éshté 60 .

3
a) Pér faktorin e kamatés dekurzive kemi r=1+ 100 =1,03. Kamata e njehsuar éshté
1, =K, - K=10000 « (1,03% -1)= 48196 denaré,

100
b) Faktori i kamatés anticipative éshté p = 100

=1,03093, kurse kamata e njehsuar éshté

I, =K, - K= 10000 «(1,03093% -1)= 52194,3 denaré,
Detyra e fundit éshté edhe njé vértetim se kamatizimi anticipativ éshté i kénaqshém pér
kreditorét, por e pakénaqshme pér shfrytézuesét né huazim. «

5. Sot éshté deponuar shuma, e cila pér njé vit dhe gjashté muaj me kamatén e njehsuar
éshté rritur né 36000 denaré. Sa éshté kamata e njehsuar, nése norma e kamatés éshté 8% p.a. me
kamatizim tremujor e cila éshté:

a) dekurzive; b) anticipative?

E dim se vlera e fundit t€ shumés éshté K, = 36000, m = 4, por kamatizohet gjithsej 6 heré.

1
a) Faktori dekurziv i diskontit éshté — = 102 =0,9804, kurse kamata e njehsuar né kété
r b

1
rast éshté 1, = K1,5(1 - —6j =36000- (1-0,9804° ) = 4031,5 denaré.
r

b) Faktori anticipativ i diskontit éshté l: 100-2
£ 100

I, =K, (1- p°)=36000-(1-0,98°)=4109,67 denaré. o

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sa éshté sasia té cilén e kemi deponuar né banké para 20 vjet, nése sot kemi 250000
denarg, ku gjaté téré periudhés sé¢ kamatizimit ka qené tremujore me normén e kamatés:

a) p = 6%p.a.(d); b) m = 6%p.a.(a).

=0,98, kurse kamata e njehsuar
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2. Personi duhet té paguan 16000 pas dy vjet, 24000 denaré pas pesé vjet dhe 18000 denaré
pas teté vjet. Me cilén shumé personi do ta paguan borxhin sot, nése norma e kamatés éshté 6%
p.a., me kamatizim té gjysmévitit, né rastin e kamatizimit:

a) dekurziv; b) anticipativ?

3. Personi para 38 viteve té datélindjes, me rrezik ka investuar 50000 denaré me normén e
kamatés 48% p.a.(d) dhe kamatizim mujor. Sa éshté kamata e njehsuar pér mjetet e deponuara
mé sakté pér njé vit?

4*. Personi investon 50000 denaré, por pas dy vjet térheq 30000 denaré. Sa éshté kamata e
njehsuar pas pesé vjet prej sot, nése norma e kamatés éshté 12% p.a(d) me kamatizim tremujor?
(Vérejtje. Kamata patjetér té€ njehsohet né dy pjesé, dy vjet prej sot, pra kamata e dyté pér mbet-
jen pas térhegjes sé mjeteve.)

5*. Para katér vitesh, personi ka paguar borxhin né lartési prej 24000 denaré. Pas tre vijet,
duhet té péaguan edhe 30000 denaré. Me supozim se personi nuk ka kthyer asgjé prej borxhit,
me té cilén shumé personi do ta paguan téré borxhin, pér dy vite prej tani? Norma e kamatés
éshté 6% p.a. me kamatizim vjetor dekurziv? Por ¢faré shume éshté e nevojshme né rastin e ka-
matizimit anticipativ?

7. 5. Njehsimi i periudhave té kamatizimit dhe normés sé kamatés

Deri mé tani pér formulat e nxjerra, shfrytézuam numér té viteve n prej mé paré té njohur dhe
mé sé shpeshti té shprehura vetém né vite, me periudha sakté t pérmendura té cilat puthiten
me kamatizimin. Te ato detyra te té cilat koha ishte e dhéné ndryshe, e shndérruam né vite. Né
praktiké, kjo rrallé ndodh, vecanérisht kur duhet té njehsohet koha e kamatizimit. Do té sho-
him se si ta njehsojmé kohén pér té cilén kapitalli i dhéné sjell kamaté té caktuar, pérkatésisht
do ta njehsojmé numrin e kamatizimit. Do té shqyrtojmé shumén fillestare K, e cila kamati-
zohet me normé dekurzive p% p.a.(d), me m kamatizim vjetor, gjaté kohés #, e cila nuk éshté
patjetér té jeté numér i ploté i viteve. Prej formulés pér njehsimin e vlerés sé ardhshme té€ shumés

K, =K (1 + 01(7) j , me transformimet do ta nxjerrim kohén » . Késhtu,
m

K nm
—n — 1+L ,
K 100m

prej ku duke logaritmizuar fitohet:

K p nm
log—= =log| 1+ .
8 K g( 100mj
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Duke i shfrytézuar vetité e logaritmizimit mund té shkruajmeé:

K p
log—% =nmlog| 1 + ;
% g( 100m)

Te formula do ta fusim faktorin dekurziv » =1+—2 , pra fitohet:
m

1 K
log
mlogr K

n

n=

)

qé éshté e sakté formula pér njehsimin e kohés sé kamatizimit.
Shpeshheré, logaritmi me bazé 10, zévéndésohet me logaritmin me bazé e, pérkatésisht
mund té hasim edhe formulé ekuivalente:
1 K,

In .
minr K

n=

M ngjajshém, né rastin kur kamatizimi éshté anticipativ, norma e kamatés n% p.a.(a), pér
njehsimin e kohés pér té cilén béhet kamatizimi vjetor, me logaritmizimin e relacionit pér vlerén
e fundit té kapitalit kemi

K 100m
log—* = nm-log| —— |.
K 100m — 7
e - . T 100m ..
Me zévéndésimin e faktorit té€ kamatés anticipative o = Toom—7" formula béhet
m— 7

log—~ lo
= m- ,
& K gp

pérkatésisht kohén e njehsojmé me formulén:

n

1
n= log
mlog p K

1. a) Pér sa vjet, sasia prej 25000 denaré me 6% p.a.(d), do té rritet né 29851,31 denaré, gjaté
kamatizimit gjysmévjetor?

b) Pér cilén kohé, kapitali prej 13200 denaré, do té kamatizohet deri né 18425,7 denaré me
normé té kamatés p.a.(a) dhe kamatizimi vjetor.

Té dhélnat té cilat jané dhéné te kushtet e detyrés jané krejtésisht pérkatése me formulat pér
njehsimin e kohés. Pas njehsimit té faktorit té kamatés, me zévéndésimin direkt te formula, kemi

6 . 1 29851,31 .
a)r=1+——=1,03, prejku n= lo = =3 vite
200 P 2logL03 ° 25000
100 1 18425
b) p= =1,0869565, prejku n= log . _ 4 vite
100 -8 log1,0869565 13200
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Logaritmizimin qé e bém te formula, mund té béhet edhe né fund, pasi qé te formula pér
vlerén e ardhshme do té zévéndésohen té gjitha té¢ dhénat e njohura.

Gjithashtu, koha fitohet edhe prej tabelave i/i, prej formulés pér njehsimin e vlerés sé ardh-
shme té shumés, duke lexuar te drejtéza tabelat i/i ose pra prej formulave pér vlerén fillestare té
shumés, duhe lexuar prej tabelés sé dyté i/i.

2. Pér sa vjert, shuma prej 200000 denaré, té deponuar me normé té kamatés 5% p.a.(d), me
kakatizim vjetor, do té rritet né 243101,25 denaré?

Prej formulés pér vlerén e ardhshme té shumés kemi K = K -I", prej ku vlera tabelare e
faktorit té kamatés kemi I7 = % =1,21550625 . Te formula e paré, te pjesa pér normén

e kamatés prej 5%, e gjemé vlerén 1,21550625 te rreshti qé i pérgjigjet n =4. ¢

Por, gjaté shfrytézimit t€ tabelave i/i, ndodh qé vlera t& cilén e kemi fituar me njehsim, té
mos jeté te tabelat, por vlera e fituar mund té vendoset ndérmjet vlerave té tabelés. Atéheré, zba-
tohet ményra e njohur si interpolimi linear. Principi né té cilin bazohet metoda e interpolimit
linear éshté veti e proporcioneve. Pikérisht, ndryshimet e vlerave tabelare géndrojné ndérmjet
veti, si edhe ndryshimet e periodave pérkatése. Ta vérejmé kété né shembull konkret.

3. Pér cilén kohé, 50000 denaré, me 6% p.a.(d) kamata dhe kamatizimi semestral, do té rri-
tet né 75000 denaré?
Formula pér vlerén e ardhshme té shumés, duke shfrytézuar tabelat, né rastin toné éshté
K 75000

2n

K,, =K-I2", prejku vlera tabelare té cilén e kérkojmé éshté 12" = =———=15.
2 2 K 50000

2 2
Te tabela e paré i/ i, te shtylla pér normén e kamatés 3%, sa éshté norma relative qé e shfrytézuam,
nuk e gjejmé vlerén 1,5 . Por gjejmé vleré ndérmjet té cilave ajo &shté vendosur, pra késhtu
1,46853371 < 1,5 < 1,51258972, vlera mé e vogél i pérgjigjet 13 , kurse mé e madhja periodés 14
té kamatizimit, té cilat i lexojmé sipas rreshtave. Pérgjigja e dedtyrésoné éshté oha e kamatizimit
ndérmjet 13 dhe 14 semestrave, por duhet té vértetojmé sa mé sakté. Pér kété qéllim, formojmé
tabelé te e cila i vendosim vlerat e njoihura né kété mélnyré:

2n 2n
Iﬁ 2n Iz 2n

2 2
1,46853371 13 1,46853371 13
1,51258972 14 1,5 2n

Pasi qé t'i kemi njehsuar ndryshimet sipas shtyllave, té cilat pér shikim mé té madh mund té
vendosen né tabelén e njéjté, e vendosim proporcionin:
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(1,51258972 -1,46853371): (14 -13) = (1,5 -1,46853371): (2n -13).
Domethéné,
B 0,03146629

2n—-13 ,
0,04405601

prej ku 2n = 13,714 , péraktésisht kamatizimi zgjat gjithsej n = 6,857 vjet. Qé ta shndérrojmé
numrin né vite, muaj dhe dité, pjesén dhjetore e shumézojmé me 12 dhe i fitojmé muajt, kurse
pjesén e re dhjetore me 30, prej ku i fitojmé ditét. Domethéné, pjesa 0,857 vjet éshtgé n rrealitet
0,857 -12 = 10,284 muaj, kurse 0,284 né dité éshté 0,284 « 30 ~ 9 dité. Pérfundimisht, kamatizimi
zgjat 6 vjet, 10 muaj dhe 9 dité. «

Né té njéjtén meényré shfrytézohet tabela e dyté finansiare pér njehsimin e kohés sé
kamatizimit.

4. Pér cilén kohé, 20000 denaré, sé bashku me 6% p.a.(d) kamaté,gjaté kamatizimit té
gjysmeévijetit, do té rriten né 80000 denaré?

a) Sé pari té fitojmé zgjidhje direkte sipas formulés, me loigaritmizim, faktori io kamatés

80008 =1,03"".

éshté r =1,03 , m = 2, pra sipas formulés pér vlerén e ardhshme té shumés

Nése barazimi i fundit logaritmohet, me zbatimin e vetive té logaritmit kemi log4 = 2n « log1,03,
prej ku n = 23,4527 vite.

b) Té shohim se si do té vijmé deri te rezultati i njéjté duke shfrytézuar tabelén e dyté finan-
siare, pérkatésisht formulén pér njehsimin e vlerés fillestare té shumés. Pikérisht K = K, - 113",

1
prej ku 113" = i 0,25, vleré e cila te tabela e dyté, te shtylla pér 3% nuk ekziston e njehsuar.

Por i gjemé té dy vlerat mé té péraférta té 47 semestrave , kurse mé e vogla 46. Do t’i fusim vlerat
né tabelé, te e cila do ta shtojmé, te rrshti i fundit dhe ndryshimi sipas shtyllave, pér mé lehté ta
formojmé proporcionin pérkatés.

13" 2n 13" 2n
0,2567 46 0,2567 46
0,2493 47 0,25 2n
0,0074 -1 0,0067 46 —2n

Prolporcioni pérkatés éshté:
0,0074 : (-1) = 0,0067 : (46 - 2n),
pérkatésisht duke u liruar prej shenjés negative:
0,0074 = 0,0067: (27 - 46).
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0,0067
0,0074
n = 23,4527 vjet, qé éshté e sakté 23 vjet, 5 muaj dhe 13 dité. «

Tani 2n—46 = =0,9054, prej ku 2n = 46,9054. Atéheré, koha e kamatizimit éshté

Edhe pse té dy detyrat jané me zbatimin e normés sé¢ kamatés dekurzive, zgjidhja e detyrave
me normén e kamatés anticipative, i shfrytézon tabelat pérkatése anticipative ose faktorin e dis-
kontit. Zbatimi i interpolimit linear éshté né té njéjtén ményré.

Algjebrikisht, me transformimin e formilave té njohura, ose duke i shfrytézuar tabelat finansia-
re, mund t€ arrijmé edhe deri te vlerat e normés sé kamatés sé panjohur, kur madhésité tjera te
formulat pér vlerén e fundit ose fillestare té shumave té njohura.

Do té shqyrtojmé kamatizim me normé té kamatés dekurzive p% p.a.(d), me m kamatizimi
vjetor, gjaté vlerés sé ardhshme té shumeés: » vite. Prej formulés pér njehsim té vlerés sé ardh-
shme t& shumés:

K =Kl1+—2| |
100m

K
Me rrénjézim kemi 1+ 10}(7) = nm/?” , pérkatésisht pér normén e kamatés vlen
m

K
=100m - | ml =2 —1 |,

5. Me cilén normé té kamatés dekurzive, kapitalli fillestar, pér 8 vjet me kamatizim
katérmujor, do té sjell kamaté té barabarté me kapitallin fillestar?

Prej kushtit t€ detyrés kemi se I, = K, pérkatésisht te brazimi pér kamatén, me zévéndésimin
kemi I, = K, - K, pérkatésisht K= K, - K. Atéherg, K, = 2K . Poashtu, n = 8, m = 3. Zévéndésojmé
te formula e fituar pér normén e:

p =300 [2,4/2?[( - 1J =300- (26/5 - 1): 8,79% p.a(d).

Te shembulli i njéjté do té tregojmé se si zbatohen tabelat i/i pér njehsimin e noprmés sé

kamatés. Dallimi i vetém, prej interpolimit linear te koha e panjohur e kamatizimit, té cilén e
vérejtém paraprakisht éshté qé tani pérvee vlerave tabelare, te tabela do t'i fusim edhe normat e
kamatave dhe até relativet. Késhtu, né bazé té t&¢ dhénave té sipérme, mund t’i zévéndésojmé te

formula pér njehsimin e kamtés / =K {I’;’” - lj , mé sakté.

m
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I :K-(I'Z” —1],

kuIS:K.

Atéheré pér vlerat prej tabelés sé paré finansiare vlen IZ‘ —1=1, pérkatésisht
3

I°' =2. Te tabneéa e paré i/i, te shtylla pér normén e kamatés prej 2,75% , e gjemé vlerén
3

1,917626, kurse te shtylla pér normén e kamatés 3% e gjemé vlerén 2,0327491. Vlera joné éshté
pikérisht ndérmjet kétyre dyjave. Te tabela do ti fusim vlerat té cilat i lexojmé prej tabelés.

3 3 3
1,917626 2,75% 1,917626 2,75%

w |

2,0327941 3% 2

w |

0115168 0,75% | 0,0823739 §—2,75

E formojmé pgroporcionin, pikérisht, ndryshimet e vlerfave tabelare qéndrojné njéjté si-
kurse edhe ndryshimet e normave té kamatés, pra:

0,115168:0,75 = 0,0823739 : (% - 2,75) .

_0,75-0,0823739
0,115168
P

3 =2,928%, Pérkatésisht norma e kamatés nominale dekurzive éshté p = 8,784% p.a(d).

Atéheré, §—2,75 ,  prej ku pér normén e kamatés relative kemi

Shmanggja e vogel prej vlerés sé fituar paraprakisht i kushton rrumbullakimit t€ vlerave tabe-
lare. o

6. Me cilén normé té kamatés anticipative, 80000 denaré, pér dy vjet, me kamatizim dyvje-
car, béhet 120000 denaré.

Do ta nxjerrim formulén direkt prej formulés sé njohur pér vlerén e ardhshme té shumés.
Prej

K =K 100m ’
100m — 7
Duke e zgjidhur barazimin sipas madhésisé sé panjohuré i, me rrénjézim, fitohet:
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100m . K

100m—7 \ K

n

9

pérkatésisht
100m — 7 = 1007
K}'l
K

Pér normén e kamatés anticipative kemi:

7 =100m —IOOmnm/ K
Kn

ose pérfundimisht

7Z=100m£1—nm K J
Kn

Né shembullin konkret, n =2, m = 2, pra prej kétu:

m= 100-2-(1 —J%J = 200-(1—4 182%000 J =200-(1-0,9036)=19,28% p.a(a).+
2

000

Detyra pér puné té pavarur

1. Pér cilén kohé duhet 8000 denaré té jené té deponuara né banké, pér té njéjtat té rriten
né 55000 denaré, nése kamatizimi éshté semestral, me normén e kamatés, nése kamatizimi éshté
semestral, me normén e kamatés prej:

a) p = 8%p.a.(d) b) p = 8%p.a.(a).

2. Pér cilén kohé, gjaté kamatizimit tremujor, me normé té€ kamatés vjetore prej 7% , kapitali
prej 20000 denaré, do té rritet né 40000 denaré, nése kamatizimi éshté:
a) anticipativ; b) dekurziv?

3. Sa normé té kamatés nominale vjetore duhet té zbatohet, qé kapitali prej 15000 denaré té
rritet né sasi prej 286000 denaré, pér 25 vjet, me kamatizim tremujor, nése kamatizimi éshté:

a) anticipativ; b) dekurziv?
Detyra té zgjidhet edhe me zbatimin e tabelave i /i .

4. Me cilén normé té kamatés dekurzive, pér kohén prej 18 vjet, shuma dyfish do té zmad-
hohet, nése kamatizimi éshté vjetor? Detyra té zgjidhet edhe me zbatimin e tabelave pér interes
né interes.
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5. Sot kemi deponuar 20000 denaré, por pas dy vjeté do té nxjerrim 10000 denaré. Cila
normé e kamatés éshté zbatuar, nése né katér vite prej sot do té disponojmé 30000 denaré me
kamatizim tremujor? Shqyrtoi veganérisht rastin dekurziv dhe anticipatriv.

6. 400000 duhet té paguhen né katér kiste té barabarta me 4% p.a.(d). Késta e paré duhet té
paguhet pas 4, e dyta pas 6, e treta pas 15 dhe katérta pas 18 vjet. Pas sa vjet, téré depoziti mund
té paguhet menjéheré, me té€ njéjétén normé té kamatés dhe kamatizimi vjetor?

7. Personi ka deponuar shumeén sot dhe pas dy vjet dhe gjashté muaj, shuma éshté rritur né
40000 denaré dhe ka sjellur kamaté 10000 denarg. Té njehsohet me cilén normé té kamatés éshté
deponuar shuma, nése kamatizimi éshté gjysmévjetore?

8*. Né datélindjene 25-t€, kemi deponuar né banké, 40000 denaré, kurse né datélindjen e
33 banka e ka lajméruar se kemi kursim prej 76800 denaré. Cila normé e kamatés éshté zbatuar,
nése kamatizimi éshté gjysmévjetore?

9%. Para 2 vjet jané deponuar 70000 denaré, sot jané nxjerré 20000 denaré. Pas njé viti do té
deponojmé edhe 10000 denaré. Pas sa kohe do té disponojmé me 100000 denaré, nése norma e
kamatés éshté 10% p.a.(a), me kamatizim vjetor?

7. 6. Detyra pér ushtrime

1. Sot deponojmé 100000 denaré. Me cilén shumé do té disponojmé pas 15 vjet dhe 25
dité, nése norma e kamatés &éshté 5% p.a.(d), me kamatizim tremujor? Njehso me normén e
kamatés tremujore dhe me metodén e kombinuar té llogarisé sé kamatés sé pérbéreé.

2. Né datén 10.09.2000 kemi deponuar 12000 denaré. Me cilén shumé do té disponojmé né
fund té datés 31.12.2010, nése norma e kamatés ka qené 10% p.a.(a) me kamatizim vjetor, pér
téré kohézgjatjen e kursimit?

3. Duke i falenderuar bonusit té vitit té ri, né fund té vitit té kaluar kemi deponuar 60000
denarg, pas tre vjet, duhet té nxjerrim 24000 denarg, por pas pesé vjet prej deponimit té paré, do
té mund t€ deponojmé edhe 40000 denaré. Me cilén shumé do té disponojmé né fund té vitit té
teté prej tani, nése norma e kamatés éshté 3% p.s.(d), me kamatizim tremujor?

4. Borxhi prej 120000 denaré duhet té kthehet né tre késte té barabarta dhe até e para pas
njé viti prej tani, e dyta pas katér vjet, kurse e treta pas gjashté vjeté. Me cilén shumé mund
té kthehet téré borxhi menjéheré né periudhé kohore dy vjet dhe gjashté muaj, nése norma e
kamatés éshté 10% p.a.(d), me kamatizim gjysmévjeti?
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5. Personi déshiron té nxjerré 600000 denaré prej bankés né té cilén kursen, pér teté vjet
prej sot. Né moment ka deponuar 100000 denaré, ka mundési té¢ deponon 200000 denaré, pas
pesé vjet dhe té paguan borxhin, nése ngel borxhli edhe pas 10 vjet. Sa do té jeté borxhi i ngelur
pas dhjeté vjet, nése norma e kamatés nominale &shté 8% p.a.(d) me kamatizim semestral.

6. Njehso vlerén e tanishme t€ borxhit qé pas 25 muajve éshté 50000 denaré, me normé té
kamatés 8% p.a.(d) dhe kamatizim kuartal:

a) duke pérdor vetém llogariné e kamatés sé pérbéré;

b) duke shfrytézuar metodén e kombinuar té llogarisé sé pérbéré dhe té thjeshté pér muajin
e fundit.

7. Pér sa vjet, 20000 denaré me 5% p.a.(d), do té béhen 74669,12 denaré, nése kamatizimi
éshté vjetore? Detyra té zgjidhet algjebrikisht dhe me zbatimin e tabelave i /i .

8. Pér cilén kohg, cilado shumé, me normé té kamatés prej 6,5% p.a.(d), trefish do té zmad-
hohet llogaria e kamatés, me kamatizim gjysmévjeti? Sa ndryshon koha gjaté kushteve té njéjta,
me normé t& kamatés anticipative? Zbato edhe njehsimet algjebrike dhe tabelat finansiare.

9. Para 15 vjet jané deponuar 10000 denaré, por para teté vjet edhe 20000 denaré. Edhe sa
duhet té deponojmé sot, qé pas dhjeté vjet t€ disponojmé me 100000 denaré? Norma e kamatés
éshté 4% p.a. , me kamatizim semestral dekurziv.

10. Cila shumé pér dymbédhjet vjet dhe tre muaj gjaté 6% p.a.(a) norma e kamatés me ka-
matizim tremujor, do t€ sjell kamaté té njéjté sikurse edhe 50000 denaré, pér kushte té njéjta, pér
tredhjeté muaj?

11. Pér pasuriné e tij, personi ka marré tre oferta dhe até:

1) 40000 denaré menjéheré, 120000 denaré pas 8 vjet, 7 muaj dhe 20 dité me normé té
kamatés 5% p.a.(d);

2) 200000 denaré, pas 10,5 vjet, ma normé té kamatés 6% p.a.(d);

3) 80000 denaré menjéheré, 100000 denaré pas 5 vjet dhe 6 muaj, me normé té kamatés 3%
p.a.(d).

Té njehsohet cila oferté éshté mé e volitshme?

12. Shuma prej 100000 denaré éshté deponuar me normé té kamatés 5,4% p.a.(d), por shu-
ma prej 80000 denaré, me normé té kamatés 9,6% p.a.(d). Kur qé té dy shumat do té jené té
barabarta, nése kamaizimi né té dy rastet té jeté tremujore? Sa ndryshon koha nése shuma e dyté
kamatizohet anticipative?
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13. Duhet té paguajmé 80000 denaré, pas u8 vjet me 3% p.a.(d) normé té kamatés, 40000
denaré, pas 20 vjet me 4% p.a.(d) normé té kamatés dhe 20000 denaré, pas 23 vjet me 6% p.a.(d)
normé tékamatés. Me cilén normé té kamatés, mund té paguhet borxhi pas 25 vjet, nése kama-
tizimi pér téré kohézgjatjen éshté semestrale?

14. Ndérmarrja me pérgjegjési té kufizuar ka borxh:

— 50000 denargé, té cilat duhet té paguhen pas 5 vjet, me 5% p.a.(d) normé té kamatés;

- 80000 denaré, té cilat duhet té paguhen pas 8 vjet, me normé té kamatés 6% p.a.(d);

- 40000 denaré, pas 12 vjet me 8% p.a.(d) normé té kamatés.

NE té njéjtén kohé sipérmarrja ka kérkuar 60000 denaré, té cilat duhet t'i paguan pas 0 vjet
me 3% p.a.(d) normé té kamatés. Sa éshté saldoja e borxhit (por me llogari té kamatés sé pérbéré,
jo sipas formulave pér llogariné e kamatés sé thjeshté), q¢ duhet té paguhet pas 15 vjet me 5%
p.a.(d) normé té kamatés. Kamatizimi éshté vjetore.

15*. Personi ka deponuar 18000 denaré né datélindjen e tij té 34. Né datélindjen e tij té 38
ka deponuar edhe 12000 denaré, por né datélindjen e tij té 41 ka nxjerré 24000 denaré. Me cilén
shumé do té disponon personi né datélindjen e tij té 46, nése norma e kamatés éshté 8% p.q.(d),
me kamatizim tremujore. Zbato normén e kamatés konforme.

16. Sipérmarrja SIGL pér prodhim ofron 60000 denaré, kurse sipérmarrja GLCI, pér té
njéjtin prodhim ofron 160000 denaré, pas 2 vjet, me normé té€ kamatés 5% p.m.(d), me kamati-
zim tremujor. Cila oferté éshté e volitshme?

17*. Para 3 vjet kemi deponuar 50000 denaré, pas njé viti duhet té nxjerrim 10000 denaré,
por pas 3 vjet na duhen edhe 20000 denaré, té cilat i nxjerrim prej llogarisé. Pas sa kohe mund té
llogarisim se kemi kursim prej 600000 denaré? Norma e kamatés éshté 4% p.a.(d) me kamatizim
gjysmévjeti.

18. Para 2 vjet kemi deponuar 80000 denaré, pas 3 vjet do té€ nxjerrim 32000 denaré. Me
¢faré kamate té pérgjithshme do t& dispopnojmeé pas 7 vjet prej sot, nése norma e kamatés éshté
5% p.a.(d), me kamatizim vjetor?

19. Para 2 vjet dhe 3 muaj éshté deponuar shuma, e cila deri mé sot sé bashku me kamatén
e njehsuar éshté 20000 denaré, por kamata e njehsuar éshté 5000 denaré. Me cilén normé té
kamatés dekurzive éshté njehsuar kamata, nése kamatizimi éshté tremujor? Sa &shté ndryshimi
i normés, nése kamatizimi éshté anticipativ?

20*. Para njé viti dhe dy muaj, jané deponuar 12000 denaré, por pas dy vjet dhe katér muaj

jané nxjerré 20000 denaré, me té cilén llogaria éshté né saldo zero. Me cilén normé dekurzive
vjetore éshté njehsuar kamata, nése kamatizimi éshté gjysmévjeti?
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21*. Sot jané deponuar dy shuma té barabarta, né dy banka té ndryshme. Njéra me normé
16% p.a.(d), kurse tjetra me normé té kamatés 10% p.a.(d). Pas sa kohe, shuma e fundit né
bankén e paré do té jeté dy heré mé e madhe se shuma e fundit té mjeteve té deponuara né
bankén e dyté? Sa jané shumat, nése ndryshimi i kamatave pér até periudhé éshté 33200 denaré,
gjaté kamatizimit gjysmeévijeti?
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Pasqyra tematike

Kamata e njehsuar e ndonjé shume mund té jeté e thjeshté dhe e pérbéré. Kamata e thjeshté
ose interesi i thjeshté njehsohet né té njéjtén shumé té pandryshuar né ¢do periudhé té njehsimit
té kamatés. Kur kapitali gjaté njé periudhe té njehsuar zmadhohet dhe me até paraqet bazé pér
njehsimin e kamatés pér periudhén e ardhshme, flasim pér njehsimin e kamatés sé pérbére,
por vet njehsimi quhet norma e kamatés sé pérbéré ose njehsimi i interesit né interes.

Periudha né té cilén njehsohet kamata quhet periudha e kapitalizimit ose periudhé e ka-
matizimit. Prané katér madhésive themelore qé paraqgiten gjaté normés sé kamatés sé thjeshté:

« shuma fillestare (kapitali fillestar, kryesorja) K

o kamata e njehsuar i

« norma e kamatés (né pérqindje) p, pérndryshe e barabarté me kamatén pér 100 denaré
pér njési kohe

o koha pér té cilén njehsohet kamata ¢, e shprehur né vite ose njési mé té vogla ose mé té
médhaja se viti.

Te kamata e pérbéré si element i paré paragqitet
o numri i kamatizimit gjaté njé viti m , pérkatésisht numri i periudhave né vit.

Késhtu, kamatizimi vjetor shénohet me (a), gjysmévjetore (semestrale) me (s), tremujore
(kuatrale) me (q), mujore me (m), ku norma e kamatés mé sé shpeshti konstatohet né nivel
vjetor.

Nése norma e kamatés éshté dhéné si normé vjetore e kamatés, e njéjta shénohet me p.a.,
nése éshté dhéné si gjysmeévjetore, atéheré sjell shtim p.s.. Mund té jeté e dhéné né nivel té tremu-
jores, pra e shénojmé me p.q. ose si kamaté mujore, pra sjell shtim p.m. Késhtu norma e dhéné e
kamatés, quhet norma e kamatés nominale.

Ndodh, periudha né té cilén éshté dhéné norma e kamatés té jeté e ndryshueshme prej
periudhés né té cilén kryhet kamatizimi éshté e nevojshme té kryhet barazimi, pérkatésisht sjell-
ja né normén e kamatés té periudhés sé kamatizimit. Késhtu norma e kamatés sé fitura quhet
norma e kamatés relative.

Nése kamatizimi kryhet né fund té ¢do periudhe njehsuese, béhet fjalé pér njehsim de-
kurziv t€ kamatés, pérkatésisht kamatizimi dekurziv, kurse norma e kamatés shénohet me
p-a.(d). Poashtu, baza pér njehsimin e kamatés dekurzive éshté kapitali né fillim prej periudhés
sé kamatizimit.
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Nése kapitalizimi béhet né fillim té ¢do periudhe, baza pér njehsim té kamatés anticipative
éshté kapitali né fund té periudhés sé kamatizimit, por themi se kamata anticipative éshté ka-
pitali né fund té periudhés sé kamatizimit, por themi se punohet pér kamatizimi anticipativ.
Norma e kamatés shénohet me p.a.(a).

Vlera e fundit t€ shumés, e zmadhuar pér shumén e kamatés sé pérbéré, né fund té gjithé
periudhés sé kamatizimit, e quajmé vlera e ardhshme e shumés. Vlera fillestare e shumés e cila
kamatizohet, K, quhet vlera e tanishme e shumés.

Vlera e ardhshme e shumés K qé kamtizohet dekurzive né periudhén prej n vite me normé

té kamatés dekurzive p dhe m periudhé té kamatizimit né njé vit éshté

K,=Kr"| ku |[r=1+ P
100m

quhet faktori i kamtés.

Vlera e ardhshme e shumés K qé kamatizohet anticipative né periudhén prej n vite me normé té

kamatés dekurzive p dhe m periudhé té kamatizimit né njé vit éshté

_ 100m
100m — 7

K,=Kp™| ku |p quhet faktori i kamatés anticipative.

Norma e kamatés edhe pérve¢ zmadhimit té numrit té kapitalizimit gjaté njé viti, jep sasi té
njéjté si edhe normés sé kamatés vjetore me njé kapitulim quhet norma e kamatés konforme,
dhe e shénojmé me p, Norma e kamatés konforme, e cila me m kamatizon gjaté njé viti jep sasi

té barabarta si edhe norma p me njé kamatizim vjetor, njehsohet sipas formulés.

p
=100-| #1+-L——1||
P ( 100 ]

Vlera fillestare K prej té cilés fitohet shuma e kamatizuar K, nése e dim normén e kamatés

pérkatése, numrin e kamatizimit vjetor m dhe kohén pér té cilén kamatizohet 2, njehsohet sipas

formulave
m K, o L .
K=Kr"m=——"-+"— gjaté kamatizimit dekurziv
100m
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K=K, p™=K, (1 - Lj gjaté kamatizimit anticipativ.
100m

Ményra e caktimit té vlerés fillestare té shumés, quhet diskontim, pérkatésisht pércaktimi
i vlerés themelore té shumés. Vlera reciproke e faktorit kamté, " dhe p-"" , quhet faktor
diskonti.

Te kamatizimi dekurziv me normén e kamatés p ,me m periudha té kamatizimit vjetor,
kamata njehsuese éshté

I,=K (r”’" - 1) , ku r éshté faktori i kamatés dekurzive.

Te kamatizimi anticipativ, me normén e kamatés, © dhe m periudhat e kamatizimit vjetor,
pér kamatén e njehsuar kemi

I,=K ( p"" — 1) , ku p éshté faktori i kamatés anticipative.

Pér njehsimin e kohés pér té cilén kryhet kamatizimi, kur kamatizimi éshté dekurziv dhe
normé e kamatés p% p.a.(d), gjaté m kamatizimit vjetor shfrytézohet formula

1 K
log
mlogr K

n

n=

Pér njehsimin e kohés pér té cilén kryhet kamatizimi, kur kamatizimi éshté anticipative dhe
normé e kamatés % p.a.(a), gjaté m kamatizimit vjetor shfrytézohet formula

1 K,
log—=|.
mlog p K

n=

Pér njehsimin e normés sé kamatés dekurzive vjetore me kamatizim vjetor, gjaté @ vite
shfrytézohet formula m

K
= 100m | mi—2 —1
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DEPONIME PERIODIKE (DEPOZITA)
DHE TE ARDHURAT PERIODIKE (RENTA)

8. 1. Depozitat periodike

Gjaté zbatimit té llogarisé sé kamatés sé thjeshté dhe té pérbéré shqyrtojmé shuma té cilat
njéheré deponohen, si edhe shembuj te té cilat shuma deponohet ose nxirret né periudha té
ndryshme. Poashtu deponimet e veganta mund t€ jené té barabarta, por edhe té ndryshme, té
ndryshohen sipas ligjit té caktuar, pér shembull, té rriten ose té zvogélohen sipas ligjit té progre-
sikonit aritmetik ose gjeometrik ose sikurse te kursimi, té ndryshojné pa e konstatuar ligjin prej
mé paré. Por, shpeshheré ndodh deponimet té pérsériten né intervale kohore té barabarta. Kur
shumé heré deponohet sasia e njéjté, né periudha té njéjta kohore dhe kamatizohet me té njéjtén
normé t€ kamateés, flasim pér depozité, té cilét pér shkak té sasisé sé njéjté deponohet ende dhe
depozita té njéjta.

Varésisht prej asaj se deponimi (pagesa e depozitit) éshté né fillim ose né fund té interva-
lit kohor, dallojmé depozité anticipativ, pérkatésisht dekurziv. Gjaté deponimit, ¢vo depozit i
vecanté kamatizohet prej momentit té deponimit deri te momenti i njehsimi té vlerés sé fun-
dit té depozitave. Mund té shfrytézohen edhe kamatizimet dekurzive dhe anticipative. Poashtu
mendet deponimet e veganta té puthiten me kamatizimin, por mundet té jené mé té rralla ose
mé té shpeshta prej kamatizimit. Parashtrohet pyetja sa éshté vlera e pérgjithshme prej té gjitha
depozitave té vecanta.. Vlera e fundit e deponimit quhet shuma e depozitave té vecanta té ka-
matizuara né fund té periudhés.

Do té shqyrtojmé vetém deponimet té vecanta periodike te té cilat deponimet puthiten me
kamatizim, ku deponimet te té cilat puthiten me kamatizimin, gjaté deponimeve me depozité té
rregullt (t€ pandryshueshém).

Deri sa gjaté viti paguhet njé depozité, flasim pér depozité vjetor, nése deponmimi éshté
dyheré né vit, deponimet jané gjashtémujore (semestrale), pér deponimet 4 heré né vit,
pérkatésisht né ¢do tre muaj, depozitat jané tremujore (kuartale). Nése deponimi éshté njéheré
né muaj, atéheré themi sepozitata jané mujore. Edhe kétu kamatizimi mund té jeté vjetore,
gjashtémujore, tremujore etj.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Cka paraqet depoziti? Cilét jané karakteristikat e tij themelore?
2. Cfaré depozita dallojmé sipas ményrés sé njehsimit té kamatés?
3. Cfaré depozita dallojmé sipas numrit t€ deponimit?
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4. Cfaré depozita dallojmé sipas kohés sé deponimit?
5. Cka paraget vlera e fundit e deponimeve?

8. 2. Njehsimi i vlerés sé fundit té depozitave

Vlera e ¢do depoziti té veéanté le té jeté V. Numri i deponimeve té vecanta éshté », kurse norma

e kamatés sé preiudhés sé kamatizimit éshté dekurzive dhe &shté p%. Periudha e kamatizimit

puthitet me periudhén e deponimit. Depoziti le té paguhet né ményré anticipative (né fillim
p

té ¢cdo periudhe). Faktori i kamatés dekurzive, té periudhés sé kamatizimit éshté » =1+ 100"

Duke llogaritue kamatén e pérbéré pér ¢cdo depozité té vecanté, do ta fitojmé depozitin e fundit.
Fig. 1 e tregon deponimin dhe kamatizimin

[ h 4

[ 4

[ v

5 ¥

A 4 E vV, Vi——
0 1 2

SH

n-2 nl— 1 n
Fig. 1

Shuma e paré e deponuar né fillim té periudhés sé paré, kamatizohet pér n —periudha, me fak-
torin pérkatés té kamatés r , deri né fund té periudhés sé fundit dhe éshté Vr" Shuma e dyté V,
kamatizohet bé n -1 periudhé, pra vlera e tij e fundit &shté V"' Né té njéjtén ményré kamatizo-
hen té gjitgha depozitat e veganta. Depoziti i parafundit éshté momenti i kohés n - 2, por kama-
tizohet né dy perudha, pra vledra e fundit éshté Vr?, ndérsa depoziti i fundit kamatizohet vetém
njéheré dhe ngel Vr. Shuma e tégjitha depoimeve té veganta anticipative, t€ kamatizuara deri né
fund té periudhés sé shqyrtuar éshté:

S=Vr+Vrl +.. + VP + Vr=V (r"+r! +.. .+ +r)=Vr (r' +r"? +... + 1 +1).

Shprehja né kllapa e paraget shumén e n anétaréve té progresionit gjeometrik, me anétarin e
paré r dhe prfej kétu, duke shfrytézuar formulén pér shumén, fitojmé se shuma e depozitave té
kamatizuara anticipative, me zbatimin e kamatizimit dekurziv, njehsohet me:

r" =1

r—11

S =Vr

n

n

r
Vérejtje 1. Te tabelat pér interes né interes, i / i, vlera e shprehjes r

_11 , Q€ e tre-

gon shumén e depozitit té kamatizuuar dekurziv né sasi prej njé njésie té parash, mundet
r" =1

r—1

té gjendet nén shenjén III,. Domethéné, pér vlerat né tabela e tret€ vlen III', =r
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Shprehja fitohet si shumé e vlerave I, prej tabelés sé paré i / i, duke i mbledhur pér té njéjétén
normeé té kamatés, pér té gjiktha periudhat prej 1 deri n, pérkatésisht 1" =1, +12 +...+1".

Poashtu, deponimi éshté né vijim né » vite, me normén e kamatés p% p.a(d). Atéheré formula
pér njehsimin e shumés sé kamatizimit té deponimeve anticipative éshté:

S, =V-11"|

Vérejtje 2. Nése norma e dhéné pér ¢do periudhé té dhéné té vecanté éshté anticipative, e
shfrytézojmé faktorin e kamatés anticipative p, pra shuma prej depozitave té kamatizuara anti-
cipative té kmatizuara éshté:

s, =vp2—1|
p—1

ku p= 101000 e éshté faktori i kamatés anticipative
-7

Duke e shfrytézuar tabelén e treté i /i, pér shumén fitohet |S, =7 -1I1" |, ku n norma e kamatés

anticipative.

Te detyrat, mé sé shpeshti, nuk &shté dhéné nujmri i pérgjithshém i deponimeve, por
numri i deponimeve vjetore dhe gjatésia e intervalit kohor né té cilin deponohet. Pér shem-
bull, deponohet gjaté n viteve, m heré né vit. Até heré numri i pérgjithshém i deponimit éshté
prodhimi n - m.

1. Prej sot fillojmé té deponojmé, né fillim té ¢do tremujori, pas 5000 denaré, gjaté dy viteve
té ardhshme. Cila éshté shuma e pérgjithshme qé e posedojmé né fund té vitit té dyté, nése nor-
ma e kamatés éshté 10% p. a (d) me kamatizim tremujor?

Vlera e depozitit té vecanté éshté V., = 5000 denaré. Numri i deponimeve éshté n-2-4 =38,
pas katér deponimeve gjaté katér deponmeve té ¢do vitit, faktori i kamatés dekurzive do té njeh-

10
sohet pér kamatizim tremujor, pérkatésisht pér normén e kamatés T 2,5% p.q(d) (norma

2,5

kuartale). Atéheré r =1+ 00 1,025. Vlera e fundit e deponimeve anticipative do té jeté:

n _ 8 _
=1 500010252925 =1
r—1 1.025-1

S =Vr = 44773 denaré.

n

Le t€ vlejné té njéjtat kushte prej fillimit, ¢do depozité e ka vlerén V', nujmri i depozitave
éshté », norma e kamatés prej p% éshté dekurzive, kurse periudha e kamatizimit puthitet me
periudhén e deponimeve.
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vV 4 4 V

Fig. 2

Faktori i kamatés dekurzive le té jeté r, por deponimi né fund té ¢do periudhe, pérkatésisht le té
jené depozita dekurzive. Si mund té vérehet prej tig. 2 depoziti i fundit nuk éshté kamatizuar, i
parafundit kamatizohet njéheré, duke u kthye pas te kamatizimi i dyté » - 2 heré, kurse i pari n
-1 heré. Sasité e fundit té kamatizuara jané V', Vr, Vr?,...,Vr"2, Vr1. Pér shumén e depozitave té
kamatizuar (vlera e fundit) kemi:

S=V+Vr+ Ve +. .+ Vr?+ Vr!'=V(I+r+r+.+r?+r)

Duke pasur parasysh até qé shprehja né kllapa paraget shumé té n anétaréve té progresionit gje-
ometrik me anétarin e paré 1 dhe herés r, pér vlerén e fundit té depozitit dekurziv kemi:

|
r—1
" -1
Vérejtja 3. Shprehja - = te tabelati/imund té gjendet né formén (1 +111" ) Domethéné,
v —

formula pér njehsimin e shumés sé depozitave me kamatizim dekurziv shkruajmé né formén:

S, =V-(+1)

Vérejtja 4. Nése shfrytézohet kamatizimi anticipativ,m vlera e fundit e deponimeve merr
formén:

s -y
p—1
A 1 S 100 . .
ku p éshté farktoi pérkatés anticipativ, o = 100—7" Duke shfrytézuatr tabelat e treta i/I, vlera
-

e pérgjithsme e depozitave dekurzive t€ kamatizuara me kamatizimin anticipativ njehsohet me:

s, =v-(1+1)

2. Né banké deponojmé nga 10000 denaré, né fund té ¢do viti, gjaté katér viteve. Sa éshté
vlera e fundit e deponimit né fund té vitit té katérté, nése norma e kamatés éshté 6% p. a (d),
kamatizimin vjetor ikamatizimit?

Prej kushteve te detyra kemi V, = 10000 denaré, n = 4, r = 1,06. Pér vlerén e fundit té de-
pozitave dekurzive fitohet:
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n_ 4_
s =y =1 _10000. 106 ~1

=43746
R — 106 denaré. «

Mund té vérejmé se, depozita anticipative me kamatizim dekurziv, me kuishte té njéjta,
sjellin r heré vleré té fundit mé t&€ madhe prej depozititi dekurziv me kamatizim, pérkatésisht:

A
Q
Il
N
|
~N
tn
Q

" -1
P T p-S," domethéng, depozitet

Por né rastin kur kamatizimi éshté anticipativ, S S =Vp

anticipative me kamatizim anticipartiv sjellin p heré mé e madhe shumé prej depozitave me
kamatizim anticipativ dhe kushte té njéjta t€ deponimit.

(pér shénim mé té shkurtér, S paraqet vlerén e fundit té anticipative, kurse S¢ depozitave
dekurzive).

3. Gjaté njé vit e gjysmé, personi deponon né fund t€ mujait nga 3000 denaré Me ¢faré shu-
me do té disponon personi né fund téperiudhé, nése norma e kamatizimit éshté 6% p. a (d) me
kamatizim mujor?

Prej kushteve V| = 3000 denaré, p = 6% p.a(d). Numri i pérgjithshém i depozitave éshté n =
12 -1,5 =18 (1,5 vjet nga 12 depozita vjetore), kurse norma e kamatés qé i pérgjigjet kamatizimit

éshté %% , pérkatésisht 0,5% p. m (d). Faktori i kamatés dekurzive éshté r =1+ 1063

=1,005 .

Pér vlerén e fundit té depozitit dekurziv éshté depoziti dekurziv kemi:

r"—1 1,005 —1
S =V =3000->—— =56357 &
p 1 1,005 _1 denaré. ¢

4. Duke filluar prej datélindjes 25, pra deri né datélindjen e 30, né fund té ¢do gjashtémujori,
personi deponon nga 8000 denaré. Né datélindjen 35 personi duhet té nxjerré 90000 denaré.
Personi a do té keté mjete té mjaftueshme nése norma e kamatés éshté p = 8% p. a (d) me kama-
tizim semestral?

Gjaté 5 viteve, personi deponon depozit dekurziv prej V, = 8000 denaté. Vlera e fundit e
datélindjes sé 30 vazhdon té kamatizoj edhe 5 vjet (fig. 3). Parashtrohet pyetja né datélindjen e 35,

sasia e kamatizuar a éshté mé e madhe se 90000 debnaré, pérkatésisht a éshté S, *7 " ~90000>07?

5 _ 104,
0

Faktori i kamatés éshté r =1+
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kurse numri i pérgjithshém i depozitit éshté n =10.

depozita ‘[ 90 000
25 26 27 30 35
Fig. 3
Atéheré,
10 10
V d 11 -1 =90000 = 8000 - % . 1,0410 —90000 = 6049 denaré.
- _

b

Domethéné, personi ka mjafté mjete pér té nxjerré 90000 denaré.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sa éshté shuma e fundit e depozitave prej 5000 denaré, té cilat jané deponuar gjaté 16
vjetéve, né fillim t€ ¢do gjysméviti, nése norma e kamatés éshté:

a) 4% p. a (d) ma kamatizim semestral;

b) 4% p. a (a) ma kamatizim semestral?

2. Né fund té ¢do viti, gjaté 10 vjetéve, deponojmé nga 10000 denaré, me normé té kamatés
4% p. a (d) dhe kamatizim vjetor. Njehso vlerén e fundit t€ deponimeve, né ditén e depozititi té
fundit.

3. Né cilén shumé do té rritet depoziti gjysméviti prej 1000 denaré, nése deponojmé 12 vjet
me 8% p. a (d) kamaté dhe kamatozim gjysméviti dhe nése depozitét jané:
a) dekurzive; b) anticipative?

4. Né cilén shumé do té rritet depoziti prej 3000 denaré, pér 8 vjet, nése pagesa né ¢do
muaj, me normé té kamatés:

a) 12% p. a (d) me kamatizim mujor;

b) 12% p. a (a) me kamatizim mujor?

5. Njehso shumeén e depozitit prej detyrés 4, gjaté kushteve té njéjta, por pér depozitin mu-
jor anticipativ. Krahasoi vlerat e fituara. Cili lloj i depozitit dhe me ¢faré norme té kamatés sjell

vleré té fundit mé té madhe?
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8. 3. Njehsimi i vlerés sé depozitit té vecanté

Le té jené té njohura norma e kamatés p% p.a.(d), Vlera e fundit e depozitave S _dhe koha e
deponimit. Qé té njehsohet sasia e depozitit té pérhershém, prej formulés pér vlerén e fundit té

-1
A T pér depozitin V kemi:

depozitit anticipativ S, =Vr

r—1
V:S”m.

1. Né fund t€ periudhés pesévjecare té€ deponimit, vlera e fundit e deponimit éshté 40000

denaré. Sa depozité paguhet né fillim té ¢do norme té kamatés 6% p. a(d) me kamatizim vjetor

Béhet fjalé pér depozitin anticipativ, me faktorin e kamatés dekurzive r = 1,06. Jané depo-
nuiar gjithsej #n = 5 deponime, vlera e fundit té té cilave éshté S = 40000 denaré, por duhet té
njehsohet vlera e depoziti vjetor té vecanté. Me zévéndésimin e madhésive té njohura, né shem-
bullin konkret kemi:

1,061

V., =40000 - = 6694 denaré. ¢
1,06-(1,06° —1)

Nése dihen norma e kamatés p% p.a.(d), vlera e fundit e depozitave S dhe koha e deponimit,
qé té njehsohet sasia e depozitit té pérhershém, prej formulés pér vlerén e fundit té depozitit

dekurziv § =V A _1 , pér depozitin V kemi:
v —
y-s I=1|
r' —1

Vérejtje 1. Né rastin kur kamatizimi éshté anticipativ, formulat pérkatése pér vlerén e de-
pozitit té vegant jané: pér deponimin anticipativ kemi

yos L1 |
" plp" 1)

dhe pér deponimin dekurziv

yos L71|
p -1

2. Sa depoztité duhet té paguhet né fund té ¢do semestri, gjaté 5 viteve, nése na nevoji-
ten 120000 denaré né fund té vitit t& pesté? Norma e kamatés éshté 5% p. a (d) me kamatizim
semestral.

199



Numri i deponimeve éshté n = 10, S = 120000 denaré, kurse faktori i kamatés dekurzive éshté

r=1+ > 0 =1,025. Atéheré,

r—1 1,025 -1 .
T =120000-1,025#1 =10714 denaré.

V==_S

3. Tre vitet e ardhshme do té paguajmé depozité tremujor né fillim té ¢do kuartali. Pesé vjet
prej sot njéheré do té deponojmé 40000 denaré. Pas shtaté vjet prej sot do t€ nxjerrim 100000
denaré. Norma e kamatés éshté 8% p. a (d) pér téré periudhén kohore, me kamatizimin kuartal.
Sa duhet té jeté depoziti periodik pér shtaté vjet prej sot né llogari té na ngelin 35000 denaré?
T’i tregojmé deponimet dhe nxjerrjet e boshtit kohor (fig. 4).

deponime
40 000 100 000
S, l
{ : : ! : . : L 35000
0 1 2 3 4 5 6 7

Fig. 4

Pasi qé té njehsohet shuma e fundit e depozitave, ai kamatizohet edhe 4 vjet. Paraté e deponuara
40000 denaré kamatizohen edhe 2 vjet. Pas nxjerrjes té mjeteve vlen ky barazim:

S - r** £40000->* —100000 = 35000.

Barazimi i fundit i tregon hapat e ndérrmarra t€ sjellura né shtaté vjet prej sot. Poashtu
34

S, =hr ! , shuma e deponimeve anticipative, té cilat jané n = 12 né numér, me faktorin
’/' —

r=1+

27100 e kamatés dekurzive =1,02. Norma e kamatés kuartale relevante éshté 2%. S, ka-

matizohet 16 heré, por sasia prej 40000 denaré, 8 heré. Atéheré,

1,022 -1

V1,02 -1,02'° +40000-1,02% = 135000

3

V-18,78 + 46866 = 135000
prej kétu depoziti éshté V. = 4693 denaré. «

Vérejtja 2. Pér detyrat si e fundit mé sé miri éshté té shénohen deponimet e boshtit kohor,
pér shkak qé mé lehté té njehsohen periudhat e kamatizimit.
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Detyra pér puné té pavarur

1. Sa depozité gjashtémujor dekurziv duhet té paguhet, qé né fund té vitit té shtaté té kemi
300000 denaré, nése norma e kamatés éshté:

a) 4% p. a (d) me kamatizim gjashtémujor;

b) 4% p. a (a) me kamatizim gjashtémujor?

2. Nga sa denaré duhet t&¢ deponojmé né ményré anticipative vjetore, gjaté 6 vjetéve, nése
déshirojmé né fund té vitit té gjashté té kemi gjithsej 71420 denaré, sé bashku me kamatén e
njehsuar pér 5% p. a (d)? Kamatizimi éshté vjetore.

3. Nga sa denaré duhet né ményré dekurzive tremujore duhet té deponon personi prej
moshés 25 vjecare deri né moshén 40 vjegare, gé né fund pér né moshén 50 vjecare té dispo-
non me shumé prej 500000 denaré? Norma e kamatés éshté 6% p. a (d), kurse kamatizimi éshté
tremujore.

4. Dy vjet e gjashté muaj, personi ka deponuar rregullisht depozit tremujor anticipativ dhe
né fund té periudhés té disponon me 50000 denaré. Sa éshté depoziti nése norma e kamatés
éshté 6% p. a(d) me kamatizim tremujor?

5*. Personi ka deponuar né moshén e tij 35 deri né moshén 40 vjecare, depozit gjashtémujor
dekurziv. Cilén shumé e ka deponuar personi, nése déshiron né moshén 43 vjegare né fund té
nxjerré 16000 denaré, por né fund t&€ moshés 47 vjecare té keté gjithsej 120000 denaré? Norma e
kamatés éshté 8% p. a (d), kurse kamatizimi éshté gjashtémujorshe.

8. 4. N jehsimi i numrit té deponimeve dhe depoziti i fundit

Duke u thirrur né formulén pér njehsimin e vlerés sé fundit, S, = V’r r ol pér anticipativet dhe
n_ r—
S, =V r -l pér depozitat dekurzive, dihet shuma e fundit, depoziti i veganté dhe norma e
kamatés, mund té njehsohen numri i deponimeve n. Pikérisht, pér deponimet anticipative vlen:
r'—1_§,
r=1 Vr
g2 S r=1)
Vr
pérkatésisht
r" =—S”(r_1)+1.
Vr
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Numri i deponimeve #, mund té njehsohet vetém nése barazimi i sipérm logaritmohet. Atéheré,
duke shfrytézuar vetité e logaritmit, kemi:

logr" = log(l + =

Vr
n-logr = 10gw
Vr
S| kgW+&04)
logr Vr

Pér njehsim mé té lehté, né vend té formulés sé fundit, mund té logaritmizimi té kryhet duke
zévéndésuar pas zévéndésimit té té dhénave te formula themelore pér vlerén e fundit té borxhit.
Ngjashé, pér pér borxhin dekurziv kemi

1 I%V+&Q—D.

n= .
logr V

Vérejtje 1. Pér normén e kamatés anticipative, njehsimet kryen sipas formulés pérkatése pér

vlerén e fundit té depozitave me kamatizim anticipativ.

1. Sa heré duhet té deponohet nga 10000 denaré né vit, né fillim t€ ¢do viti, me 6% p. a (d) norma

e kamatés dhe kamatizimi vjetor, nése déshirojmé té disponojmé me gjithsej 46371 denaré?
Depozitat jané anticipative. Faktori i kamatés dekurzive éshté

Atéheré,

46371(1,06 —1)

1,06" =
10000 - 1,06

+1=1,26248.
Duke logaritmuar me bazé 10, kemi 7 - 1og1,06 = log1,26248 dhe prej kétu n = 4. Domethéné,
duhet té deponojmé 4 vjet, pérkatésisht 4 heré. ¢

2. Sa depozita gjysméviti nga 35000 denaré duhet té paguhen, me kamaté 6% p. a (d) dhe
kamatizim gjysméviti, nése ditén e pagesés sé fundit na duhen edhe 401651 denaré?

Té vérejme se pasi qé njehsimi i vlerés sé fundit éshté ditén e pagesé sé fundit, depozitat jané
1,03" -1
1,03-1"
prej kétu 1,03" = 1,34427 dhe kemi n = 10. Domethéné, duhet té paguhen 10 deponime. ¢

3. Sa depozita gjithsej duhet t&¢ paguhen, nése deponimi éshté tremujor dekurziv, me

dekurzive. Norma e kamatés relative éshté 3%, pra r = 1,03. Atéheré, 401651 =35000-

normén e kamatés 8% p.a (d) dhe kamatizim tremujor, por gjaté késaj ddepoziti &éshté 10000
denaré dhe té nevojshme jané 137200 denaré?
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r" —1

Pér depozitin dekurziv vlen 137200 =10000 -

pér r=1+ 8 =1,02. Atéheré,
r—1 -100

1,02" = 1,2744 dhe kemi n =12. Nése pérgjigja ishte e sakté 12, atéheré do t¢ ishin té nevojshme
12 deponime, pérkatésisht 3 vjet nga 4 deponime, por vlera e fituar éshté péraférsisht. Vlera e
sakté éshté n = 12,2446. Kjo tregon se qé té arrihet shuma e kérkuar té nevojshme jané 12 de-
ponime. Atéheré 12 deponime do té jené me sasiné e njohur prej 10000 denaré, por do té duhet
té deponohet edhe depoziti i ri tremujor i cili do té dallohet dhe do té jeté¢ me vleré mé té vogeél.
Depoziti i fundit éshté i ndryshueshém prej té tjeréve dhe quhet mbetja e deponimit. «

Do ta nxjerrim formulén pér njehsimin e vlerés sé depozitit té fundit. Le té¢ deponohen
gjithsej n deponime, por n -1 deponim jané me vleré té njéjté V, kurse i fundit, depoziti » me
vleré V_# V. Né boshtin kohor (fig. 5) do ta pérshkruajmé situatén me deponimet anticipative

4 V W, S.,

2 n-2  n-1 n
Fig. 5

4
0

—

Atéheré, pér faktorin e kamatés dekurzive r kemi:

S =Vr"+Vr" VP +V,r,
S, = Vr2(r”‘2 +...+r+1)+ Vr.

Duke shfrytézuar shumén e anétaréve té progresionit gjeometrik, kemi

n—1
Sn=Vr2r 1+V0r,
r—1
por, prej kétu:
n-1 n
v, - et l—lSn—Vr r
r r— r r—1

Vérejtja 2. Nése shfrytézojmeé tabelat i / i, shprehja 1 pérgjigjet faktorit diskont t&¢ dhéné
r

me tabelén II}, kurse shprehja éhté pikérisht III)"" . Atéheré pér depozitin e fundit mund té
shkruajmeé:

1 n-1
v, =S, —v-m~'|

Vérejtja 3. Te detyrat, pér numrin e deponimeve n merret numri i paré mé i madh i ploté
prej vlerés sé fituar gjaté njehsimit, kuptohet kur n nuk éshté numér i ploté. Atéheré, V. <V, n
-1 depozita jané me vleré V', kurse i fundit me vleré V_
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Né rastin e depozitave dekurzive, boshti i kohés duket si te fig. 6.

Fig. 6
Atéheré
S =V +Vr? +..+Vr+V,
Pra duke e rregulluar barazimin sipas V, dhe duke e pérdor formulén pér shumén e
anétaréve té progresionit gjeometrik, kemi:

n—l_ n
r 1:Sn—Vr r

r—1 r—1

Vy=S,-Vr

Vérejtje 4. Duke shfrytézuar tabelat i / i , mund té shkruajmé :

Vy=S,-V 1",

Kjo éshté formula pér njehsimin e depozitit té fundit, i ndryshueshém prej té tjeréve, gjaté de-
ponimit dekurziv.

Vérejtje 5. Nése kamatizimi éshté anticipativ, pér depozizin e fundit fitohen kéto formula:
pér deponimet anticipative kemi:

v, :lgn _yP P

P p-1

=

dhe deponimet dekurzive

v, :Sn_Vu.
p—1

4. Sa deponime prej nga 8000 denaré semestrale jané t&€ nevojshme, qé pér njé semestér pas
deponimit té fundit, vlera e fundit e deponimeve té jeté 60000 denaré. Kam,atizimi éshté
gjashtémujor, me normeén e kamatés. Kamatizimi &shté gjashtémujor, me normén e kamatés
10% p. a (d).

10
2-100
tit t&€ fundit, Doemthéné deponimet jané anticipative dhe 60000 =8000-1,05-

Kemi r=1+ =1,05. Vlera e fundit njehsohet gjashté muaj sipas depozi-

1,05" -1

1,05-1
pérkatésisht 1,05" = 1,35714 dhe n = 6,26. Atéheré, do té marrim n = 7, pérkatésisht do té

kryedjmé pagesén e 6 depozitave nga 8000 denaré, por depozitin e fundit, do ta njehsojmé
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7 f—
60000 _ SOOOM =57143-57136 = 7. Depoziti i fundit éshté 7
1,05 1,05-1

Né veganti V, =
denaré. ¢

Vérejtje 6. Nése depozitin e fundit e fitojmé sel vleré negative. Kjo do té thoté se momenti
i njehsimit té vlerés sé fundit té depozitit, banka duhet ta kthen te kursyesi aq sasi.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Sa depozita gjysméviti anticipative prej 35000 denaré duhet té paguhen, qé né fund té
kemi 512389 denaré? Poashtu kamatizimi éshté gjysméviti me normén e kamatés:

a) 6% p. a (d); b) 6% p. a (a).

2. Sa heré duhet té deponohet sasia prej 235000 denaré, tremujore dekurzive, nése né ditén
e pagesés sé fundit na duhen 2245438 denaré, me kushte t& normés sé kamatés té jeté 6% p. a (d)
me kamatizim tremujor?

3. Sa deponime tremujore anticipative nga 1000 denaré jané t€ nevojshme, qé sé bashku me
6% p.a (d) kamaté té fitojmé shumén e fundit prej 40000 denaré? Kamatizimi éshté tremujore.

4. Sa éshté depoziti i fundit, nése né fillim té ¢do dy muajve deponojmé nga 1000 denaré
dhe 2 muaj pas depozitit té fundit kemi 70000 denaré? Shkalla e kamatés éshté 12% p. a (d),
kurse kamatizimi éshté né ¢do dy muaj.

5*. Sa duhet té deponohet né fillim té ¢do viti nga 2000 denaré, nése katér vitet pas depo-
zitit té fundit ka nxjerré 7000 denaré, por gjashté muaj pas depozitit té fundit kané ngel 80000
denaré? Norma e kamatés éshté 6% p. a (d), kurse kamatizimi éshté vjetore. (Ke kujdes, depoziti
éshté anticipativ, pra shuma njehsohet njé heré né vit pas depozititi té fundit).

8. 5. Njehsimi i normés sé kamatés gjaté deponimit

r" —

Prej formuilés pér vlerén e fundit me kamatizim dekurziv § =Vr nése dihen vlerat pér

r—1"
S, dhe V, por éshté i panjohur faktori i kamatés r, pérkatésisht norma e kamatés p% p. a (d),

fitohet barazimi
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r —[S" +1Jr+ S _ 0.
V V

Ky éshté barazim polinomial me faktori , qé né rastin e pérgjithshém éshté prej shkallés mé
té larté prej 3, kurse pér barazimet e kétilla nuk ekziston metodé e njohur pér zgjidhje, pérvec
né disa raste speciale té metodave numerike. Por, kétu géllimi nuk éshté t'i mésojmé metodat
numerike, por né dobi té detyrave praktike, mé sé lehti ta caktojmé normén e kamatés. Pér kété
qéllim, njehsimi i normés sé kamatés do ta béjmé sipas formulés e cila shfrytézon vlerat e tabe-
lave i / i. Késhtu,

S, =V-1|

1. Me cilén normé té kamatés, borxhi semestral anticipativ prej 2000 denaré do té rritet deri né
fund té vitit té gjashté né 125000 denaré, nése poashtu kamatizimi éshté semestral?

Te detyra e dhéné vlen 125000 = 2000 111", , poashtu kemi gjithse n = 16 + 2 = 32 pagesa.
2

Te tabelat I11°, = 125080 = 62,5 e kérkojmé vlerén 62,5 pér n = 32.

2

Kjo vleré nuk gjendet né tabelé, por ka dy vlera té péraférta 62,19536018 < 62,5 < 65,20952741,
e para pérgjigjet pér normén e kamatés 3,75%, kurse e dyta pér 4%. Pér té pércaktuar cila normé
e kamatés ndérmjet kétyre dy té korenspondojné 62,5 , éshté e nevojshme té kryhet interpolimi
linear, qé thjesht do ta béjmé pasi té dhénat do t’i fusim né tabelé:

IH;2 D IHZ2 P

2 2 2 2
62,19536018 | 3,75 | 62,19536018 | 3,75

65,20952741 4 62,5 g

Prej kétu formojmé proporcion:

(4-3,75):(65,20952741 - 62,19536018) = [g - 3,75} :(62,5-62,19536018),

pérkatésisht 0,25:3,01416723 = (%— 3,75} :0,30463982 . Né kété ményré e interpelojmé in-

tervalin intervalin e llogarisé sé kamatés, né té njéjtén ményré sikurse géndrojné vlerat né tabelé.
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0,30463982 - 0,25
Atéhere, £-3,75="= =2 20,025, pérkatésisht p = 7,55% p. a (d).
2 3,01416723

Pasi qé shfrytézojmé dallime té vlerave, mé sé miri éshté tabelén ta zgjerojmé edhe me njé rrsht
te e cila do t'i shénojmé ndryshimet.
Diskutimin e njéjté do ta realizojmé edhe pér depozitat dekurzive. Prej vlerés sé fundit

n

r’ —1

edhe pér depozitat dekurzive. Prej vlerés sé fundit té depozitit S, =V , me transformimin

y—
e shprehjes pér faktorin e kamatés kemi:

n n

o —

S
Fet_1=0,
4

qé€ éshté pérséri barazim polinomial sipasm . Duke e shfrytézuar formulén pér vlerén e fundit té
S S, -V
depozitave népérmjet vlerave prej tabelés i/i, |S, = V(l +1I17 ) , kemi 111" = V" -1= "V .

Nése S”I; d vlera gjendet te tabelat pér vlerén e njohur n-1, norma e kamatés lexohet direkt,

né té kundértén e fitojmé me inerpolimin lienar. ¢

2. Me clén normé té kamatés duhet té¢ deponohet tremujore dekurzive, gjaté 5 vjetéve, nga
2000 denaré, pér shumén e fundit t&¢ deponimeve kané gené 52000 denaré, nése kamatizimi
éshté kuartale?

Shqyrtojmé deponimin kuartal i cil ka gjithsej 20 pagesa, pra p = 20. Kemi S = 52000,

V' =2000, por shfrytézojmé P normé té kamatés. Atéheré 52000 = 2000(1 + IIII}?] dhe prej
4 P

4

kétu HIE =25. Te tabelat, te pjesa pér numrin 19, nuk e gjejmé vlerén e 25, por i gjejmé
4

24,54244 te shtylla pér 2,5% dhe 25,19739750 te shtylla pér 2,75%. E formojmé tabelén:

19 19
III » II1 »
4 4

24,54244 2,5% 24,54244 2,5%

2519740 | 2.75% 25 P

0,65496 0,25% | 045756 | £_25
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Formojmé proporcion 0,65496:0,25 =0,45756: (f - 2,5) dhe prej kétu kemi p =10,7%.¢

3. Para 6 vjetéve, personi ka deponuar 30000 denaré, por prej sot pra deri te 8 vjetét e ardh-
shme, né fund t€ ¢do viti deponon nga 5000 denaré. Né fund té vitit té 8-té prej sot personi do
té disponon me 47745 denaré. Me cilén shumé do té disponon personi pas 12 vjet prej sot nése
pérdoret e njéjta normé e kamatés, gjaté deponimit vjetor?

Boshti i kohés do té fillon me - 6, qé zeroja t'i pérgjigjet momentit prej sot.

Y
. S
K%

—6 0 8 12

Fig. 7
Kemi K =30000, r =1 +%, S, = 47745, S, = 5000(1+1017).

Atéheré, 47745= 5000(1+III;), pérkatésisht 111, =8,5491, vlera e cila te tabel pér n = 7
titohet pér p=5%. Tani, shuma e fundit prej té gjitha deponimeve pas 12 viteve prej tani éshté

S' =Kr'™ +8 r*=30000-1,05" +47745-1,05* =130233 denaré.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Me cilén normé t&é kamatés kemi deponuar né fillim t&é ¢do gjashtémujorshi nga 20000
denaré, gjaté 2,5 vjet, nése né fund té asaj periudhe disponojmé me 112658 denaré? Kamatizimi
éshté gjashtémujor.

2. Gjaté katér viteve kemi deponuar katér muja nga 5000 denarg, kurse né ditén e deponimit
té fundit posedojmé 75000 denaré, Me cilén normé dekurzive kemi deponuar? Deponimi éshté
katérmujore.

3. Me cilén normé té kamatés kemi deponuar vjetore nga 10000 denaré, qé pas 20 vjetéve,
gjaté kapitalizimit tvjetor, té kemi 260000 denaré, nése deponimi éshté:

a) né fillim; b) né fund
té ¢cdo viti?
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4. Me cilén normé té kamatés, depoziti gjashtémujor dekurziv prej 3000 denaré, né fund té
vitit té gjashtémbédhjeté do té rritet né 188100, nése kamatizimi éshté gjysmeéviti?

5. Deponojmé depozité tremujor anticpativ prej 5000 denaré, qé né fund té vitit té teté do
té rritet né 312500 denaré. Cila éshté norma e kamatés nése kamatizimi éshté tremujore dhe
dekurzive?

8. 6. Té ardhurat periodike (rentat)

Né ményré té ngjashme sikurse te deponimet, mund té flasim pér shuma té cilat merren né
intervale kohore té caktuara. Pér shembull, shuma e caktuar nuk nxirret menjéheré, por né shu-
ma té caktuara, si sasi mé té vogla gjaté periudhés kohore té dhéné, ku gjaté intervaleve kohore
ndérmjet dy pranim,eve jané té barabarta. Nése béhet fjalé pér pranime té barabarta né inter-
vale kohore té barabarta, flasim pér rentén. Kétu béhet fjalé pér renta té barabarta, pérkatésisht
renta té pérhershme. Pasi sasia e renteve mund t€ ndryshon sipas ligjeve prej mé pré té caktuar,
sio pér shembull, sipas ligjit té progresionit gjeometrik ose aritmetik, té njéjtit quhen rente té
ndrysueshme. Mund té béhet ndarja e renteve né shumé baza. Pra késhtu, né lidhje me kohén
e pagesés, renté mund té pranohet né fillim té periudhés - renta anticipative ose né fund té
periudhés - renta dekurzive. Né lidhje me kohézgjatjen e pagesésave, renta mundet kohésisht
té jeté kohore (né periudhé kohore té caktuar), deri sa éshté jeta (deri né fund té jetés sé perso-
nit, por atéheré nuk varet vetém prej faktorélve finansiar) ose pra e pérjetshme, nése pranimi i
rentés nuk ndalohet asnjéheré.

Né lidhje me periudhén pér té cilén paguhet renta, dallojmé rente vjetore, gjysmévjetore,
tremujore, mujore dhe té ngjashme.

Deri sa zgjat renta, kamatizimi i mjerteve vazhdon, pra mundet periudhat e pranimeve té
kamatizimeve té jeté mé e shpeshté ose mé rrallé t&€ mos puthiten (na do té shqyrtojmé veté, ren-
te té kétilla), por mundet kamatizimi té jeté mé i shpeshté ose mé i rrallé prej pranimit té rentave.

Pér pranimin e rentés, duhet paraprakisht té sigurohen mjete. Shuma e kétillé me qéllim té
sigurohen té dhénat e rentés quhet miza. Béhet fjalé pér pagesé pér njé afat té mjeteve. Por, éshté
e mundur mjetet t€ sigurohen edhe me pagesé periodike. Nése pagesa e rentés fillon menjéheré
pas deponimit t&€ mizés, renta quhet jo e drejtpérdrejt, por nése pagesa fillon pas periudhés
kohore té caktuar pas pagesésé sé mizés, renta quhet renta e anulimit.

Do té ndalemi te pagesa periodike, me sasi konstante, te té cilét kamatizimi puthitet me nxjerr-

jen e rentés. Norma e kamatés do té jeté dekurzive gjaté nxjerrje sé formulave, por do té japim
komentime koktrete pér anticipativésituatén me kamatizimin e situatave me kamatizim anti-

209



citativ. Do t'i shfrytézojmé kéto simbole: M -miza, R -renta, n —numri i pagesave, r —faktori i
kamatés dekurzive, p —faktori i kamatés anticipative.

8.6.1 Njehsimi i mizés

Do té shqyrtojmé, pér fillim, renté anticipativ me sasi R, qé pranohet 7 herg, né fillim té ¢do
periudhe. Pér njehsimin e mizés sé nevojshme, duhet t€ dijmé se ajo i mbulon té gjitha rentat.
Domethéné, ngjajshém sikurse te vlera e fundit e deponimit, kur i mbledhim vlerat e kamatizu-
ara té ¢do depoziti té vecanté, kétu miza pranon si shumeé té vlerave té diskontuara té ¢do rente té
vecanté. Vlera e diskontuar éshté né realitet vlera e tanishme e cila me kamatizim e arrin rentén
e dhéné R . E paraqitur né boshtin e kohés, ajo do té duket né kété ményré (fig. 8):

R R R R
T T A &
M
"0 1 2 n—1 n

-

‘-

Fig. 8
Atéhergé, te rasti anticipativ gjaté faktorit té kamatés r, pér mizén kemi:
M, :R+R~1+R-L2+...+R.Ll.
r r r"

Pikérisht, renta e paré nuk diskontohet, ajo éshté pagesa né momentin e tanishém, e dyta dis-
kontohet pér njé periudhé e mé tutje deri te renta e fundit e cila diskontohet pér # -1 periudhé.
Nése e rregullojmé shprehjen, kemi:

2 n—1

M, :R(1+1+L+...+ ! j,
r r r

Ku shuma né klapa éshté shuma e n anétaréve té progresiont gjeometrik, ne anétarin e paré 1,

herésin —. Pér dallim té depozitave, kétu né vend té faktoréve té kamatave, r figurojné faktorét

g 1
l1—— n n
. L1 . 7 r(r —1) I r"—1
e diskontit —.Kemi M, =R- =R . Atéheré, me formula M, = R——F——
r l—l r”(r—l) r’ (r—l)
r
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njehsohet miza pér rentén anticipative, mé tutje ndryshe e quajtur vlera e tanishme e té gjitha
pagesave té ardhshme.
Vérejtje 1. Ngjashém sikurse te tabela e treté i / i fitohet si shumé e vlerave prej tabelés

sé paré, késhtu edhe tabela e katérté i /i 1V, fitohet si shumé né formé 1 + L +...+ L

n-172

ror r
pérkatésisht 1V, =1I) +1I° +...+1I""", qé éshté shuma e vlerave té tabelés sé dyté pér té

njéjtén normé té kamatés p% p.a.(d) dhe pér perioda prej 1 deri n -1.

Prej kétu pér mizén kemi formulén:

M, =R{I+17).

1. Sa shumé duhet t€ deponohet sot, qé pér katér vitet e ardhshme té pranojmé renté, né
fillim té ¢do viti, prej 10000 denaré? Norma e kamatés éshté 6% p. a (d), kurse kamatizimi éshté
vjetore.

Dubhet té njehsohet miza, nése dihet se kemi gjithsej 4 renta pér pranim, n = 4 , me renté

R =10000, me kamatizim vjetor, m = 1 dhe faktor té kamatés dekurzive 1+ % =1,06.

Atéheré
n 4
M, =r—" "1 _10000. 100 "1 34750
" (r-1) 1,06° (1,06 —1)
Vérejtja 2. Nése kamatizimi éshté anticipative, atéheré faktori i kamatés éshté o0 = 00—’

por pér mizén vlen:

u,-r gl

plp-1)  p"(p-1)

2. Cfaré shume duhet té deponohet sot, qé pér 4 vitet e ardhshme té pranojmé renté antici-
pative prej 10000 denaré? Norma e kamatés éshté 6% p. a (a), por kamatizimi vjetor.

100
Ngjashém si te detyra 1, por me faktor t€ kamatés p= 100

5 =1,063829787 me

zévéndésimin e formulés kemi mizén M = 36542 denaré.

211



3. Sa mizé duhet té paguhet qé gjaté 10 vjetéve té pranojmé renté gjysméviti prej 30000
denaré, nése renta e paré paguhet menjéheré? Norma e kamatés éshté 10% p.a (d) me kamatizim
gjysmeéviti.

Pasi qé pagesa e paré éshté menjéheré, punohet pér rentén anticipative. Numri i pagesés
éshté n=10-2=20, R=30000, por n=10-2=20, R =30000, Atéheré

1,05% -1
1,05"(1,05-1)
NEé rastin e rentés dekurzive né sasi R , e cila pranohet # heré, me faktorin e kamatés dekurzive
r kemi

M, =30000- =392560 denaré. ¢

R R R R R
T T A F'y A
M 4
0 ] 2 n—1 n
4—
‘—
Fig. 9

Renta e paré paguhet né fund té periudhés sé paré, pra e njéjta diskontohet pér njé periudhé.
Renta e dyté diskontohet pér dy periudha, kurse e fundit pér n periudha.

1
1——
Atéheré, MH:R1+RL2+...+RL_1+RL:R(1+L2+...+L_1+LJ:Rl r.
rooor r" r" ror rhpt r l—l
r
-1
Tani, |M, = Rﬁ éshté formula pér njehsimin e mizés te renta dekurzive.
r'(r—

Vérejtje 3. Sipas diskutimit paraprak pér tabelén e katért i / i, formula pér mizén éshté
M, =R-1V)|

Vérejtje 4. Gjaté kamatizimi anticipativ, formula pér mizén te renta dekurzive éshté

4. Fillojmé me pagesén e depozitit periodik gjaté 2 viteve, né fund té ¢do tremujori.
Déshirojmé prej sot té fillojmé té pranojmé renté tremujore prej 6000 denarg, né fillim té ¢pdo
periudhe, gjaté 1,5 . Norma e kamatés éshté 8% p.a(d), kurse kamatizimi éshté tremujore. Sa
éshté depoziti periodik
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T’i paragesim deponmimet periodike dhe pranimet e boshtit kohor (fig. 10).

m=4  p=8%

n=8 n’=6
Depozit tremujore Depoziti tremujor
S"
. M
0 1 2 7 8 8,5
Fig. 10

Kemi n=2-4=8, r=1+ 8__ 1,02. Pér shumén e deponimeve, né fund té vitit t& dyté

=1 1,02° -1 _ .. . .
vlen S,=V T oo 1 V' =8,583V. Shuma e fundit e depozitit kamatizohet 5 vijet,

r— ,02 -

deri né momentin kur na duhet miza pér pagesén e rentave. Miza éshté pikérisht kamatizimi

i vlerés sé¢ S . Domethéné, M' =S, -r** =8583)-1.02%, pérkatésisht M’ = 12,754V, nga
P -1

6 J—
n=15-4=6, r=102, R=6000 denaré Attheré M',=6000- 0z 1
1,02°(1,02-1)

Nése i barazojmé té dy barazimet e fituara pér mizén, do ta fitojmeé depozitin, pérkatésisht 34281

= 12,754V dhe prej kétu V = 2688 denaré. «

& Detyra pér puné té pavarur

1. Cka paraqet renta periodike?

ana tjetér, sipas kushteve t€ dhéna, pér rentat kemi M' =R- , ku numri i rentave

=34281 denareé.

2. Cfaré lloje té rentave dallojmé sipas pagesave kohore?
3. Cfaré lloje té rentave dallojmé sipas kohés sé pagesés?

4. Sa mizé éshté e nevojshme pér rentén anticipative gjysmeévit prej 5000 denaré, e cila pra-
nohet dhe e cila pranohet né kohpzgjatje prej 20 vite, nése norma e kamatés éshté 6% p. a (d),
kurse kamatizimi éshté gjysméviti

5. Sa sasi duhet té deponohet sot, né kohézgjatje prej 6 vjeté t€ pranojmé renté vjetore prej
30000 denaré, nése kamata éshté 4% p. a (d), me kamatizim vjetor, kurse renta éshté:
a) dekurzive; b) anticipative?
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6. Sa mizé éshté e nevojshme qé né 6 vitet e ardhshme té pranojmé renté dekurzive, né fund
té ¢do tremujori, né lartési prej 30000 denaré? Norma e kamatés éshté 2% p. s (d), por kamatizi-
mi éshté tremujore?

7*. Sot jané deponuar 80000 denaré. Nga sa duhet té deponohet né fund té ¢do muaji 9
muajét e ardhshém, nése déshirojmé ditén e depozitit té fundit té fillojmé me pranimin e rentés
anticipative mujore prej 7000 denaré, gjaté 10 viteve? Norma e kamatés éshté 12% p. a(d), kurse
kamatizimi éshté mujore.

8*. Cila shumé duhet té deponohet para 2 vjetéve, qé sé bashku me ditén e sotshme 18000
denarét e deponuar, té sigurohet miza pér pranimin e rentés mujore prej 5000 denaré, por né
fund té ¢do muaji duke filluar prej tani, pra né tre vitet e ardhshme? Norma e kamatés éshté 24%
p- a(d), kurse kamatizimi éshté mujore.

8. 7. Njehsimi i vlerés sé rentés

Le té dihet vlera e mizés M, kshtet e kamatizimit dhe pranimi i rentés, por nuk dihet sasia e
r’" —1

rfentés qé duhet té pranohet. Nése renta éshté anticipative, pér mizén vlen M, = Rm.
r"(r—

Nése madhésia e panjohur R, duke e shprehur prej formulés, pér até kemi:

r (r—l)

n
r"—1

R=M

)

qé éshté formula pér njehsdimin e rentés né rastin anticipativ.

"1
Nése renta éshté dekurzive, pér mizén kemi M, =R ﬁ , kurse prej kétu renta dekurzive
r'(r—
do té pranohet sipas formulés:
R=Mm, " (-1
r" —1

1. Sot jané deponuar 200000 denaré me 6% p. a (d) dhe kamatizimi semestral. Sa do té jeté
renta semestrale qé té pranon né 20 vitet e ardhshme, nése renta éshté:

a) deklurzive; b) anticipative?

Miza prej M, = 200000 denaré duhet t& siguron pagesé gjithsej n = 20 - 2 = 40 renta, me sasi

=1,03.

R . Faktori i kamatés dekurzive éshté » =1+ 5100
1,03*(1,03 1)

a) Né rastin e rentés dekurzive, kemi R = 200000 - o

=8652,5 denaré.

3
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b) Tani, nése renta éshté anticipative fitohet

1,03 (1,03-1)

40_1

R =200000- =8400,5 denaré. ¢

b

Vérejtje 1. Né rastin e kamatizimit té jeté anticipative, pér rentén anticipative vlen:

S

ku p éshté faktor i kamatés anmticipative.

Vérejtje 2. Né renta e normés anticipative éshté anticipative, pér rentén dekurzive fitohet

R:an.
p' -1

2. Nése keni paguar sasi prej 120000 denaré dy vkjet me normé té kamatés 5% p. a (d) me
kamatizim semestral, atéheré sa éshté renta gjysmpvit gjaté 4 viteve, né fillim té ¢do gjysmépviti,
duke filluar prej sot?

Kemi K = 120000 r = 1,025, n = 4 « 2 = 8. Gjaté kétyre kushteve, pasi renta prtanohet né
fillim té ¢do gjysméviti, prej formulés pér rentén anticipative fitohet:

=), 10257(,025-1)

R:Mn—:M,, g :0’136Mn'
r' -1 1,025° -1
n=8
kamatizimi renta gjysmeéviti
R
Ki Mn T

Fig. 11

Né boshtin kohor mund té vérejmé se renta éshté anuluar pér dy vjet, pra shuma prej 120000
denaré do té zmadhohet deri né momentin kur d té shfrytézohet si miza (fig. 11). Domethéné,
M, =K -r** =120000-1,025* =132457,5 dhe R =0,136-132457,5 =18014 denaré. «

3. Prej sot, pra né dy vitet e ardhshme, depononi né fund té ¢do tremujori nga 3000 denaré.
Sa renté mund té sigurohet prej kétyre depozitave, nése duhet té pranojmé né kohézgjatje prej 2
vjet me fillim njé vit péas depozitit té fundit, né fillim té ¢do tremujori, por gjithashtu shtaté vjet
prej sot té na ngelin 12000 denaré? Norma e kamatés éshté 8% p. a (d), kurse kamatizimi éshté
tremujore.

Ta vizatojmé edhe boshtin kohor (fig. 12).
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n=8

depozita renta
K Sn R -
T T T T T M"|||||||' ](.'_12000
0 1 2 3 4 5 6 7
4 vjet
Fig. 12
" -1 1,02° -1
V,=3000, n=2-4=8, r=1+ 8 =102 dhe Sn=Vr =3000-- = 25749
! 4-100 r—1 1,02 -
denaré. Kjo shumé kamatizohet pér njé vit dhe i siguron rentet dhe vlerat e diskontinuara té
mbetjes prej 12000 denaré. Atéheré, mund té shkruajmé barazim S r* =M +12000-%.
r

Shumén 12000 denaré e diskontuojmé pér 4 vjet me nga 4 periudha vjetore. Atéheré

S, 7 = Mr'® +12000. Nése mizén e shénojmé me M , ajo i pérgjigjet rentés anticipative tre-
" -1 1,02% -1
mujore, e cila paguan 8 heré, pra kemi M =R : = - =R-7,472. Me
-1 1,027(1,02-1)
zévéndésimin te shprehja larté fiktohet 25749-1,02%° = R-7,472-1,02'° +12000, pérkatésisht
_25749-1,02% ~12000

7,472-1,02'

& Detyra pér puné té pavarur

1. Posa paguam mizé prej 100000 denaré. Sa renté dekurzive gjysméviti 8 vitet e ardhshme
mund té pranojmé, nése norma e kamatés éshté 3% p.a(d) me kamatizim gjysméviti? Sa rfenté
mujnd té pranojmé, nése kamatizimi ésht anticipative me té njéjtén normé té kamatés prej 3% p.
a (a)?

= 2560 denaré. «

2. Nése sot deponohen 150000 denarg, sa renté mund t€ pranojmé 2,5 vitet e ardhshme, né
fund té ¢do tremujori me normé té kamatés 8% p. a (d) dhe kamatizim tremujor?

3. Sot deponojmé 90000 denaré, por pas tre vjet do té fillojmé té pranojmé renté tremujore
anticipative, né pesé vitet e ardhshme. Sa éshté rfenta, nése norma e kamatés éshté 10% p. a(d),

por kamatizimi tremujor?

4*. Personi ka deponuar prej moshés sé tij 33 vjecare deri né fillim té moshés 38 vjcare, né
fillim té ¢do gjysmeévit, nga 4800 denaré. Sa renté dekurzive mund té pranon personi né fund té
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¢do gjysmeéviti prej moshés sé tij 41 vjecare deri né moshén 48 vjecare. Norma e kamatés éshté
6% p. a (d) me kamatizim gjysméviti.

5. Para dy vjet kemi deponuar 12000 denaré, por 2,5 vitet e ardhshme duhet t& pranojmé
renté né fund té ¢do gjysméviti. Sa &shté renta, nése norma e kamatés éshté 5% p.a(d) me kama-
tizim gjysmeéviti?

8. 8. Njehsimi i numrit té mbetjes sé rentes

Ndérmjet madhésive te formula pér njehsimin e mizés, figuron edhe numri i ren-
teve té cilat pranohen. Nése dihet miza, renta dhe norma e kamatés, mundemi ta shpre-
him numrin e renteve té cilat pranohen. Pér rentat anticiptive, sipas formulés pér mizén

n

kemi M, =R ]:1 -1 Rr— -1 . Do té kryejmé disa transformacione ekuivalente té
r" (r—l) r"(r—l)
barazimit:
%04L11
Rr P
1_1A4@—0_wa@@—0
r" Rr Rr ’
Rr

n

" T Re-M (1)

R
Barazimin e fituar do ta logaritmizojmé, logr" = logWr(I) , por prej vetive té logarit-
r—M,\r—

meve kemi:

n-logr=1o R

8 gRr—Mn(r—l)‘
Atéheré,
1 Rr
n

= ~1
logr o8 Rr—M,(r—1)

éshté formula pér njehsimin e numrit té renteve.

1. Eshté deponuar miza prej 129442, me normé té kamatés 4% p. a (d) me kamatizim se-
mestral. Sa rente semestrale nga 12000 denaré mund té paguhen, nése renta e paré pranohet
menjéheré?

Sé pari té vérejmé se pasi renta e paré pranohet menjéheré, punohet pér rentén anticipative. E
dimse M, =129442, r=1+ 1 =1,02, R=12000.
2-100

Atéheré pér numrin e renteve kemi:
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1 12000 -1,02
n= -log
log1,02 12000-1,02 — 129442 - (1,02 - 1)

=116,277-10g1,268241 =12 . ¢

Vérejtje 1. Nése norma e kamatés éshté anticipative, atéheré pér depozitin anticipativ pér
numrin e renteve vlen:

1 Rp
= -log
logp  Rp—M,(p-1)

n

pér p=1+ , faktorin e kamatés anticipative.

00
100-p
2. Sot depononi 140000 denaré né kursimoren e cila paguan 5% p.a(d) kamaté, me kapita-
lizim vjetor. Sa heré mundet té pranoni renté vjetore anticipative prej 10000 denaré?

kemi M, =140000, R =10000 dhe r =1 +% =1,05 pér até

Vlera e fituar nuk éshté numeér i ploté. Ngjajshém sikurse te depozitat, kjo tregon se me 22
rentet e paguara, mza akoma nuk éshté shpenzuar, por nuk éshté e mundshme pra edhe té pagu-
hen 23 rentat e barabarta nga 10000 denaré. Atéheré numri i renteve éshté n umri i paré natyror
mé i madh se numri i fituar, por gjithashtu 22 rentet jané té barabarta, por e fundit, e 23-ta éshté
e ndryshme.

Fig. 13

Do ta japim formulén pér rentén e fundit ose té ashtuquajturén mbetje té rentés.
Ta shénojmé rentén e fundit me R . Atéheré boshti kohor éshté dhéné né fig. 13.
Duke i diskontuar rezultatet e fundit, pér mizén kemi:

Mn:R+R-1+R-L2+...+R-%+RO-L_I:R(l+l+i+...+ ! j+RO- 3_1.
r r r r r

2 -2
r r " "

Shprehja né kllapa éshté shuma e # -1 anétaréve té progresionit gjeometrik, pra kemi:

1
s n=1 _
M =R —1" LR ]qu-AZ 1)+RO 2
T r" " (r-1) r"
r



Ro =|:M,, _R'—r(rn_1 _1):|'I"nl.

r! (r—l)

Vérejtje 2. Shprehja e fundit, e shkruar népérmjet vlerave té tabelés sé katérté dhe té parté
i/ i, fiton formén:

Ry =M, -R-(t+1772 )1,

R A V|
ku 1+1Vp 2 =m.

Te shembulli joné, ku n = 23 kemi:

2
R, = [140000 —10000 - 1’05(1’05 : ]1,0522 =5231,75 denaré.

1,05%(1,05 1)
Mbetja e rentés gjithmoné éshté meé i vogeél se sasia e rentés.

Le té jeté dhéné vargu M renta dekurzive R e cila poashtu n heré, si edhe faktori i kamatés
dekurzive r. Me transformimin e shprehjes pér mizén kemi

%0—1):1— ln,
inzl—M" (r—1)= R—Mn(r—l),
r
dhe prej kétu
R

" T R-M (1)

Duke logaritmuar kemi:

logr” =log——m—,
s *R- M, (r-1)
Pérkatésisht.
1 R
n

= -1 .
logr OgR—Mn(r—l)

Vérejtje 3. Nése norma e kamatés sé dhéné éshté antipacitive, atéheré pér numrin e rfentés vlejné:

1 R

= -log .
logp "~ R-M,(p-1)

n

Né situatén kur »n éshté nujmér i ploté, atéheré ai éshté numré i renteve té cilat mund té
pranojné, nél t& kundértén pér numrin e renteve e marrim numrin e paré natyror, mé té madh se
i fituari. Gjithashtu te renta anticipative, edhe kétu mund té njehsohet mbetja e rentés R  (fig. 14).
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Fig. 14

Duke diskontuar rentet, pér mizé kemi:

2 -1
r r "

M, :R~1+R«%+...+R-%+RO -%:R(1+L+...+LJ+RO Ln
r r r r r r

Duke njehsuar shumén né kllapa si shumé té progresionit gjeometrik me anétarin e paré 1 dhe

herésin — kemi: d
r
1
l———- n-l
n—1 —
Mn:Rl F'+R,: L_g — ! +R, €
r l—l r" " (r-1) r"
r
Atéheré,
n—l_
R, = Mn_R'rl—l L
r’" (r—l)

Eshté formula pér njehsdimin e mbetjes sé rentés te renta dekurzive.

n-1_
Vérejtja 4. Pasi shprehja 111—1
r"(r=1)

R, = [M ,— RV ] 1", duke shfrytézuar tabelat i/i.

me zévéndésimin 1V, pér mbetjen e rentés kemi:

Vérejtja 5. Prej formulave té fituara pér mbetjen e rentés, me zévéndésimin e faktorit té
kamatés » me anticipativin p , do té fitohen formulat pérkatése gjaté kamatizimit anticipativ.

3. Sot deponojmé 280000 denaré si miza pér rentén dekurzive vjetore prej 20000 denaré. Sa
renta mund té pranojmé, nése norma e kamatés éshté 5% p. a {d) me kamatizim vjetor? Sa éshté
renata e fundit?

I kemi kéto t& dhéna: miza M = 280000, renta R = 20000 , r = 1,05, nése déshirojmé ta
caktojmé numrin e rentave n. Sipas formulave t€ nxjerra kemi:

n=—log 20000 = 24,6765
logl,05 20000 — 280000 (1,05 1)

Atéheré numri i rentave mund té pranohen éshté n = 25, por 24 té parat jané me vleré 20000,
por renta e fundit éshté e ndryshueshme dhe me vleré mé té vogél se 20000 denaré. Pér mbetjen
e rentés kemi:

220



1,05 —1

R, =| 28000020000 —>—————
‘ { 1,05%(1,05-1)

]1,0525 =13637,4 denaré. «

Detyra pér puné té pavarur

1. Sot jané deponuar 910122,27 denaré, por prej sot e tutje do té pranojmé renté né fund
té ¢do tremujori né né lartési prej 100000 denaré. Sa renta mund té pranojmé, nése nporma e
kamatés éshté 7% p. a (d), kurse kamatizimi éshté tremujor?

2. Sa renta gjysmévjetori anticipative prej 50000 denaré mund t&é paguhen nése sot éshté
deponuar miza prej 339318,67 denré? Norma e kamatés éshté 10% p. a (d), por kamatizimi
gjysmeéviti.

3. Sa heré mund té pranojmé rfenté semestrale dekurzive prej 50000 denaré, prej sot e mé
tutje, nése sot keni deponuar 500000 denaré, me normén e kamatés prej 5% p. a (d) dhe klama-
tizimi semestral? Sa éshté mbetja e remtés?

4. Sa heré mund té pranojmé renté tremujore dekurzive prej 40000 denaré té llogarisé sé
mizés sé deponuar prej 1300000 denaré? Norma e kamatés éshté 9% p. a (d), kamatizimi tremu-
jor. Sa éshté mbetja e rentés?

5. Sot keni deponuar 120000 denré dhe prej sot filloni té pranoni renté gjysméviti antici-
pative prej 4800 denaré, me normén e kamatés 4% p.a (d) dhe kamatizim gjysméviti. Sa renta
mund té pranoni dhe sa éshté mbetja e rentés?

8. 9. Njehsimi i normés sé kamatés
te rentat periodike

Norma e kamatés, kur dihen madhésité tjera prej formulés pér miza, M, = R(l +17) ) pér
rentén anticipative dhe M, = R-1V, pér rentén dekurzive, njehsohet si madhési e panjohur.

1. Me cilén normé té kamatés duhet té€ depononi 600000 denarg, qé pér 25 vjet, ku kamati-
zimi vjetor i rentés anticipative prej 50000 denaré?

Do ta zhvillojmé né fillim formulén themelore pér mizén te renta anticipative, me géllim té
vini deri te vlera e faktorit té kamatés dekurzive r,
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r'" -
M =R—F—
" r"_l(r—l)

(M,-R)r" =M, "' +R=0.

, por duke rregulluar shprehjen béhet

Barazimi i fundit sipas r, té shkallé mé sé shpeshti mé t&¢ madhe se 4, barazime pér té cilat
patjetér té shfrytézohen metoda numerike pér tu zgjidhur. Por, duke shfrytézuar formulén

M, = R(l + IVP"’I), duke lexuar tabelat finansiare pér IVp”"1 , lehté mund té caktohet norma e

kamatés p, por nése vlera pér IVP”_1 , nuk éshté te tabelat, zbatohet interpelavioni linear, sikurse
te kaata e pérbéré edhe te depozitat.

Konkretisht, pérf detyrén 1 kemi M = 600000 , R = 50000, n = 25. Atéheré
600000 = 50000 - (1 + IVPM) dhe prandaj IV, = 11. Te tabelat pér IV} nuk e gjemé vlerén 11 pér

asnjé normé té kamatés, por gjejmeé dy vlera mé té aférta, por ato jané 10,9830 < 11 < 11,4693,
ku IV%5, = 10,9830 dhe IV,;** = 11,4693 . e formojmé tabelén:

1w p ) p
10,9830 7.5 10,9830 7,5
11,4693 7 11 4
0,4863 -0,5 0,017 p-=T75

~0,5-0,017

Prej proporcionit 0,4863 : (- 0,5) = 0,017 : (p - 7,5) kemi p =
j prop (- 0,5) (p ) P =0 4363

+7,5="17,482%.

Norma e kamatés sé kérkuar éshté 7,482%. ¢

2. Personi ka pranuar renté prej 60000 denaré, né fund té ¢do gjysméviti, gjaté 5 viteve.
Cila normé e kamatés ka qené e zbatuar, nése kamatizimi éshté gjysméviti, por gjashté muaj para
zbatimit t€ paré renta e deponuar éshté miza prej 463302 denaré?

Flasim pér rentén dekurzive né sasi R = 60000, me mizé M, = 463302, e cila zbatohet

"1
n =5-+2 =10 heré. Sipas formulés pér mizé te renta dekurzive kemi M, = Rﬁ :
r(r—

Nése e transformojmé barazimin sipas faktori té kamatés dekurzive r, kemi barazi-

min M, """ —(M, + R)r" + R =0. Te shembulli yné, ky barazim éshté i shkallés 11, pér té
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cilén nuk ka ményré té zakonshme pér zgjidhje. Prandaj shfrytézojmé formulén pér mizén
népérmjet tabelave finansiare M, = R-1V, &shté norma e kamatés relative pér njé gjysméviti.

2
Domethéng, 463302 =60000-1/,° dhe prej kétu 1V,° =7,7217. Te tabelat, pér n = 10 numri

2 2
7,7217 gjendet pér § =5%. Atéheré norma e kamatés vjetore nominale éshté 10% p. a (d ).+

3. Me cilén normé té kamatés duhet té deponojmé 120000 denaré, qé gjaté 12 vjet e 6 muaj,
gjaté kapitalizimit gjysméviti, pranojmé renté gjysméviti dekurzive prej 10000 denaré?
Duke zévéndésuar te formula M = 120000, R = 10000 dhe numri i rentave

n=12,5+2=25kemi 120000 =10000-1¥°, pérkatésisht 1V =12. Te tabela e katérté i / i, pér
2 2
n =25 nuk e gjejmé numrin 12, por gjejmé numra tjeré ndérmjet té ciléve éshté vendosur numri

12, por ato jané 12,1979 pér normén e kamatés prej 6,5% dhe 11,6536 pér normén e kamatés
prej 7% .
Do t’i fusim té dhénat te tabela dhe do té interpelojmé.

2, p/2 wr, p/2
11,6536 7 11,6536 7
12,1979 6,5 12 p/2
0,5443 -0,5 0,3464 pl2-1
~0,5-0,3464
Prej 0,5443: (- 0,5)= 0,3464: (p /2 - 7,5) kemi p_~05-03464 +7=6,682%.

2 0,5443

Norma e kamatés vjetore nominale éshté 13,364% p. a (d). ¢

4. Prej sot pra gjaté dy viteve, deponojmé nga 16000 denaré né fund té ¢do tremujori. Pas
tre vjet prej sot duhet té térheqim njé lloj shume, por vetém aq qé pas pesé vjet té kemi mizé
prej 30840 denaré. Mizén do ta shfrytézojmé qé gjaté 2,5 vjedt pranojmé renté prej 4000 denaré,
tremujori dekurziv. Cila shumé duhet té térhiqet pas tre vjet prej sot? Norma e kamatés éshté e
njéjté pér téré periudhn kohore.

Dy vjet deponohet, por nuk mund té njehsojmé shumén e fundit t€ depozitit pasi nor-
ma e kamatés nuk éshté e njohur. Por, kemi edhe té dhéna pér rentén prej té cilés mund té
fitojmé normé té kamatés. Do t'i pércjellim té dhénat né boshtin kohor dhe do t'i vendosim
barazimet.
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depozita X

0 1 2 3 4 5 6 715

Fig. 15

Shuma e fundit té depozitit S kamatizohet njé vit, térhigen mjete né sasi X, dhe mbetja kama-
tizohet edhe dy vjet. Né momentin 5 vjet prej sot, sasia né banké i pérgjigjet mizés pér rentén e
cila vijon. Domethéné, (S ot -X ) r® = M . Ta njehsojmé sé pari normén e kamatés. Pér mizén

vlen M =R -1V, ku n éshté numri i rentés, por né kété rast ato jané gjithsejn =2,5+4 =10 ren-
4
ta. Atéheré, IV =7,71. Vlera e fituar te tabela i pérgjigjet norma e kamatés P _ g9, . Atéheré p
» 4

! 32
=32% p.a(d). Prej kétu, r =1+

=1,08 dhe mund té zévéndésojmé te barazimi ku éshté
1,08° -1

shuma e panjohur X.Depoziti éshté dekurziv dhe prandaj S =16000 =170186 denaré.

b

Kemi (170186-1,08* — X )-1,08* =30840, prej ku 231536 - X = 16662, pérkatésisht X = 231536

-16662 = 214874 denaré.
Shumén té cilén duhet ta térhiqim éshté 214874 denaré. ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. Gjaté dhjeté vjet, né fillim t&é ¢do tremujori, kemi pranuar renté prej 10000 denaré. Nése,
né ditén e zabatimit té paré té rentés kemi deponuar 200000 denaré, gé norma e kamatés me
kamatizim tremujor éshté e zbatueshme?

2. Me cilén normé té kamatés duhet t€¢ deponohen 70000 denaré qé t&¢ mundet gjaté 12 vi-
teve t€ pranojmé renté tremujore anticipative prej 2000 denaré? Kamatizimi éshté tremujor.

3. Me cilén normé té kamatés duhet té deponohet miza prej 45216 denaré, qé[ té sigurohet
gjaté gjashté viteve t€ pranojmé renté gjysmeéviti dekurzive prej 6000 denaré gjaté kamatizimit té

gjysmeévitit?

4. Personi ka deponuar 36000 denaré dhe gjaté pesé viteve do té pranon renté katérmujore
anticipative prej 4500 denaré. Cila normé e kamatés, me kamatizim katérmujor éshté pérdor?
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5*. Cilén shumé e kemi deponuar para njé viti, nése sot kemi 45000 denaré dhe fillojmé
ta zbatojmé rentén prej 5000 denaré né fund té ¢do dy dy muajve, me kamatizim dymujor, né
kohézgjatje prej 2 vjet?

8. 10. Detyra té kombinuara *

Do té ndalemi te disa shembujj té zgjidhur te té cilat pérdoren tabelat i/i. Shembuijt e
pérmendur janékombinim i pérbéré té depozitave, renteve dhe klamatizimi i pérbéré.

1. Sa kapital fillestar duhet té paguajmé sot, qé duke filluar pesé vjet prej sot dhe me
kohézgjatje prej 6 vjet, praojmé renta tremujore anticipative prej 9000 denaré. Dy vitet e para té
normés sé kamatés éshté 6% p.s (d) me kamatizim mujor, tre vitet e ardhshme éshté 10% p. a (a)
me kamatizim kuartal, kurse gjashté vitet e fundit norma e kamatés éshté 4% p.q (d) (fig. 15).

Fig. 16

Miza pér rentén éshté pikérisht vlera e kamatizuar e kapitallit fillestar. Pér periudha té ndryshme
ka faktor t€ ndryshém té kamatés dhe até:

2.6
- dy vitet e para té kamatizimit 2 + 12 =24 heré me r =1+ 100" 1,01,
: . . 100
- tre vitet e ardhshme, kamatizim 3 +4 = 12 heré me p = — 10" 1,02564,
100 — "

- te njehsimet pér rentat pranojmé gjithsej 6 + 4 = 24 renta, me normé té kamatés tremujore
relative prej 4%, pérkatésisht me r' = 1,04.

124
Atéheré, K-r** - p"> =M ,ndésa M, =R- ’”’,};4(—,11)' Duke zévéndésuar té panjohurat
r' -
vlerat dhe duke barazuar té dy shprehjet kemi barazim:

1,04% -1
1,04%(1,04-1)°

pérkatésisht 1,72K = 142712, prej ku pér shumén e cila duhet té paguhet sot, kemi K = 82972. ¢

K -1,01** -1,02564"* =9000-1,04
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2. Né banké paguajmé mizé né sasi 780000 denaré. Sa renté mujore mund té pranojmé gjaté
10 viteve, nése norma e kamatés, sipas marréveshjes éshté 6% p. a (d) gjaté 4 viteve t€ para dhe
8% p. a (d) né 6 vitet e ardhshme? Kapitalizimi éshté mujor, por renta e paré pranohet njé muaj
pas pagesésé sé mizés.

Sé pari vérejmé se béhet fjalé pér rentén dekurzive, duke pasur parasysh se pagesa e paré
éshté né fund té muajit. Pér normat e kamatve t€ ndryshme, mund té llogarisim pér 4 muajt e
paré paguhet njé, kurse pastaj 6 vjet tjetér renté, me té njéjtén sasi, por me mizé té ndryshme (fig.

17).
py m=12 n=4 M,
M=780 000
M) : : : : : : i : .
0 1 2 3 4 5 6 7 & 9 10

Fig. 17

Miza e nevojshme pér 4 vitete e para éhté M, por pér 6 vitet e ardhshme €shté M, Miza e cila
éshté paguar éshté shumé e M, dhe vlerés sé diskontuar t&€ M. Poashtu, renta e paré paguhet

4 +12 = 48 heré, me faktorin e kamatés dekurzive 7 =1+ B 6100 =1,005 dhe miza éshté
1,005 -1 ) ) . .
=R- 5 =42,580R . Rentaedyté paguhet 6+12 =72 heré , me faktorin e kamatés
1,005 (1,005 -1)
8 1,006677 -1

=57,028R .

dekurzive r, =1+ " 0" 1,00667 pra miza éshté M, =R

'1,006677(1,00667 1)
1
Atéheré, M = M, + M, -——, pérkatésisht 780000 = 42,580R +57,028R -1,005~*, prej ku pér

412
1

vlerén e rentés mujore kemi R = 8917 denaré. +

3. Sa depozit mujor duhet té paguhet gjaté 6 viteve, né fillim t€ ¢do muaji, nése déshirojmé
gjaté 9 viteve té pranojmé renté tremujore né sasi prej 18000 denaré? Ndérmjet depozitit té
rentés sé fundit dhe t€ paré do té kalojné 6 vjet dhe 1 muaj. Norma e kamatés éshté 8% p. a(d),

por kamatiozimi éshté mujor gjaté 6 viteve té para, por pastaj tremujore (fig. 18).
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m=12 n=6

m=4 n=9

Fig. 18

Nuk dihet sasia e depozitit té vegant V. Depoziti paguhet gjithsej 6 - 12 = 72 heré, anticipativ-
no. Né fund té vitit té gjashté njehsohet shuma e fundit té depozitit S, me faktorin e kamatér

K =1+ —> —100667. Atéheré,
12-100
72 _1 72 _
S=v. =y 100667200007 Z1_ g5 65y
-1 1,00667 — 1

Shuma S kamatizohet prej momentit kur e paraqet mizén. Ndérmjet depozititi té fundit dhe
pagesés sé rentés kalojné 6 vite dhe 1 muaj, por S jehsohet njé muaj pas depozititi té fundit.
Diomethéné, ngel té kmatizohen 6 vite. Atéheré M =S -r,°*, prandajqé sipasllogarisé sé shumés

8 _1o2.
0

S kamatizimi éshté tremujor. Atéheré, pér faktorin e kamatés r, kemi r, =1+
Domethéné, pér mizén vlen M =S- 1,02** =92,65-1,02%V =149V .

Nga ana tjetér do ta njehsojmé népérmjet kushteve pér renté. Renta pranohet 9 vjet, né tre
muaj. Domethéné, gjithsej n =9 - 4 = 36 renta té cilat paguajné né fillim té tremujorshit té paré,
dometéné jané anticipative. Faktori i kamatés éshté », =1,02. Atéherg,

| 1,02% 1
2 (r, —1) 1,02%(1,02 - 1)
Duke i barazuar té dy vlerat e mizés, kemi 149V = 468000, pra pér depozitin kemi V = 3141
denarg. ¢

M=R-r, =18000-1,02 =18000-26 = 468000 .

4. Para nénté viteve personi ka paguar né banké 38000 denaré. Dy vitet e para nuk ka pasur
as pagesé as té ardhura. Pastaj, gjaté 3 viteve, éshté deponuar depozit prej 8000 denaré ¢do 6
muja. Duke filluar prej sot, 5 vitet e ardhshme do té pranojmé renté vjetore prej 15000 denaré.
Sa mjete do té kemi né 4 vjet pas rentés sé fundit, nése deri mé sot ka vlejtur norma e kamatés
prej 8% p. a (d) me kamatizim gjysmeéviti, kurse prej sot 10% p. a(a) me kamatizim vjetor. Edhe
depoziti edhe renta jané anticipative (fig. 19).
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m=2  p=8%p.a.(d) m=1  p=10%p.a.(a)

depozitia

Fig. 19
Do t'i barazojmé vlerat e kamatizuara té pagesave sot me mizén e nevojshme dhe mbetjen e dis-

kontuar K. Faktori i kmatés deri mé sot éshté r =1+ =1,04. Shuma e paré e deponuar

K, = 38000 denaré kamatizohet deri mé sot, gjysméviti, domethéné gjithsej 9 - 2 =

18 heré. Shuma e pérgjithshme e depozitit, q¢ deponohet gjithsej 3 - 2 = 6 heré éshté
6 6
S=y.p. 11=8000-1,04M

n = ,04 —

= 55186 denaré, kurse kjo shumé kamatizohet deri mé sot,

pra sasia e pérgjithshme e mjeteve dei mé sot éshté
K,-r'®+5-1* =38000-1,04" +55186-1,04° =152507 denaré.

Pér pagesat e ardhshme té nevojshme jané njehsime pér mizén dhe vlerén e diskontuar té mebt-
jes. Té vérejmé se kérkohet mbetja 4 vite té rentés sé fundit, por né 8 vitet prej tani e njehsojmé

mbetjen. Atéheré vlera e diskontuar K éshté K -—-, ku faktori i kamatés anticipative éshté

100 P>
- ~ 111
2 100-10
p; 1
Pér mizén vlen: M =R- p, ﬁ , pér pesé vjet renta anticipative denaré. Atéheré
AV

L11° -1
LIP(L11-1)

Duke i barazuar vlerat themelore te vlera e pagesés duke marré parasysh vlerat e tanishme

M =15000-1,11- = 61537 denaré.

1
té té gjitha pagesave dhe té ardhurave té tanishme K,-r* +S-r' =M +K-—, fitojmé se
P

152507 = 61537 + K -1,11°* dhe prej kétu K = 39474 denaré. Né llogari,né fund té vitit té teté prej

tani , na ngelin 39474 denaré. «
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Detyra pér puné té pavarur

1*. Para 11 vjetéve kemi filluar me deponim té depozitit té gjysmévitit prej 8000 denaré
gjaté 4 viteve. Para 3 vjet kemi deponuar 90000 denaré nga njéheré. Prej sot pranojmé renté mu-
jore gjaté 7 vjetéve, ashtu gé 49 muaj pas rentés sé fundit na ngelin edhe 50000 denaré. Sa éshté
renta, nése norma e kamatés éshté 8% p.a (d) me kapoitalizimin gjysméviti deri mé sot, por 12%
p- a (d) me kapitalizimin mujor prej sot e tutje? Edhe rentet edhe deponimet jané anticipative.

2*.Para 12 vjet kemi deponuar ndonjé sasi né banké. Tre vjet pastaj kemi filluar té deponojmé
depozit gjysméviti prej 3000 denaré né afat prej 5 vitesh. Prerj sot pranojmé renté gjysméviti prej
5000 denaré, né kohézgjatje prej 8 vjet. Njé vit dhe 6 muaj pas rentés sé fundit né banké kemi
edhe 4000 denaré. Sa sasi kemi paguar para 12 vjet, nése norma e kamatés deri mé sot éshté 8%
p-a (a), por prej sot p = 6% p. a (d), me kamatizim gjysméviti. Edhe depozitat edhe rentat jané
anticipative.

3*. Para tre vjet, me kohézgjatje prej 2 vjet, deponojmé anticipi mujor prej 2000 denaré.
Para njé viti kemi deponuar edhe 40000 denaré. Njé vit prej tani, né kohézgjatje prej 5 vjet,
pranojmé renté anticipative mujore né sasi R , por gjashté vjet prej sot, né kohézgjatje prej njé
viti, dop té pranojmé renté anticipative prej 2200 denaré. Nése norma e kamatés éshté 13% p. a
(d), sa éshté renta pesévjecare? Kamatizimi éshté mujore.

4*. Njé person, para 30 vjet pra deri para 10 vjetéve, ka deponuar né fillim té ¢do muaji
nga 1100 denaré, me normé té kamatés 24% p.a.(d) dhe kamatizim mujor. Prej atéheré pra e
kétej norma e kamatés éshté 4% p.a.(d) me kamatizim gjysméviti. Sa renté gjysméviti anticipativ
mund té pranon personi, duke filluar prej sot, pra né 15 vitet e ardhshme dhe né ditén e pagesés
sé fundit t'i ngelin edhe 50000 denarg.

5*%. Njé person ka deponuar, prej moshés sé tij shtatévjecare deri né moshén
pesémbédhjetévjecare, né fillim té ¢do tremujori nga 7000 denaré. Né moshén njézetévjecare
ka deponuar edhe 200000 denaré. Sa mjete do t'i ngelin personit pesédhjetévjecare, nése né
periudhén ndérmjet moshés tredhjeté dhe dyzetévjecare ka pranuar renté prej 125000 denaré,
né fillim t€ ¢do tremujori. Norma e kamatés éshté 8%p.a.(d) me kamatizim tremujor.
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8. 11. Detyra pér ushtrime

1. Prej sot, gjaté njé viti dhe teté muaj, do t€ deponojmé nga 1200 denaré né fillim té ¢do
muaji. Me cilén shumé do té disponojmé tre vjet prej sot, nése norma e kamatés éshté 6% p. a
(d), por kamatizimi éshté mujor?

2. Para dy vjet né banké kemi deponuar 40000 denaré. Sa depozit duhet té paguajmé né
tre vitet e ardhshme né fund té ¢do muaji, nése kemi nevojé pas 4 vjeté prej tani, prej 800000
denaré? Norma e kamatés éshté 18% p. a (d), por kamatizimi mujor.

3. Sa depozit tremujor prej 4500 denaré duhet té paguajmé, pér tre muaj pas depozitit té
fundit té disponojmé me 120000 denaré? Norma e kamatés éshté 10%, por kamatizimi éshté
tremujor.

4. Personi ka deponuar nga 6000 denaré né fund té ¢do semestri, té moshés sé tij 35 vjeca-
re deri né moshén e tij 41 vjecare, qé né ditén e depozitit té fundit ka 144000 denaré. Me cilén
normé té kamatés éshté krye deponimi, nése deponimi éshté semestral?

5. Sa vjet, pérfundimisht me ditén e sotshme, personi ka deponuar depozité anticipativ tre-
mujor prej 6000 denaré, qé katér vjet prej sot té€ disponon me 314422 denaré? Norma e kamatés
éshté 6% p. a (d), kamatizimi éshté mujor.

6. Cila shumé duhet prej sot té deponohet nése déshirojmé 20 vjet t& pranojmé renté kuar-
tale dekurzive prej 7200 denaré? Norma e kamatés éshté 8% p. a (d), kamatizimi éshté tremujor.

7. Prej sot dje né dy vitet e ardhshme, deponojmé né fund té ¢do muaji nga 2500 denaré. Sa
renté do té pranojmé né fillim t& ¢do muaji, gjaté dy viteve, duke filluar 4 vjet prej tani? Norma
e kamatés éshté 12% p.a(d), kamatizimi éshté mujor.

8. Sa heré mund té pranojmé renté semestrale anticipative prej 10000 denaré, prej sot e tut-
je, nése sot kemi deponuar 100000 denaré? Norma e kamatés éshté 5% p. a (d), por kamatizimi
éshté semestral. Sa éshté kamata e mbetjes sé rentés?

9. Sot kemi deponuar 115610 denaré, por pas njé muaji fillojmé té pranojmé renté prej
9000 denaré, né fund té ¢do muaji gjaté dy viteve té ardhshme. Sa éshté norma e kamatés, nése
kamatizimi éshté mujore?

10. Cila shumé duhet ta deponojmeé sot, qé pas pesé vjet té dispopnojmé me 59008 denaré, té
cilat do t'i shfrytézojmé si miza pér rentén tremujore dekurzive prej 12000 denaré, né kohézgjatje

prej 3 vjet, gjaté kamatizimit tremujor?
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11*. Para 10 vjet né banké kemi paguar 50000 denaré. Katér vjet mé voné, fillojmé me
deponime periodike prej 800 denaré né fillim té ¢do muaji, né kohézgjatje prej 6 vitesh. Sot e
pranojmé rentén e paré mujore prej 3000 denaré dhe e pranojmé 2 vjet, né fillim té ¢do muaji.
Gjysméviti pas rentés sé fundit, nxjerrim edhe 197650 denaré. Sa mjete na ngelin 3 vjet prej sot,
nése norma e kamatés éshté 10% p. a(d) me kamatizim mujor?

12*. Prindi ka deponuar né librezén e kursimit fémijés sé tij né fund té ¢do muaji nga 500
denaré, por prej moshés sé tij 8 vjece deri te mosha 15 vjegare, kurse prej moshés 18 vjegare deri
né moshén 24 vjecare nga 600 denaré né fillim té ¢do muaji. Pastaj prej moshés 26 vjegare pra
gjaté 1,5 vjet prindi ka deponuar nga 250 denaré, né ményré anticipative mujore. Sa mjete do té
keté fémija, gjashté muaj pas depozitit té fundit, nése norma e kamatés éshté 10% p. a (d), me
kamatizim mujor?

13. Para 12 vjet &shté deponuar ndonjé shumeé, por sot jané nxjerré 30000 denaré. Prej sot
dhe deri gjaté 6 viteve té ardhshme jané deponuar katérmujorshe dekurzive nga 500 denaré.
Norma e kamatés éshté 6% p.a(d), me kamatizim katérmujor. Cila shumé éshté deponuar para
12 viteve, nése 12 vjet prej tani né llogari ka 208790 denaré?

14. Para disa viteve pra deri mé sot, personi ka depnuar né fillim té ¢do tremujori nga 12000
denarg, por katér vjet prej sot disponon mem 175400 denaré. Norma e kamatés éshté 12% p.
a(d), por kamatizimi éshté tremujor. Para sa vitesh ka filluar kamatizimi?

15. Personi ka depinuar 80000 denaré. Sa renté mund té pranon né fillim té ¢do tremujori,
duke filluar 2,5 vjet prej tani me kohézgjatje 2,5 vjet? Norma e kamatés éshté 12% p. a (d), me
kamatizim tremujor.

16*. Cila shumé duhet té€ deponohet njé vite tre muaj prej sot, nése déshirojmé té deponojmé
pra deri né 3 vjet prej sot té pranojmé, mujore dekurzive, renté prej 4500 denaré, por né ditén e
rentés sé fundit té ngelin edhe 11250 denaré? Norma e kamatés éshté 12% p. a(d), por kamatizi-
mi éshté mujore.

17*. Para 5 vjet, personi ka deponuar 24000 denaré, por prej sot né dy vitete e ardhshme de-
ponon nga 38330 denaré, gjashtémujore anticipative. Me cilén shumé do t€ dispéonon personi 5
vjet prej tani, nése norma e kamatés éshté e barabarté pér téré kohén, me kamatizim gjysmeéviti,
por né ditén e depozitit té fundit personi disponon me 400000 denaré?

18*. Sot jané deponuar 150000 denaré, por pas dy vjetéve do t€ nxjerrim 60000 denarg. Prej
vitit té pesté pra deri né vitin e dhjeté prej sot, do té€ pranojmé renté vjetore dekurzive, por tre
vjet pas rentés sé fundit, né llogari do té ngelin edhe 30000 denaré. Sa éshté renta, nése norma e
kamatés éshté 5% p. a(d), por kamatizimi éshté vjetore.
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Pasqyra tematike

Gjaté zbatimit té llogarisé sé kamatés sé thjeshté dhe té pérbéré shqyrtojmeé shuma té cilat
njéheré deponohen, si edhe shembuj te té cilat shuma deponohet ose nxirret né periudha té
ndryshme. Poashtu deponimet e veganta mund t€ jené té barabarta, por edhe té ndryshme, té
ndryshohen sipas ligjit té caktuar, pér shembull, té rriten ose té zvogélohen sipas ligjit té progre-
sikonit aritmetik ose gjeometrik ose sikurse te kursimi, té ndryshojné pa e konstatuar ligjin prej
mé paré. Por, shpeshheré ndodh deponimet té pérsériten né intervale kohore té barabarta. Kur
shumé heré deponohet sasia e njéjté, né periudha té njéjta kohore dhe kamatizohet me té njéjtén
normé té kamatés, flasim pér depozité, té cilét pér shkak té sasisé sé njéjté deponohet ende dhe
depozita té njéjta.

Varésisht prej asaj se deponimi (pagesa e depozitit) éshté né fillim ose né fund té interva-
lit kohor, dallojmé depozité anticipativ, pérkatésisht dekurziv. Gjaté deponimit, ¢vo depozit i
veganté kamatizohet prej momentit té deponimit deri te momenti i njehsimi té vlerés sé fundit té
depozitave. Mund té shfrytézohen edhe kamatizimet dekurzive dhe anticipative. Poashtu men-
det deponimet e vecanta té puthiten me kamatizimin, por mundet t€ jené mé té rralla ose mé té
shpeshta prej kamatizimit. Parashtrohet pyetja sa éshté vlera e pérgjithshme prej té gjitha depo-
zitave té vecanta. Vlera e fundit e deponimit quhet shuma e depozitave té vecanta té kamatizu-
ara né fund té periudhés.

Do té shqyrtojmé vetém deponimet t€ vecanta periodike te té cilat deponimet puthiten me
kamatizim, ku deponimet te té cilat puthiten me kamatizimin, gjaté deponimeve me depozité té
rregullt (té pandryshueshém).

Nése gjaté vitit paguhet njé depozité, flasim pér depozité vjetor, nése deponmimi éshté
dy heré né vit, deponimet jané gjashtémujore (semestrale), pér deponimet 4 heré né vit,
pérkatésisht né ¢do tre muaj, depozitat jané tremujore (kuartale). Nése deponimi éshté njéheré
né muaj, atéheré themi se depozitat jané mujore. Edhe kétu kamatizimi mund té jeté vjetore,
gjashtémujore, tremujore etj.

Shuma e depoziti t€ kamatizuar anticipativ njehsohet me

" -1 . .
S, =Vr A | me kamatizim dekurziv.
v —
p"—1 .. N
S, =Vp me kamatizim anticipativ.
p—1
Shuma e depozitave té kamatizuara dekurzive njehsohet me
S, =V 4 _11 me kamatizim dekurziv.
v —

232



plp” 1)

yog L1
p' -1
yog L1
r'—1

" -1
S, =V P me kamatizim anticipativ.
p—1
Vlera e depozitit t¢ kamatizuar anticipativ njehsohet me
V=S5 rn— 11 me kamatizim dekurziv,
rir" —

-1
V==, P me kamatizim anticipativ.
Vlera e depozitit t€ kamatizuar dekurziv njehsohet me

me kamatizim anticipativ,

me kamatizim dekurziv.

Numri i deponimeve pér depozitat anticipatiive njehsohet me formulén

-1
o IJ%WW&Q f
logr Vr
Numri i deponimeve pér depozitat dekurzive njehsohet me formulén
-1
o l'bgV+&@ ).
logr V

Depoziti i fundit éshté i ndryshueshém prej té tjeréve dhe quhet mbeztja e depozitit.
Te kamatizimi anticipativ depoziti i fundit njehsohet me formulén.

v, :lsn _yP =P

P p—1

p—1
V=5, -y ="
r r—1
v,=S,-v-—"
r—1

me kamatizim anticipativ,

Vo=S, - 7 £_—P| me kamatizim dekurziv.
Te kamatizimi dekurziv depoziti i fundit njehsohet me formulat

me kamatizim anticipativ,

me kamatizim dekurziv.
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r" —1

r—1"
nése vlera e njohur pér S dhe V, por nuk éshté i njohur faktori i kamatés r, pérkatésisht norma

Prej formulés pér vlerén e fundit té depozitit anticipativ me kamatizim dekurziv, S, =Vr

e kamatés p% p. a (d), fitohet barazimi

S S
P = =2 = 0|,
4 4

Ky éshté barazim polinomial me faktori , qé né rastin e pérgjithshém éshté prej shkallés mé
té larté prej 3, kurse pér barazimet e kétilla nuk ekziston metodé e njohur pér zgjidhje, pérve¢
né disa raste speciale té metodave numerike. Por, kétu qéllimi nuk &shté t'i mésojmé metodat
numerike, por né dobi té detyrave praktike, mé sé lehti ta caktojmé normén e kamatés. Pér kété
qéllim, njehsimi i normés sé kamatés do ta bé&jmé sipas formulés e cila shfrytézon vlerat e tabe-
lave i /i. Késhtu §, =V -1I1" .

Diskutimin e njéjté e realizojmé edhe pér depozitat dekurzive. Prej vlerés sé fundit té depozitave

S, =vVi=

v —

S S
r'——r+—-—2-1=0
|4 4

, me transformimin e shprehjes pér faktorin e kamatés kemi

o

qé éshté pérséri barazim polinomial sipas 7 . Duke e shfrytézuar formulén pér vlerén e fundit té

- S S, -V
depozitave népérmjet vlerave prej tabelés i/i, S, = V(l + 111 ), kemi 1" = V" -1= ”V .

Nése vlera S"V_ 4 gjendet te tabelat pér vlerén e njohur # -1, norma e kamatés lexohet direkt,

né té kundértén e fitojmé me interpolim linear.

Pranimet né intervale té barabarta kohore quhet renté. Rentet mund té jené té pérhershme
dhe t€ ndryshueshme varésisht prej asaj se a jané té barabarta ose jo intervalet kohore ndérrmjet
dy pranimeve. Né lidhje me kohén e pagesés, renta mund té pranohen né fillim té periudhés-
renta anticipativ ose né fund té periudhés - renta dekurzive. Né lidhje me kohézgjatjen té
pagesés, renta mund té jeté kohore, deri sa éshté jeta ose e pérjetshme. Né lidhje me periudhén
pér té cilén paguhet renta, dallojmé renté vjetore, gjysmévjetore, tremujore, mujore dhe té
ngjashme.

Pér pranimin e rentés, duhet paraprakisht té jené siguruar mjete. Shuma e kétillé, e deponar
me qéllim té sigurohet pranimi i rentés quhet miza. Béhet fjalé pér njé pagesé té mjeteve. Por,

éshté e mundshme mjetet té sigurohen dhe me pagesa periodike. Nése pagesa e rentés fillon
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menjéheré pas deponimit té mizés, renta quhet e drejtpérdrejté, por nése fillon pas periudhés
kohore té caktuar pas pagesés sé mizés, renta quhet renta e anulimit.

Na hulumtuam pagesa periodike, me sasi konstante, te té cilat kamatizimi puthitet me pra-
nimin e rentés. Norma e kamatés éshté dekurzive gjaté nxjerrjes sé formulave, por ka raste me
kamatizim anticipativ. I shfrytézuat kéto simbole: M -miza, R -renta, n —numri i pagesave, r
—faktori i kamatés dekurzive, p —faktori i kamatés anticipative.

Miza te rentat anticipative njehsohet sipas formulave

-1 .. .

M, = R_rl— me kamatizim dekurziv,

r" (r - l)
M, = Rn_pl—_1 me kamatizim anticipativ.

P (p-1)
Miza te rentat dekurzive jané paraqitur me formulat
M, = R~ =1 | me kamatizim dekurziv,

r" (r - 1)

M, = R’no—_l me kamatizim anticipativ.
p'(p-1)

Nése dihet vlera e mizés M , kushtet e kamatizimit dhe pranimet e rentés, atéheré vlera e rentés
paragqitet sipas formlave

P! (r—l)

R=M,
r" —1

pér rentén anticipative me kamatizim dekurziv,

"r-1)| . " : . :
R=M, #1) pér rentén dekurzive me kamatizim dekurziv,
’/' —

n—1
-1 . . C . .. .
R=M, %’01) pér rentén anticipative me kamatizim anticipativ,
p —

R=M, %_11) pér rentén dekurzive me kamatizim anticipativ.
p —_—

Nése dihet vlera e mizés, renta dhe norma e kamatés, atéheré numri i rentave anticipative
jané paraqitur sipas formulave
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n= ! -log Rr te norma e kamatés dekurzive dhe
logr Rr—M,(r—1)

n= ! -log Rp te norma e kamatés anticipative.
logp  Rp-M,(p-1)

Nése dihet vlera e mizés, renta dhe norma e kamatés, atéheré numri i rentave dekurzive
jané paragqitur sipas formulave

1 R
n= -log te norma e kamatés dekuzive dhe
logr R—-M,(r—1)
1 R , e
n= -log te norma e kamatés anticipative.
logp ~ R-M,(p-1)

Renta e fundit, pérkatésisht mbetja e rentés te renta dekurzive njehsohet me formulén

nfl_l
R, =[MH—R-:— |

r _l(r—l)

Norma e kamatés kur dihen madhésité tjera prej formulés pér mizén, M, = R(l +17) ) pér
rentén anticipative dhe M, = R-1V, pér rentén dekurzive, njehsohet si madhési e panjohur.
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° KREDIA

9. 1. Koncepti dhe llojet e kredive

Gjaté mungesés sé¢ mjeteve finansiare, qé t&¢ mbulohen obligimet momentale, njerézit
shfrytézojné mjete té huazuara (kredi). Ndonjéheré, dhe me afat té gjaté, té ardhurat, qofté fi-
zike, qofté persona juridik, nuk jané miré pér realizimin e nevojave finansiare dhe incidente té
planifikuara. Nésituatén e kétill¢, shfrytézohen kredi, pérkatésisht mjete té cilat huazohen gjaté
kushteve té caktuara. Dhénési dhe kérkuesi i kredisé, béjné[ marréveshje rreth sasisé sé kredisé,
ményra e pagesés, koha e pagesés, norma e kamatés e cila do té shfrytézohet dhe té gjitha situatat
tjera té cilat mund té ndodhin, té lidhura pér pagesé.

Kredia paraqet shérbim i pérkohésishém nga ana e kreditorit ndaj borxhliut, pérkatésisht
kontraté pér dhénien e mjeteve finansiare shfrytézuesit, i cili té njéjtat mund t’i shfrytézon edhe
né afat té caktuar dhe né afat té caktuar t'i kthen.

Neé kété pjesé do té béhet fjalé pér ményrén e konstatimit t€ obligimeve té kérkuesit té
kredisé, duke pérfshiré kamatizimin pér kohén pér té cilén shfrytézohet kredia dhe plotésimi i
tyre sipas kushteve té dhéna né kontratét pér kredi. Poashtu, kredia lejohet njéherésh né sasi té
caktuar, por mé sé shpeshti nuk kthehet menjéheré, por né periudha té caktuara, me shuma té
caktuara. Shuma me t€ cilén paguhet kredia né ¢do periudhé, quhet shlyerje, por shlyerja, sé
bashku me kamatén pér periudhé té caktuar, quhet anuitet. Periudha kohore, pér técilén kryhet
¢do shlyerje e veganté e kredisé éshté periudha e amortizimit.

Sipas nevojave, né pajtim me ligjet ekzistuese, gjaté kohés, ekzistojné mé shumé ndarje té
kredive:

« sipas kohézgjatjes sé shlyerjes, kredité ndahen né afat té shkurtér (me afat té kthimit prej
mé sé shumti njé vit), me afat té¢ mesém dhe afat té gjaté.

« sipas ményré sé shlyerjes, kredité ndahen né amortizues dhe rente. Kredité amortizuese
nénkuptojné kthimin e kredisé né periudhén kohore té caktuar, me shlyerje té kamatés dhe pjesé
té borxhit. Rentet e kredisé nénkuptojné pagesé e pérhershme né formé té rentés.

« sipas sigurimit me garancé, ekzistojné, kredi personale dhe reale. Kredité personale je-
pen pa garancé, né bazé té besimit qé e ka kérkuesi te kreditori. Kredité reale jepen né bazé zé
mbulesés pérkatése, sikurse jané pér shembull hipotekat.

o sipas dhénésit té kredisé, dallojmé, kredi t€ vendit ose té jashtém, publik ose privat,
bankier ose jobankier dhe té ngjashém.

o sipas asaj se pér krediné a paguhet ose nuk paguhet kamata, dallojmé kredi me kamaté
dhe pa kamaté.
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« sipas ményré sé dhénies sé dokumenteve pér obligim, kredité mund té jené obligativ (njé
dokument pér téré sasiné) dhe kredi té ndara né obligues (me shumé dokumente pér mé shumé
kreditor, me vlera té barabarta ose té ndryshme sipas kreditorit, por me sasi té pérgjithshme sa
éshteé téreé krediti).

« sipas kohés té pagesés sé anuiteteve, dallojmé kredi me anuitete dekurzivr (pagesa béhet
né ményré dekurzive, né fund té periudhave té caktuara té pagesésé) dhe me anuitete anticipa-
tive (pagesa kryhet né ményré anticipative, né fillim té periudhés sl pagesés).

o sipas ményrés sé njehsimit té kamatés, dallojmé kredi me kamatizim dekurziv dhe me
kamatizim anticipativ.

Ngjashém sikurse edhe rentet, kredité mund té jené me anuitet dekurziv dhe anticipativ,
me anuitet dekurziv dhe kamatizim dekurziv dhe né té njéjtén ményré pér kredité me anuitetet
anticipative, me kamatizim dekurziv ose anticipativ.

Amortizimi im kredive mund t€ kryhet né ményra té ndryshme, mundet né periudha té
caktuara t€ paguhet vetém kamata pér mjetet pér kohén e kaluar, por gjaté pagesés sé borxhit
té paguhet téré boprtxhi, ose pra, né ¢do periudhé té amortizimit té paguhet shuma e cila éshté
shumé prej kamatés sé njehsuar dhe pjesé e kredisé.

Gjithashtu, té vérejmé se amortizimi i kredisé sikurse quhet pagesa graduale e kredisé
sipas sasisé prej mé paré té caktuar, né intervale kohore té caktuara, realizohet sipas pla nit
prej mé paré té konstatuar i cili quhet plani amortizues. Por, qé té pérpunohet plani amor-
tizues, te i cili sakté shihet, né cilin moment sa duhet té paguhet, sa ngel prej borxhit dhe sa
kamaté éshté njehsuar, éshté e nevojshme té shohim sikurse ¢donjéra prej madhésive té ve-
¢anta njehsohen.

Poashtu, edhe pagesat edhe anujitetet mund té jené té pérhershme ose té ndryshohen sipas
rregullés sé caktuar, pér shembull, progresion i aritmetik ose gjeometrik. Neve na interesojné
kredité me anuitetet té pérhershme, pasi ato mé sé shpeshti dhe mé thjeshté edhe pér kérkuesin,
pasi e shpérndan borxhin né ményré té njétrajtshme né gjithé periudhén. Nése kredia éshté[ me
pagesa té barabarta, pér kérkuesin éshté e pavolitshme pasi né kohén kur merret kredia, kérkuesi
éshté i ngarkuar me anuitete té médhaja. Gjithashtu, mundet njehsimi i kamatés té puthitet ose
té mos puthitet me periudhén e pagesés sé anitetit.

Kétu do té shqyrtojmé kredi me anuitetet té barabarta dhe kredi me rrumbullakimin e anu-
iteteve, né t€ dy rastet do t'i shqyrtojmé vetém kredité me anuitet dekurziv dhe njehsim dekurziv
té kamatés, te té cilat periudha e kamatizimit puthitet me periudhén e amortizimit. Llojet tjera
realizohen né ményré té ngjashme.

Pér né fund, lirisht mund té themi se kredia éshté e barabarté me shumén e vlerave té
diskontinuara té té gjitha anuiteteve té vecanta, né ditén e nxjerrjes sé kredisé, qé pérkujton né
njehsimin e mizés te rentet. Duke shfrytézuar pérfundimin e fundit, tani mé e dim qé kredia né
cilén ményré do t'i kryejmé njehsimet pér madhésité né planin amortiozues.
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Detyra pér puné té pavarur

1. Cka éshté shlyerja, ¢cka éshté anuiteti, por ¢ka éshté periudha e amortizimit?
2. Pérmend katér kriteriume sipas té cilave kryhet ndarja e kredive.

3. Si ndahen sipas kohézgjatjes, por si sipas ményrés sé shlyerjes?

4. Cka éshté plani amortizues?

5. Cili éshté dallimi ndérmjet kredive personale dhe reale?

6. Cili éshté dallimi ndérmjet kredive amortizuese dhe renteve?

9. 2. Njehsimi i kredisé dhe anuitetit te kredité
me anuitete t€ barabarta

Eshté nxjerré kredi Z , i cili duhet té paguhet me n anuitete té barabarta, ¢donjéri prej tyre
me sasi a, norma e kamatés p dhe kamatizimi dekurziv, ku periudha e kamatizimit puthitet
me periudhén e pagesés sé anuiteteve. Faktori i kamatés dekurzive éshté r, i njehsuar pér ¢do
periudhé té vecanté té kamatizimit, pérkatésisht duke pérfshiré normén e kamatés relative. Né
momentin e nxjerrjes sé kredisé, kreia éshté e barabarté me shumén e vlerave té diskontuara
té té gjitha anuiteteve té vecanta, té cilat paguhen né fund té ¢do periudhe. Te boshti nume-
rik, krejtésisht e barabarté sikurse te rentet, kur njehsohet vlera e mizés, shénohen periudhat e
pagesés sé anuiteteve (fig. 1).

a a a a
T F s F 3 r
Z 1
0 1 2 n—1 n
4—
‘—
Fig. 1

Né pajtim me rregullat pér diskontuim, ta njehsojmé vlerén e kredisé nése dihet vlera e anu-
iteteve. Anuiteti i paré paguhet né fund té periudhés sé paré, pra diskontohet pér njé periudhé, i
dyti pér dy periudha, deri né fund, kur anuiteti i fundit diskontohet pér »n periudha dhe até:

239



Z:£+i+£+...+i:£(1+1+L+...+ ! j

rort o r oy roor? pt

Shprehja né kllapa paraqet shumén e »n anétaréve té njépasnjéshém té progresionit gjeo-

metrik, me anétarin e paré 1 he herésin —. Prej kétu,
r

_i r'—1
z=4_r_4 r , pérkatésisht Z=ar—_1.
r 1_1 ror— ”n(’”_l)
r r

n

-1
Vérejtja 1. Sikurse vérejtét te pjesa pér rentet, shprehja ﬁ mund té zévéndésohet me
r

r—1
vlerén e tabeléssé katérté i /i, [V

r’

pra formula pér njehsim té kredisé, kur dihet anuiteti béhet

Z =a-1V), njélloj si edhe formula pér njehsimin e mizés te rentat.

Prej formulés sé njéjté, duke e zgjidhur sikurse barazimi sipas anuiteteve, kur dihet kredia,
pér paraqitjen e anuiteteve kemi:

r”(r—l).

r" —1

=Z

Vérejtja 2. Duke shfrytézuar vlerat prej tabelave i / i, pér anuitetin kemi a = Z Pérkufizohet

P

P

1 "r—
tabela e pesté i/ i si vleré reciproke e té katértés, V' = w pérkatésisht V' = = Er 1 ) . Atéheré
r p—
P

pér anuitetin vlen |a=Z - V; .

1. Sa kredi mund té amortizohet me anuitetet té barabarta prej 5000 denaré mujore, pér
pesé vjet, me normé té kamatés dekurziv 24% p.a.(d), me kamatizim mujor?
Prej té dhjénave té dhéna te detyra, e dini se n = 5, por ka m = 12 kamatizim vjetor dhe gjithashtu

po aq kredi gjaté njé viti. Atéheré numri i pagesave éshté nm = 60, faktori i kamatés dekurzive

éshté r=1+ 24 _ 1,02. Prandaj formula pér n jehsimin e kredisé,
“ -1 1,02 -1 .
Z=a— = 5000-’2)— =173804,43 denaré.
r(r-1) 1,02%(1,02)-1

Prej tani e tutje, me m, pérveg qé e shénoni numrin e kamatizimit vjetor, do ta shénoni edhe
numrin e anuitgeteve, pérkatésisht periodat e amortozimit, duke pasur parasysh kushtet fillesta-
re te té cilét pérmendém se té njéjté puthiten, por me i1 kohézgjatja e amortizimit.
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2. Kredi prej 40000 denaré, amortizohet pér 10 vjet, me anuitete gjysméviti dhe normé té
kamatés 4% p.a(d). Sa éshté anuitetet i gjysmévitit, nése edhe kamatizimi éshté gjysméviti?Sa
éshté kamata e njehsuar?

Eshté dhéné @ = 10, m = 2, anuitetet jané gjysméviti, pra numri i pérgjithshém i anuiteteve 4

éshté nm = 20. Faktori i kamatés éshté » =1+ 500" 1,02. Pér krediné e njohur éshté Z = 40000

denarg, né té gjitha periudhat e amortizimi,t &shté:

20 20
#0_1) - 40000%
r b

a=27 = 244727 denaré.

Kamata e njehsuar éshté ndryshimi i anuiteteve té pérgjithshme té pagesave dhe sasia e
kredisé, pérkatésisht kamata e njehsuar éshté [ =nm-a—Z =20-2447,27 —40000 = 8945,4
denaré. ¢

Té vérjemé se formula pér kamatén e njehsuar, pér téré kohézgjatjen e amortizimit éshté
paraqitur me ndryshimin e vlerés sé pérgjithshme té anuiteteve dhe kredisé sé kontraktuar, né
formété [ =nm-a—Z.

3. Kredia prej 2000000 denaré amortizohet me anuitete t€ barabarta, gjaté 10 vjetéve, me
normé té€ kamatés 6% p.a(d). Njehso anuitettin nése pagesat jané:

a) gjysméviti; b) tremujore.

Kamatizimi puthitet me periudhén e amortizimit.

NE té dy rastet Z = 2000000, n = 10.

a) Do ta zgjidhim detyrén vetém duke shfrytézuar tabelat i / i . Késhtu,
a=Z-V7*=2000000-0,06721571=134431,42.

Kryej provén me njehsimin e drejtpérdrejt dhe duke shfrytézuar tabelén e katért i / i.

6
b) Pér m = 4, r=1+ﬁzl,015, kurse numri i anuiteteve éshté 40. Atéheré,

40 40
gt (r—l):20000001,015 (1,015-1)
P4 1,015%

& Detyra pér puné€ té pavarur

1. Sa kredi mund té amortizohet me anuitete t€ barabarta gjaté 8 viteve, me normé té kamatés
5% p.a.(d), nése anuiteti éshté 15000 denaré. Periudha e kamatizimit puthitet me periudhén e
amortizimit. Anuiteti paguhet:

a) vjetore; b) gjysmévjetore; c) tremujore.

Njehsimet kryej drejtpérdrejt sipas formulés dhe me zbatimin e tabelave i /i.

= 66854 denaré.
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2. Sa kredi mund té amortizohet pér 4 vjet, me normé té kamatés 6% p.a.(d), me anuitetet
vjetore té barabarta prej 10000 denaré? Kamatizimi éshté vjetor, anuitetet dekurzive.

3. Me ¢faré anuitetet semestrale té barabarta do té amortizohet kredia prej 400000 denaré,
pér kohén prej 15 vjet, me normé té kamatés 3% p.a.(d)? Kamatizimi éshté semestrale dekurzive.

4. Cilia kredi amortizohet me anuitet vjetor prej 20000 denaré, pér 5 vjet, me 4% p.a.(d)
normé té kamatés, nése kamatizimi éshté vjetore?

5. Kredia prej 50000 denaré amortizohet pér 5 vjet, me anuitetet tremujore, me normé té
kamatés 8% p.a.(d). Sa éshté anuiteti? Kamatizimi éshté tremujor.

9. 3. Njehsimi i shlyerjes te kredia me anuitetet e barabarta

Tani mé treguam se ¢do anuitet pérbéhet prej dy pjeséve, pjesa e paré éshté shlyerja, qé pa-
raqet njé lloj e késtes pér kthimin e kredisé sé kontraktuar, kurse pjesa e dyté éshté kamata, e cila
éshté pér borxhin e ngelur (mbetja e borxhit) pér periudhén e kaluar. Eshté marré kredi Z , i cili
duhet té shlyhet pér » anuitete té barabarta, ¢donjéri prej tyre me sasi a , norma e kamatés p dhe
kamatizimi dekurziv, ku periudha e kamatizimit puthitet me periudhén e shlyerjes sé anuiteteve.
Nése ¢do shlyerje k e shénojmé me b, kurse k kamata me i,, at€heré anuiteti i tij éshté:

a=b +i,
ku kamata e paré njehsohet si kamaté pér periudhén e paré, té gjigthé kredisé Z ,pérkatésisht
. Zp
i =——-.

100

Kuptohet, pér fillim, do té llogarisim se norma p éshté pér njé periudhé té kamatizimit ta
pérdorim normén e kamatés relative.

Anuiteti i dyté éshté i barabarté me t€ parin, por me shlyerje t&€ ndryshme dhe kamaté, a
= b, + i, Tani kamata &shté pér pjesén e ngelur prej borxhit, kurse ajo éshté Z - b, prej ku edhe

— (Z _bl )p .
Y100
Anuiteti i treté ésht€é a=b, +i,ku i; = 100 e shkaqet qé tani mé jané shlyer

prej borxhit, pjesa tjetér éshté Z-b, -b,.

Duke e shgqyrtuar né té njéjtén ményré ¢cdonjérin nga anuitetet e veganta, arrijmeé deri edhe
teifundit a = b_+ i, ku kamata njehsohet pér pjesén tjetér prej borxhit Z -5, —b, —...—=b,,,
(Z —b-b,—..—b,, )p

100 '

pérkatésisht i, =
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Qé ta caktojmé lidhjen ndérmjet shlyerjeve, do t'i barazojmé anuitetet e njépasnjéshme té

cilét ndérmjet veti jané té barabarta. Késhtu, nése i barazojmé dy enuitetet e para, kemi b, +i, =
b, + i, pérkatésisht b, +2 =b, + M
100 100

b
Prej kétu b, + ﬁ = b, ose ndryshe e shkruar:

b, :bl(l+%j:blr.

Né té njéjtén ményré, nése i barazojmé cilétdo dy anuitetet té njépasnjéshme, k dhe k +1,
kemi:
(Z_bl_"'_bk—l)p_b +(Z_b1_"'_bk—1_bk)p
— Y+l
100 100
prej ku, duke e rregulluar barazimin , kemi:

b, +

o

by = bk(l +%j =b,r|, pér¢dok € {1,2,...,n -1}

I fundit tregon né faktin se shlyerjet formojné progresion gjeometrik, me anétarin e paré,
shlyerja e paré, b, dhe herési, faktori i kamatés r. Edhe k-1 mé shumé, ¢do shlyerje mund té njeh-

sohet me formulén b, = b "),

Vérejtja 1. Duke e pérfshiré tabelén e paré i/i, pér shlyerjen vlen |b, = b, - 1%

1. Kredia amortizohet me anuitetet tremujore té barabarta dhe kamatizim tremujor. Cakto
shlyerjen e pesté, nése e nénta éshté 2343,322 denaré.
Norma e kamatés éshté 8% p.a.(d).

Dihet shlyerja b, = 2343,322, por e kérkojmé b,. Prej vetisé té progresioni gjeometrik

8
b,=b r'Kurse b, = b r*. Faktoriikamatés r = 1 + 200 1,02. Herésiipagesave té cilatishqyrtojmé

b, br’
éshté b—9 = blr - =r", pra prej kétu pér shlyerjen e pesté vlen:
5 W
b
by=—= % =2164,87 denaré. ¢
r, ,

Parashtrohet pyetja, se si té caktohen shlyerjet nése nuk éshté e njohur shlyerja e paré,
por kredia ose anujiteti, sikurse qé edhe realisht ndodh. Pér tu pércaktuar shlyerjet népérmjet
kredisé Z , mjafton té vérejmé se kredia éshté shumé e té gjitha shlyerjeve. Késhtu,
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Z=b +b,+..4+b =b +br+br’+.+br"" = b1(1+r+r2 +...+r"’1),
Ku shprehja né kllapa éshté progresion gjeometrik me anétarin e paré 1 dhe herésin r. Atéherg,

r" =1

=11

Z=b,

L et "', pér krediné kemi

Vérejtja 2. Duke zévéndésuar shprehje !

Z=b(1+1m7"),

Prej barazimit té fundit, pér shlyerjen té shprehur népérmjet kredisé, pér numrin e anuite-
teve té njohura dhe norma e kamatés kemi:

b =27 r—1 ’
r" =1
por né rastin e pérgjithshém, shlyerja, k shlyerja njehsohet me formulén:
b, =27 r-1 e
r' =1

n

r’ —1
Me zévéndésimin e vlerés sé kredisé népérmjet anujitetit Z = aﬂ , do ta fitojmé formula
r'(r—

pér shlyerjen e paré népérmjet anuitetit:
r—1 r"—=1 r-1

=a
r" =1 r"(r—l)r"—l

b =7

ose pérfundimisht, a

Vérejtja 3. Prej té fundit, menjéheré mund té shkruajmé b, = a1, pérkatésisht

a=b 1|
Né fund, pér shlyerjen k, té shprehur népérmjet anuitetit, kemi
by=—r =—ar-
r r

Vérejtja 4. Barazimi i fundit, népérmjet tabelave i / i mund té shkruajmé né formén

b, =a-1,"|

Do té vérejmé edhe se, lidhja ndérmjet anuitetit dhe shlyerjes sé fundit éshté dhéné me

_a 1 . . . _ 1
b, —7—a-Hp, pérkatésisht a=5, -1 .
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2. Kredia amortizohet pér 5 vjet, me anuitetet t€ barabarta gjysméviti dhe kamatizimi
gjysméviti. Cakto shlyerjen e gjashté, nése anuiteti éshté 4120 denaré dhe me normé té kamatés
6% p.a.(d).

Do ta caktojmé sé pari shlyerjen, por népérmjet saj edhe té gjashtén. E dim se a = 4120
denaré n = 5,

6
m = 2 ,pra kredia amortizohet me 10 anuitete, ku faktori i kamatés éshté r =1+ 300 1,03.

a 4120

Atéheré, b =—=—-7-=3065,67 denaré. Prej kétu, pér shkak té vetive t&€ progresionit gje-
r

ometrik qé e formojné shlyerjet, shlyerja e gjashté éshté b, = b r* = 3065,67 -1,03° = 3553,95
denaré. ¢

3. Sa éshté anuiteti me té cilin duhet té amortizohet kredia pér 6 vjet, me normé té kamatés
4% p.a.(d)? Anuiteti dhe kamata jané vjetore, por dihet vetém shlyerja e katért e cila éshté 8479,34
denaré.

Dihet shlyerja e katérté b, = 8479,34, faktori i kamatés r = 1,04 dhe numri i anuiteteve 6 .

Atéheré prej formulés qé direkt i lidh anuitetin dhe shlyerjen kemi b, = b7’ = %r3 = % . Né
r r

prej ku anuiteti éshté a=9538,09 denaré

rastin toné kemi barazim 8479,34 = T

9

6 6 _

= 60000 denaré. ¢

Detyra pér puné té pavarur

1. Cakto shlyerjen e dhjeté té kredisé, i cili amortizohet me anuitetet t€ barabarta tremujore
dhe kamatizim tremujor, nése norma e kamatés éshté 12%p.a.(d), kurse shlyerja e gjashté éshté
15000 denarg.

2. Sa éshté anuiteti, por sa kredia, nése amortizimi zgjat 4 vjet, me anuitetet té barabarta
katérmujore, me normé 9% p.a.(d), me kamatizim katérmujor, nése shlyerja e dhjeté &shté 16000
denaré?

3. Kredia amortizohet pér 6 vjet me anuitetet t&€ barabarta tremujore dhe kamatizim tre-
mujor. Norma e kamatés éshté 18% p.a.(d), kurse shuma e shéyerjes sé treté dhe té gjashté éshté
40000 denaré. Sa éshté kredia, por sa éshté anuiteti?

4. Sa éshté anuiteti me té cilin duhet té amortizohet kredi pér 6 vjet, me normén e kamatés
4%p.a.(d), nése anuitetet dhe kamatizimi jané vjetore, por dihet se éshté ndryshimi i shlyerjes sé
gjashté dhe té katérté 691,9 denaré.
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5*. Kredi prej 200000 denaré amortizohet pér 10 vjet, me anuitetet t€ barabarta vjetore dhe
kamatizim vjetor. Cakto kamatén né vitin e gjashté, nése norma e kamatés éshté 5% p.a.(d).
(Udhézim: njehsoi té gjitha shéyerjet pérfundimisht me té pestén).

9. 4. Njehsimi i pjesés sé shlyerjes dhe mbetja e kredisé
me anuitete té barabarta

Gjaté njehsimit té shlyerjeve, supozim themelor e kishim se kredia éshté shumé e té gjitha
shlyerjeve. Né bazé té késaj, pjesa shlyrése prek kredisé pér periudhé k, pérfundimisht me anui-
tetin k, O_é&shté shuma e shlyerjeve té para k, pérkatésisht:

O,=b,+b,+ +b,

duke zévéndésuar pér shlyerjet e veganta kemi:

O, =b,+br+.+br'=b (l+r+r+.+r"
por prej shumés té progresionit gjeometrik né kllapa vijon se pjesa e shlyer prej kredisé, pér
periudhén k éshteé:

rf—1

r—11

Ok :bl

Vérejtja 1. Duke futur vlerat prej tabelés sé treté i / i, pér té shlyerén |O, = b, - (1 +1IT% )

Kuptohet formula e fundit i korenspondon edhe formulés sé fituar paraprakisht pér krediné,
népérmjet shlyerjeve, kur njehsohet pjesa e shlyer pas periudhés n, pérkatésisht pér k = n.

Parashtrohet edhe pyetja sa ésjté pjesa tjetér prej borxhit. Kuptohet, ai éshté ndryshimi
ndé[rmjet kredisé dhe pjesés sé shlyer. Pjasa prej kredisé qé ngel té paguhet pas anuitetit k,
shénohet me R , dhe pér té kemi:

k —_—
R, =7-0,-7-p" "1
r—1
Nése e zévéndésojmé formulén pér krediné népérmjet shlyerjes sé paré, kemi
n k
R, =b "1 5 771 perkatesish:
r—1 r—1
n ok
Rn—k = bl : :
r—1

Nése edhe kredia edhe pjesa e shlyer i shprehim népérmjet anuitetit, atéheré

n k _ n_ k
r -1 ar 1, pérkatésisht|R , =a ror A
1 r"(r—1)
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n k

Vérejtja 2. Nése e zévéndésojmé shprehjen % , me vlerén pérkatése prej tabelés sé
ro\r—

katérté i / i, pér mbetjen e borxhit pas anuitetit té paguar k, vlen

R, ,=a-1V "

1. Kredia prej 30000 denaré duhet té amortizophet pér 8 vjet, me normén e kamatés prej 5%
p.a.(d), me anuitetet semestrale té barabara dhe kamatizim semestral. Jané paguar 10 anutetet.
Sa éshté mbetja e borxhit?

Kredia amortizohet me gjithsej 16 anuitete. Faktori i kamatés éshté r = 1,025. T"i njehsojmé
aé pari anuitetet dhe shlyerjen e paré. Késhtu, pér anuitetin kemi:

16
4 = 300002025 (1,025 -1)

=2297,97 denaré, por pér shlyerjen e paré

1,025 1
229
=4 2297 154797 denaré.
r 1,025

Tani, pér mebtjen e borxhit kemi:

16 10 16 10
R, =b, roro_ 1547,97 10257 ~1,025 =12657,5 denaré.

r—1 1,025 -1

2

Prej mbetjes sé njehsuar, mund té njehsojmé edhe pjesén e shlyerjes sé kredisé, kemi
pikérisht O, = Z — R_= 30000 —12657,5 = 17342,5 denaré tani mé jané shlyer.

2. Kredia prej 100000 denaré éshté amortizuar 50 vjet, me normén e kamatés 4% p.a.(d )
me kamatizim vjetor. Sa éshté mbetja prej borxhit pas 20 shlyerjeve té anuiteteve vjetore?

Shembullin do ta zgjidhim duke zbatuar tabelat e i / i. Do t'i njehsojmé edhe mbetjen prej
borxhit edhe pjesén e shlyer. Pér mbetjen e borxhit vlen R,, =a-1V,°. Ta njehsojmé sé pari
anuitetin.

Pér anuitetin kemi a = Z -7, =100000 - 0,046552 = 4655,2, Shlyerja e paré éshté

b, =a-11}" = 4655,2-0,140707 = 655,02 . Mbetja e borxhit éshté:
Ry, =a- 1V} = 4655,2-17,292033 = 80494,75 denar,
por shlyerja e borxhit éhté O,, = b, - (1+1I12’ ) = 655,02 - 29,77807857 denar. +

& Detyra pér puné té pavarur

1. Kredia amortozohet gjaté 40 vjetéve, me normén e kamatés 6% p.a.(d), me anuitetet gjysméviti
dhe kamatizim gjysméviti. Cakto mbetjen e borxhit pas 30 anuiteteve té té paguara, nése shlyer-
ja e njézeté éshté 1000 denaré.
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2. Kredia prej 200000 denaré amortizohet me anuitet gjysméviti té cilat paguhen gjaté 254
viteve. Norma e kamatés éshté 8% p.a.(d), me kamatizim gjysméviti. Sa éshé borxhi i shlyerjes
me anuitet t€ paguar prej 21 pérfundimisht me anuitetin 30? (Cakto ndryshimin O, - O, ).

3. Kredia amortizohet gjaté 40 vjetéve, me normén e kamatés 4% p.a.(d), me anuitetet vje-
tore dhe kamatizim vjetor. Me 25 vitet e shlyerjes, borxhi éshté zvogéluarpér 40000 denaré. Sa
éshté kredia?

4. Kredia amortizohet gjaté 50 viteve, me normé té kamatés 5% p.a.(d), me kamatizim vje-
tor. Me anuitetet vjetore prej 21 anitetet dhe pérfundimisht me 30 aniutetitn jané shlyer 10000
denaré prej borxhit. Sa éshté borxhi?

5. Kredia prej 1000000 denaré éshté amortizuar pér 20 vjet, me anuitetet t€ barabarta
gjysméviti dhe kamatizim gjysméviti. Norma e kamatés éshté 4% p.a.(d). Sa pjesé e borxhit éshté
shlkyer prej asaj qé éshté paguar pas 10 vjetérve?

9. 5. Njehsimi i normés sé kamatés dhe numri i periudhave
té amortizimit te kredité me anutete té barbarta

Sipas formulave pér njehsimin e kredisé dhe anuiteteve, mund té shprehet norma e kamatés
ose periudhave té amortizimit si madhési e panjohur, népérmjet madhésive tjera té njohura.
Né ményré té ngjashme sikurse te rentet, me njehsime direkte ose duke shfrytézuar tabelat i/i,
népér mjet disa detyrave, do té vérejmé se si mundet ta b&jmeé.

Njé formulg, prej té cilés mundemi té fillojmé éshté formula pér njehsimin e kredisé. Pikérisht,

n

r"(r—l)

me transformimin e barazimit Z = g

, pas afatiti té amortizimit n , kemi

Z(r-1)_, 1
a P
prej ku métutje kemi Ln = L(r—l) , pérkatésisht:
P — ’
Ca-Z(r-1)

Nése e logaritmizojmé barazimin, pér afat té amortkizimit » vlen:

1 o a
~logr ga—Z(r—l)'

n
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Kur béhet fjalé pér njehsimin e normés sé€ kamatés, njé ményré éshté té shfrytézohet |Z = a -1V

K

por e mundshme &shté me formulén themelore pér kredi népérmjet tabelés sé katérté i/ i njeh-
sime direkte, nése barazimet té cilat fitohen kané metodé té zakonshém pér zgjidhje.

Me siguri, ményra pér interpolimin lienar, tani mé disa heré e ilustruam, t€ njéjtén sipas
nevojés mund té shfrytézohet edhe kétu.

Varésisht prej té dhénave té cilat jané té dhéna te detyrat, pérveg atyre t€ pérmendurave,
mund té shfrytézohet cilado tjetér formulé e njohur pér njehsimin e afatit t¢ amortizimit dhe
normes sé kamatés.

1. Pér cilén koh, kredia prej 60000 denaré, do té amortizohet me anuitetet té barabarta vje-
tore prej 4000 denaré, me normé té kmatés prej 4% p.a.(d) dhe kamatizim vjetor?

" -1
Sipas formulés pér njehsimin e kredisé, kemi Z =g————_ . Mundemi direkt té

r"(r—1)
e ) o o 1,04" 1
zévéndésojmeé, por té logaritmizojmé né fund. Pikérisht 60000 = 4000

- — _ prejku
1,04"(1,04 1)’ pre)

1,04" -1
’17 = 0,6, pérkatésisht 0,4-1,04" =1. Atéheré, 1,04" = 2,5, pérkatésisht me logaritmizim,
e Ty . log2,5 .. e .. .
vjeté. Pérfundimisht, » = Toal0d 23,36 koha e amortizimit nuk éshté numeér i ploté, pra 23
ogl,

log 1,04 anuitetet jané té barabarta, por e 24- ta ndryshon. Pér mbetjen e anuitettit do té flasim
meé vone. ¢

2. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarta tremujore dhe kamatizim tremujor. Té
njehsohjet norma e kamatés nése e dim se ndryshimi anitetit té shlyerjes sé pesté dhe té treté
éshté 840,64 denaré, por shuma e shlyerjes sé treté dhe té gjashté éshté 42889,62 denaré.

Do ta njehsojmé faktorin e kamatés dekurzive. Prej kushteve mund té formojmé sistem té
barazimeve:

b, — b, = 840,64

bs +b, =42889,62
Do t'i zhvillojmé sipas shlyerjes sé paré dhe faktorit té kamatés. Fitojmé sistem ekuivalent
{blr‘* —b,r? = 840,64

s 5 , prej té cilit duke pjesétuar barazimet kemi
b’ + b’ =42889,62

br’(r* —1) 840,64
1r2 (r 3 ) = ~——=0,0196.. Barazimi i fundit, pas thjeshtimit, sillet né formén
b2 (e’ +1)  42889,62
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e barazimit (r —1)(r al 1) =0,0196, prej ku r+l
(r+l)(r2—r+l) rr—r+1

=0,0196. Ky éshté barazim katror

sipas faktorit té kamatés
0,01967* - 1,0196r +1,0196 = 0,
me zgjidhjet r = 1,02 dhe r, = 51. Vlera e dyté nuk ka kuptim pér faktorin e kamatés, por prej té

parés éshté e qarté se 1+ 4%;0 =1,02, pérkatésisht p = 8% p.a.(d). ¢

3. Me cilén normé té kamatés kredia prej 40000 denaré do té amortizohet pér 10 vjet, me
anuitetet té barabarta vjetore prej 4550 denaré dhe kamatizim vjetor?
Pasi e dimé edhe krediné edhe anuitetin, do té nisemi prej formulés themelore

n
vy —
Z=a
n

ol
r (r—l)

1V,° =8,79120879. Lexojmé te tabela, ku numri i rreshtit pér n = 10 nuk e gjejmé. Atéheré,

, pérkatésisht Z = a-1V,°. Prej kétu, vlera e tabelés sé katérté i/i pér n =10 éshté

patjetér té interpelojmé. Té dhénat jané shkruar né tabelé.

) p ) p
8,86621634 2,25% | 8,86621634 | 2.25%
7,75206393 2,5% 8,79120879 p
0,11415241 | —0,25% | 0,07500755 | 2,25—p

E formojmé proporcionin prej ndryshimeve té fituara:
0,11415241 : 0,25 = 0,07500755 : (p - 2,25), prej ku p - 2,25 = 0,16, p = 2,41% p.a.(d).
Deri te rezulati i njéjté arrihet edhe nése shfrytézohet tabela e pesté i / i, te e cila

V," =0,011375, por e shfrytézojmé formuléna=Z-7,° . +

& Detyra pér puné té pavarur

1. Me cilén normé té kamatés, pér 5 vjet, do té amortizohet kredia prej 60000 denaré, me
anuitetet tremujore prej 3669,42 denaré?

2. Pér cilén kohé, do té shéyejmé krediné prej 200000 denaré me anuitet gjysméviti prej
9310,04 denaré, me normé té kamatés 8% p.a.(d), me kamatozim gjysméviti?

3. Me cilén normé té kamatés, kredia prej 1000000 denaré, do té amortizohet me anitetet
vjetore prej 61776,61 denaré, pér 25 vjet?

4. Me cilén normé té kamatés vjetore amortizohet kredia prej 119200 denaré, me anuitet
vjetor 13700 denaré, pér 11 vjet me kapitalizimin vjetor?
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5. Kredia prej 400000 denaré shlyhet me anuitetet té barabarta semestrale prej 24462,68
denaré. Njehso kohén e shlyerjes sé kredisé, nése norma e kamatés éshté 4% p.a.(d) dhe kamati-
zimi gjysmeéviti.

9. 6. Plani amortizues pér krediné me anuitete té barabarta

Kur kredia prej Z denaré, amortizohet me anuitetet té barabarta, atéheré¢ né fund t& ¢do
periudhe, borxhliu duhet té paguan sasi té barabarta té cilat pérbéhen prej dy pjesé, pjesa pér
shlyerje dhe pjesa pér kamatén pér pjesén qé ka ngelur.

Periudha | Mbetja prej kredisé Kamata Shlyerja Anuiteti
1 Z ilzz%o b =a-i a
2 R, =Z-b i :Rn—n%o b, =a—i, a
n—1 R,=R,-b,, i = RZ%)O b, ,=a—i_, a
n R =R,-b, in=R1%0 b =a—i, a

Gjaté késaj ményre té pagesés sé kredisé, né ¢do periudhé té ardhshme, zmadhohet pjesa e
shlyerjes sé kredisé, por zvogélohet pjesa pér kamatén e borxhit qé ka ngelur. Shlyerja e borxhit
kryhet sipas planit prej mé paré té caktuar, plani i amortizimit, i cili pér shkak té dukshmérisé
mé té madhe paraqitet me tabelé.

Radhitja sipas shtyllave mund té dallohet prej késaj tabele té pérmendur, por e nevojshme
éshté té jené té pérfagésuara té gjitha shtyllat.

Pér shembull, do té tregojmé se si kryhet punimi i planit té amortizimit, hap pas hapi, dhe
né fund do ta plotésojmé tabelén.

1. Kredi prej 100000 denaré amortizohet me anuitetet té barabarta vjetore gjaté 5 viteve, me
normé té kamatés 4% p.a.(d ) dhe kamatizim vjetor. Pérpuno planin e amortizimit pér shlyerjen
e kredisé.

Kamatizimi éshté vjetor me faktorin e kamatés r = 1,04. Gjithsej ka 5 anuitete.

5 _
1,04°(1,04)-1 _ 22462.8 denaré.

5

- mbetja e paré éshté téré borxhi R, = Z = 100000 denaré;

V/
- kamata e paré éshté i, = % = IOOOOOE =4000 denaré - kamata e téré borxhit;

Vlera e anuiteteve éshté a =100000
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- shlyerja e paré b, = a - i, = 22462,8 - 4000 = 18462,8 denaré;
- mbetja e dyté sipas njériit anuitet té pagesés, né fund té vitit té paré éshté:
R,=Z-b,=100000 -18462,8 = 81537,2 denaré;

R 4
- kamata e dyté éshté i, = 18(1)9 = 81537,2m =3261,5 denaré - kamata pét mbetjen e

dyté;
- shlyerja e dyté éshté b, = a - i, = 22462,8 - 3261,5 = 19201,3 denar;
- mbetja e treté sipas dy anuiteteve té paguara, né fund té vitit té dyté éshté:
R, =R,- b, =81537,2-19201,3 = 62335,9 denaré;

R 4
- kamata e treté éshté i, = 0 (3) f)) = 62335,9m =2493,44 denaré - kamata pér mbetjen e

dyté;
- shlyerja e treté éshté b, = a -i, = 22462,8 - 2493,44 =19969,36 denaré;
- mbetja e katérté pas tre anuiteteve té paguara, né fund té vitit té€ treté &éshté:
R, =R, - b,=62335,9 -19969,36 = 42366,5 denaré;

R 4
- kamata e katérté éshté i, = | (2)(1)) = 42366,5@ =1694,66 denaré - kamata pér mbetjen e

trete;

- shlyerja e katérté éshté b4 = a - i4 = 46,8 -1694,66 = 0768,14 denaré;
- mbetja e pesté sipas anuitetit té pagesés sé katérté, né fund té vitit t& katérté &shté:
R =R, - b, =42366,5 - 20768,1 = 21598,4 denaré;

R 4
- kamata e pesté éshté i5 = ﬁ = 21598’4ﬁ =863,9 denaré - kamata pér mbetjen e

katérté;

- shlyerja e pesté éshté b, = a - i, = 22462,8 - 863,9 = 2 598,4 denaré;
- mbetja e gjashté sipas anuitetit té paguar éshté:
R,=R, - b =21598,4 - 21598,4 = 0 denaré — qé do té thoté se borxhi éshté paguar.

Késhtu vlerat e njehsuar do t'i vendosim né tabelé.

Periudha Mllzet) 2 Pre) Kamata Shlyerja Anuiteti
redisé
1 100000 4000 184628 224628
2 81537,2 32615 19201,3 224628
3 623359 2493,44 19969,36 224628
4 42366,5 1694,66 20768,14 224628
5 21598,4 863,9 215984 224628
cyma 307838 12313,5 100000
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Pas pérpilimit té planit té amortizimit, éshté e nevojshme té kryejmé provén pér saktésiné e
planmit té amortizimit:

kushti 1. Shuma e té gjitha shlyerjeve duhe té jeté e barabarté me krediné 2.5, = Z ;

kushti 2. Shlyerja e fundit duhet té jeté e barabarté me mbetjen e fun dit, b, = R

kushti 3. Shuma e shtyllave té kamatave dhe shtylla té shlyerjeve duhe té jeté e barabarté me
prodhimin e numrit té periudhave té amortizimit dhe anuitetit, 2.7, + 25, = na;

kushti 4. Anuitet éhté shuma e ¢do kamaete dhe shlyerja pérkatése, a = b, + i;

kushti 5. Shuma e shtyllave té¢ kamatave éshté e barabarté me kamatén té njehsuar né
shumén e shtyllave kredi mbetje i, = %ZR .

Te shembulli lehté provohet se jané té kélnaqur té gjitha kéto kushte. Késhtu te shtylla
pér shlyerje éshté 100000 denaré, sa éshté kredia. Shlyerja e fundit dhe mbetja e fundit jané té
barabarta.

Pastaj, — 2.i, +2b; =12313,5+100000 =112313,5=5-22462,8 =112314.  Gjithashtu,

anuiteti éshté shumé e shlyerjeve pérkatése dhe kamata, shembull p.r anuitetin e katért vlen

1694,66 + 20768,14 = 22462,8. Pérfundimisht 12313,5=307838- % =12313,52, pra éshté i

kénaqur edhe i fundit, kushti i pesté. ¢

2. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarta tremujore dhe kamatizimi tremujor. Nor-
ma e kamatés éshté 8% p.a.(d). Formo plan té amortizimit pér tre periudhat e fundit, nése ka-
mata né periudhén e dyté éshté 496,48 denaré, por kamata né periudhén e pesté éshté 371,61
denaré.

Né kété detyré, plani i amortizimit do té sillet vetém né tre anuitetet e fundit. Pér fillim nuk

8
kemi informaté as sa anuitetet jané shlyer. T’i shkruajmé kushtet té cilétikemi » =1+ 200 1,02
i, = 496,48
dhe {2 77
i, =371,61

Do ta zgjidhim sistemin e shlyerjes sé paré dhe anuiteti.
i,=496,48 [a—b, =496,48 [a—br=496,48 a—1,02b, = 496,48
= = = .
is =371,61 a-b; =371,61 a-br*=371,61 |a—102"h =371,61

Duke i zbritur barazimet prej sistemit, kemi (1,02 -1,02)b, = 124,8, pérkatésisht b, = 2000
denaré dhe a = 2536,48 denaré.
Mé tutje, qé ta gjejmé numrin e periudhave pér amortizim, do ta shfrytézojmé formulén

ér shlyerjen e paré b :i:L.
p Y J p 1 1"4n 1,024,,
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2536,48 log1,26824

Atéheré, 1,02 =
log1.02

=1,26824, prej ku duke logaritmuar 4n = 12

Domethéné, kredia amortizohet me 12 anuitetet, gjaté 3 viteve.
Tre shlyerjet e fundit mundemi t'i njehsojmé sipas formuilés dhe até:
by, = br® =2000-1,02° =2390,19 b, =br'"° =2000-1,02'° =2437,99 dhe
b, =br' =2000-1,02" =2486,74.

T’i caktojmé edhe mbetjet pérkatése.
12 9

A 1,022 ~1,02°
r2(r-1) 1,022 (1,02 -1)
=R, =R, - b, = 4924,72 denaré dhe mbetjae njémbédhjeté éshté

Mbetja e nénté éshté R, , =R, =a 2536,48 =731491 denaré,

mbetja e dhjeté éshté R

12-10

R, =R =R -b, =2486,74 = b ,. Kamatat njehsohen ose népérmjet mbetjeve, ose edhe mé

lehtéi=a-b,prai =a-b =14629,i, =a-b,=9849dhei =a-b,=49,73. Taformojmé

tabelén pér planin e amortizimit:

Periudha Mbetja Kamata Shlyerja
10 731491 146,29 2390,19
11 4924,72 98,49 2437,99
12 2486,74 49,73 2486,74

Nuk mund té kryejmé prové pasi nuk e kemi téré planin.

& Detyra pér puné té pavarur

1. Kredia prej 100000 denaré amortizohet péru 6 vjet me anuitetet té barabarta vjetore dhe
kamatizim vjetor. Norma e kamatés vjetore éshté 4% p.a.(d). Njehsi anuitetin dhe bén planin e
amortizimit.

2. Formo plan té amortizimit pér kredi prej 80000 denarg, i cili duhet té amortizohet pér 6
vjet me anuitetet té barabarta vjetore dhe kamatizim vjetor. Norma e kamatés vjetore éshté 5%

p.a.(d).

3. Kredia prej 100000 denaré amortizohet pér 6 vjet me anuitetet té barabarta vjetore dhe
kamatizim vjetor. Norma e kamatés vjetore éshté 8% p.a.(d). Njehso anuitetin dhe bén plain e
amortizimit.

4. Kredia prej 10000 denaré amortizophet pér 4 vjet me anuitetet té barabarta vjetore dhe
kamatizim vjetor. Norma e kamatés vjetore éshté 10% p.a.(d). Njehso anuitetin dhe bén plain e
amortizimit.
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5. Kredia amortizohet me anuitetet t&€ barabarta gjysméviti dhe kamatizim gjysméviti. For-
mo plan té amortizimit, nése shlyerja e paré éshté 20000 denaré, kamata né periudhén e fundit
éshté 3221,02 denaré dhe kamata né periudhén e paratundit éshté 6149,22 denaré.

9. 7. Kredi me rrumbullakim té anuiteteve

Anuiteti g, té kredisé sé caktuar, mund té jeté dhéné né sasiné konkrete ose pra si pérqindje
e kredisé. Kéto anuitete mé sé shpeshti rrumbullakohen né numra té ploté (dhjetéshe, gindéshe
etj.), kurse prej kétu quhen edhe rrumbullakimiianuiteteve, por kredité jané kredi me rrumbul-
lakim t€ anuiteteve. Nése anuiteti nuk éshté dhéné né njérén prej ményrave té lartépérmendur,
por ekziston kusht kredia té amortizohet duke rrumbullakuar anuitetin, atéheré éshté e nevojs-
hme té njehsohet pérqindja pér njehsimin e anuitetit. Edhe kétu do té flasim pér kredité dekur-
zive, me shlyerje né fund té periudhés sé amortizimit dhe me njehsimin dekurziv té kamatés.
Mé sé shpeshti éshté dhéné kredia, periudhar e amortizimit dhe norma e kamatés, por me rrum-
bullakimin e vlerés, por pastaj té caktohet edhe anuiteti i fundit i ndryshueshém prej té tjeréve.

Le té jené dhéné lartési e kredisé Z , norma e kamatés p% p.a.(d). Nése dihet numri i periudhave
té amortizimit, atéheré kérkohet pérqindja p, e cila gjendet ndérmjet 100 V' dhe 100V, qé del
prej faktir se duhet té kryhen # -1 shlyerje me anuitete té barabarta dhe n shlyerjaa me anuitet
a, mé té vogél se té tjerat. Anuitetet e rrumbullakuara jané mé t&¢ médhaja prej anuiteteteve té
abarabarta, pra anuiteti i fundit éshté i ndryshueshém prej té tjeréve, mé i vogél se ato dhe quhet
mbetja e anuitetit.

Domethéné, nése nuk e dim anuitetin e rrumbullakuar, ai shprehet né pérqindje p, prej krdisé,

V4
mé sé shpeshti numér i ploté ose me formulén |a = f(‘)—o , ku vlen:
n _ n—1 _
100@ <p < 100%.
r' — r -

1. Kredia prej 130000 denaré amortizohet pér 6t vjet, me normé té€ kamatés 5% p.a.(d), me rrum-
bullakim té anuitetit semestral dhe kamatizimi semestral. Njehso anuitetin e rrumbullakuar.

5
Faktori i kamatés éshté r =1+ 500 1,025, kurse numri i anuiteteve 6 - 2 = 12 . Pérqindjen

p, do ta caktojmé né pajtim me jobarazimin e dhéné:

12 _
00 1:0025 (113025 1)
1,025 -1

1,025" (1,025 1)

, pérkatésisht
1,025 -1

< p, <100
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9,74% < p, <10,51%.
Pér pérqgindjen p, do té zgjedhim vleré p, = 10%, pérqindje ndérmjet kufijve té fituar, por
pérséri numér i ploté dhe i pérshtatshém pér njehsime té métutjeshme.

Anuiteti pérkatés i rrumbullakuar do té jeté
zZ
a=2% = 19130000 =13000 denare.
100 100

NE rastin e anuitetit té fituar té mos jeté numeér i ploté, i njéjti té rrrumbullakohet né dhjetéshe
ose gindéshe.

Mund té ndodh, té mos ta dim anuitetin e rrumbullakuar, por té déshirojmé ta njehsojmé
numrin e periudhave té amortizimit. Té njéjtin mundemi ta njehsojmé sikurse te kredité me

anuitete té barabarta n = log a , vetém qé e shfrytézojmé vlerén e njohur ré anui-

logr —a-Z(r-1)
tetit té rrumbullakuar. Kur vlerén e fituar pér periudha té amortizimit # nuk éshté numeér i ploté,

e marrim numrin natyror meé t€ madh se numri i fituar.

Edhe kétu, anuiteti 7 ,a, dallohet prej té tjeréve. o

2. Kredia prej 200000 denaré amortizohet me anuitetin e rrumbullakuar gjysméviti prej
40000 denaré dhe kamatizimi gjysméviti. Norma e kamatizimit éshté 10% p.a.(d). Pér sa periud-
ha do té amortizohet kredia?

Anuitetiirrumbullakuar éshté dhéné sipas sasisé absolute, qé njékohésisht paraqet 24000000000 =20%
prej kredisé. Faktori i kamatés dekurzive éshté r = 1,05. Atéheré pér numrin e periudhave té
amortizimit vlen

1 40000

n= lo =5,896, - .. . ..
log 1,05 g40000_200000(1’05_1) por prej kétu do té amortizohet pér 6

vjet, me 5 anuitetete nga 40000 denaré, por i gjashti dallohet dhe éshté mé i vogél se 40000

denaré. ¢

Parashtrohet pyetja sa &shté anuiteti i cili dallohet prej atij qé éshté rrumbullakuar,
pérkatésisht sa éshté anuiteti i fundit ose se si pérndryshe quhet mbetja e anuitetit.

NEé té njéjtén meényré sikurse te mbetja e rentés i diskontinojmé anuitetet, kurse shuma e
vlerave té diskontunuara e pércaktojné krediné Z .

S R RN N

0 1 2 n—1 n
Fig. 2
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Né pajtim me boshtin kohor té ulustruar (fig. 2) , pér krediné kemi

1 1 1
Z:£+£+1+...+ﬂ:£(1+—+—2+...+ j+ﬂ.

2 3 -2
ror 7 r" oo ror r" r"

Shprehja né kllapa paraget shumé té n -1 anétaréve té njépasnjéshém té progresionit gjeo-

metrik, me anétar té parél dhe herés —. Prej kétu,

-
1 1 -1
- W -1
a ymtoa oa gt a, r'"m -1 q
R B R e
1——
r r

Tani, pér anuitetin e fundit kemi:
n-1
r' =1
a =|Z-a———|""|
r" (r - l)
n—1

-1
Vérejtja 1. Nése shprehja :_Tl) e z&événdésojmé me vlerén pérkatése prej tabelave fi-
r r—

nansiare IV "' pér anuitetin e fundit vlen

a=z-aww=|z-av |17

Vérejtja 2. Vetité e shlyerjes dhe anuitetet te kredité me anuitet té rrumbullakuar jané té
njéjta sikurse te kredia me anuitetet té barabarta. Shlyerjet formojné progresion gjeometrik, me
anétarin e paré, shlyerja e paré, b, dhe herési i faktorit té kamatés r . Dhe sigurisht, anuiteti éshté
shumé e shlyerjeve dhe kamatés pérkatése.

3. Kredia prej 10000 denaré, amortizohet me anuitet vjetor prej 2500 denaré me normé té
kamatés 4% p.aid) dhe kamatizim vjetor. Njehso pér sa vjet do té amortizohet kredia dhe sa éshté
mbetja e anuitetit.

Faktori i kamatés dekurzive éshté r = 1,04, por anuitetet do ti njehsojmé
si anuitete té rrumbullakuara. Pér numrin e periudhave té amortizimit kemi
1 2500

n= log = 4,445 . Atéheré, paguhen 5 anuitetet, prej té ciléve katér
logl,04 = 2500 —10000(1,04 —1)

té paravt nga 2500 denaré, kurse i fundit éshté i ndryshueshém dhe me sasi:

1,04* -1

n=1 _
a, = Z—ar_l—l r" ={10000 — 2500 —>————
" —1) 1,04*(1,04 -1)

}1,045 =1125,72 denaré. «
" (r
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Detyra pér puné té pavarur

1. Kredia amortizohet pér 5 vjet me anuitet té rrumbullakuar tremujor dhe kmatizim tre-
mujor, me normé té kamatés 40% p.a(d). Cakto kreding, nése kamata te periudha e dyté éshté
4000 denaré, kurse shlyerja e pesté éshté 14641 denaré.

(Udhézim: Kredin€ njehsoe népérmjet rrumbullakimit té anuitetit dhe pérgindjes p ,

2. Kredia prej 128000 denaré amortizohet me anuitetin e rrumbullakuar vjetor dhe ka-
matizimin vjetor, me normén e kamatés 7% p.a(d). Pér sa kohé do té amortizohet kredia, nése
anuiteti i rrumbullakuar éshté 12000 denaré?

3. Pér sa periudha do té amortizohet kredia, i cili paguhet me rrumbullakimin e anuitetit
katérmujor dhe gjithashtu kamatizim té atillé, me normén e kamatés, 12% p.a(d)? Anuiteti i
rrumbullakuar éshté 30000 denarg, por shlyerja e paré éshté 12000 denaré.

4. Kredia amortizohet pér dy vjet me anuitet t&€ rrumbullakuar gjysméviti dhe kamatizim
gjysméviti. Sa éshté kredia, por sa éshté anuiteti i rrumbullakuar, nése mbetja e anuitetit éshté
14317,9 denaré, por shlyerja e fundit 13767,2 denaré?

5. Kredia amortizohet pér 7 vjet me anuitet té rrumbullakuar gjysméviti dhe kamatizim
gjysméviti, me normé té kamatés 8% p.a.(d). Cakto krediné dhe anuitetin e rrumbullakuar, nése
mbetja e anitetit éshté 249,36 denaré.

9. 8. Plani i amortizimit pér kredi me anuitet té rrumbullakuar

Pérpunimi i planit té¢ amortizimit pér kredi me anuitet té rrumbullakuar, éshté né té njé[jtén
ményré sikrse te kredité me anuitetet té barabarta, pérveg né rreshtin e fundit, ku shkruhet anui-
teti i fundit i ndryshueshém. Poashtu edhe shlyerja e fundit éshté mé e vogél se té tjerat. Sé pari
té njehsohen madhésité e nevojshme, por pastaj plotésohet tabela e amortizimit.

1. Kredia prej 1000000 denaré amortizohet me anuitet vjetor, me normé té kamatés 20%
p-a.(d) dhe kamatizim vjetor. Afati i shlyerjes éshté 5 vjet. Pérpuno plan té amortizimit nése
kredia ka anuitet té rrombullakuar.

Kredia amortizohet me 5 anuitetet, me faktorin e kamatés r = 1,2 . Ta njehsojmé anuitetin e
rrumbllakuar, duke njehsuar pérqindjen me cilin anuitet éshté paraqitur si pjesé e kredisé. Prej
jobarazimit qé duhet té jeté i kénaqur me pérqindjen p ,

n n—1
100M <p < 100#’_1) , me zévéndésimin té té dhénave kemik:
r'" —1 r' =1
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1,2°(1,2-1) 1,24(1,2-1)
ot ot 10022~
1,2° -1 <P 1,24 -1

b

100 , pérkatésisht:

33,44 < p, <38,63.

Do té zgjedhim p, = 35%, edhe pse mund té zgjedhet ¢farédo vleré te kufijté e pérmendur.
35
Atéherg, anuiteti i rrumbnullakuar éshté a = 100 1000000 = 350000 denaré. Katér, prej pesé
anuiteteve jané me sasi 350000 denaré, por anuiteti i fundit éshté

4 p—
a, = {1 000000 —350000 1;2—1}1,25 = 233760 denaré.

1,2*(1,2-1)

T’i kryejmé njehsimet e veganta:
- mbetja e paré éshté téré borxhi Z = R, = 1000000;

- kamata e paré éshté kamata pér mbetjen e paré, i, = %RS =200000 denaré;

- shlyerja e paré éshté b, = a - i, = 350000 - 200000 = 150000 denar;
- mbetja e dyté éshté R, = R, - b, = 850000 denarg;
- kamata e dyté éshté kamata pér mbetjen e dyté, i, = %R , =170000 denaré;

- shlyerja e dyté éshté b, = a - i, = 350000 -170000 = 180000 denaré;
- mbetja e treté éshté e R,=R,- bz = 670000 denaré;

- kamata e treté éshté i, = %& =134000 denaré;

- shlyerja e treté éshté b, = a - i, = 350000 -134000 = 216000 denaré;
- mbetja e katérté éshté R, = R, - b, = 454000 denaré;

- kamata e katérté éshté i, = %Rz = 90800 denaré;

- shlyerja e katérté éshté b, = a—i, =350000 —90800 = 259200 denaré;
- mbetja e pesté éshté R = R, - b, = 194800 denaré;

- Kamata e pesté éshté i; = %Rl =38960 denaré;

- shlyerja e pesté éshté b, = a, —i; = 233760 —-38960 =194800 denaré, pasi anuiteti i fun-

dit dallohet ose pra mundet direkt me b, = Z — (b, + b, + b, + b, ) = 194800 denaré.

Tabela pérkatése pér amortizim té kredisé éshté:
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Periudha I\l/(Ibet! ac Kamata Shlyerja Anuiteti
redisé
1 1000000 200000 150000 350000
2 850000 170000 180000 350000
3 670000 134000 216000 350000
4 454000 90800 259200 350000
5 194800 38960 194800 233760
cyma 3168800 633760 1000000

Edhe kétu duhet té kryhet prova e planit té amortizimit dhe até:

kushti 1. Shuma e té gjitha shlyerjeve duhet té jeté e barabarté me krediné 2.0, =Z;

kushti 2. Shlyerja e fundit duhet té jeté e barabarté me mbetjen e fundit, b, = R,

kushti 3. Anuiteti i rrumbullakuar éshté shumé e ¢do kamate dhe shlyerjen pérkatése,
a=b,+ i, pérvec té fundit ¢ éshté i barabarté me mbetjen e anuitetit dhe kamatés pérkatése.

2. Formo plan té amortizimit pér katér periudhat e fundit, pér krediné qé éshté amortizuar
pér tre vjet, me anuitet té rrumbullakuar tremujor, normé té kamatés 8% p.a.(d) dhe kamatizim
tremujor. Anuiteti i rrumbullakuar éshté 10000 denaré.

Duhet ta caktojmé krediné, qé ta kemi edhe mbetjen e paré. Te anuiteti i rrumbullakuar

n 1 n—-1 -1
a= 1’8—102 , pra kemi nevojé pér pérgindjen .Vlen jobarazimi IOOLI) <p < 100%
v —_

n

Né kété rast, kemi gjithsej nm = 12 periudha, faktori i kamatés » =1+%= 1,02, por

12 11
prej kétu 100w< p < 100%, pérkatésisht 9,46 <p < 10,22. Atéhere,
1,02° -1 1,027 -1
. 100 » . PR
p,=10% prej ku vijinse Z = 761 =100000 denaré. Mbetja e anuitetit éshté:
1
1,0211 _1 12 .
a, =|100000 —10000——7——— [1,02° = 2703,28 denaré.
1,02"(1,02 1)
Qé té arrijmé deri te katér shlyerjet e fundit, ta caktojmé té parén

b, = a—i, =10000 — %00 100000 = 8000 . Tani, prej faktorit té shlyerjes jané anétarét e progresi-

onit gjeometrik, kemi

b, = br® =8000-1,02° =9373,27 ,h,, = b’ =8000-1,02° = 9560,74,

260



b, = b, =8000 - 1,02'° = 9751,96, por shlyerja e fundit nuk éshté anétar i progresionit,
pra patjetér t€ njehsohet ndryshe. Pikérisht, njé ményré éshté prej formlés a, = b, ,r, pérkatésisht

b, = % =2650,27 denaré. Edhe pse, éshté e mundshme té arrijmé deri te shlyerja e fundit dhe
r

gradualisht. Ta caktojmé mbetjen pas teté shlyerjeve té anuiteteve, direkt duke zvogéluar krediné
pér teté shlyerjet e para:

=1

R,=Z (b +br+br’+..+bs7)=Z—b, 1
v —

1,02° —1

=100000 - 8000 =31336,24 denaré.

9

Ta formojmeé tani planin e amortizimit pér katér periudhat e fundit.

Periudha I\{(Ibe(it]: ae Kamata Shlyerja Anuiteti
redisé
9 31336,24 627,72 9373,27 10000
10 21962,7 493,54 9560,24 10000
11 12401,7 248,04 9751,96 10000
12 2650,27 53 2650,27 2703,28

& Detyra pér puné té pavarur

1. Pér cilén kohé, kredia prej 60000 denaré do té amortizohet me anuitetet e rrumbulla-
kuara vjetore prej 4000 denaré me normé té kamatés vjetore 4% p.a.(d) dhe kamatizim vjetor.
Njehso anuitetin e fundit dhe shlyerjen e fundit, por pastaj planin e amortizimit.

2. Té formohet plani i amortizimit té kredisé prej 20000 denaré, me normé té kamatés vjeto-
re prej 4% p.a.(d), qé amortizohet pér katér vite me anuitet t& rrumbullakuar gjysméviti t&¢ 3000
denaré, me kamatizim gjysméviti.

3. Kredia prej 8000 denaré amortizohet me anuitet vjetor qé éshté 35% prej kredisé, me
normé té€ kamatés 5% p.a.(d) dhe kamatizim vjetor. Formo olan té amortizimit dhe njehso anu-
itetin e fundit.

4. Formo plan té amortizimit pér kredi prej 200000 denarg, i cili duhet té amortizojhet pér

katér vjet, me anuitet té rrumbullakuar vjetor, me normé té kamatés 4% p.a.(d) dhe kamatizim
vjetor.
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5. Kredia amortizohet pér tre vjet me anuitet t€ rrumbullakuar pér tre vjet. Kamatizimi
éshté gjysméviti me normén e kamatés 4% p.a.(d). Formo plan té amortizimit nése shlyerja e
fundit éshté 1265,51 denar.

9.9. Detyra pér ushtrime

1. Kredia prej 240000 denaré amortizohet pér 4 vjet, me anuitetet té barabarta té gjysmévititi
dhe kamatizim té gjysmévitit. Sa éshté anuiteti, nése norma e kamatés éshté 9% p.a.(d) ? Sa éshté
gjithsej kamata e njehsuar?

2. Jané marré dy kredi, ¢donjéri prej tyre me anuitetet té barabarta. Kredia e paré prej
160000 denaré amortizohet pér 4 vjet, kurse i dti pér 6 vjet. Sa éshté kredia e dyté nése edhe té
dy kredité amortizohen me anuitet té gjysmévitit dhe kamatizim gjysméviti me té njéjétn normé
té kamatizimit 4% p.a.(d)?

3. Njé kredi éshté pér 100000 denaré mé i madh se tjetri. I pari amortizohet pér 12 vjete,
me anuitetet té brabarté nga 20000 , kurse tjetri pér 10 vjet, gjithashtu me anuitetet té barabarta.
Sa éshté anuiteti i kredisé, nése pér té dy kredité éshté zbatuar norma e kamatés prej 5% p.a.(d)?
Vérejtej: Z, = Z, +100000.

4. Kredia amortizohet pér 9 vjet me anuitedtet t& barabarta katérmujore dhe kamatizim
katérmujor. 12% p.a.(d), kurse ndryshimi i shlyerjes sé pesté dhe té dyté éshté 12000 denaré.
Njehso anuitetin.

5. Kredia amortizohet me anuitetet t€ barabarta mujore dhe me kamatizim mujor dhe ka-
matizim mujor. Norma e kamatés éshté 24% p.a.(d), kurse kamata e fundit &shté 300 denarg.
Njehso aniutett e kredisé.

6. Shjlyerja e katérté e kredisé me té cilin amortizohet gjasté 6 vjetéve, me anuitetet té bara-
barta té gjysmévitit dhe kamatizim gjysméviti, me normén e kamatés prej 10% p.a.(d), éshté

34038,22 deenaré. Njehso krediné, mbetjen e borxhit, gjkysmén e afatit té€s shlxyerjes dhe
kamaté sé pérgjithshmenje.

7. Kredia prej 200 000 amortizohet pér 26 vjet, me anuitet i cili paguhet ¢do vit té dyté,
me normé té kamatés 8% p.a.(d), me kamatizim dyvjegar. Sa pjesé prej borxhit éshté shlyer me
anuitet prej té gjashtit deri te i njémbédhjeti?

8. Kredia amortizohet pér 10 vjet, me anuitetet té barabarta kuartale, me normé té kamatés
16% p.a.(d). Pas shlyerje sé anuitetit 25, borxhi éshté zvogéluar pér 4000 denaré. Sa éshté kredia?

9. Kredia amortizohet pér 10 vjet, me anuitete té barabarta gjysméviti dhe me kamatizim
gjysmlviti, me normén e kamatés 10% p.a.(d). Me anuitet, duke filluar prej té njémbédhjetés dhe
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pesémbédhjetés, borxhi éshté paguar né sasi prej 10000 denaré. Sa éshté kamata, por sa éshté
borxhi i ngelur pas anuitetit té pesémbéshjeté?

10. E shtata me radhé kamata e njehsuar, pér borxhin i cili amortizohet me anuitet
gjysméviti dhe norma e kamatés prej 6% p.a.(d), me kamatizim gjysméviti éshté 130727 denaré.
Njehso krediné dhe mbetjen pas shtaté anuitete té paguara.

11. Kredia amortizohet pér 12,5 vjet, me anuitet tremujor dhe kamatizim tremujor, me
normé té kamatés 32% p.a.(d). Pas shlyerjes t&¢ 40 anuiteteve, mbetja e botxhit &hté 20000
denaré. Sa éshté kredia, por sa éshté anuiteti?

12. Pér cilén kohé, me anuitet prej 40000 denaré, do té amortizohet kredia prej 1000000
denaré, me normén e kamatés 6% p.a.(d). Anuitetet jané gjysméviti si edhe kamatizimi.

13. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarfta vjetore dhe kamatizim vjetor. Cak-
to krediné, nése shlyerja e paré &shté 200000 denaré, kamata né vitin e fundit éshté 11576,25
denaré, kurse kamata te priudha e parafundit éshté 22601,25 denargé.

14. Kredia prej 630182 denaré amortizohet me anuitetet tremujore dhe gjithashtu me ka-
matizim té atillé. Pér sa periudha do té amortizohet kredia, nése shlyerja e paré éshté 100000
denarg, por norma e kamatés éshté 8% p.a.(d)?

15. Kredia prej 509776 denaré amortizohet pér 3 vjet, me anuitetet té barabarta mujore dhe
kamatizim mujor. Sa éshté norma e kamatés, nése anuiteti éshté 20000 denaré?

16. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarta vjetore dhe kamatizim vjetor. Sa éshté
norma e kamatés nése shuma e shlyerjes sé treté dhe té dyté éshté 20604 denaré, por ndryshimi
i shlyerjes sé karét dhe té dyté éshté 412 denaré?

17. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarta vjetore dhe kamatizim vjetor, me normé
té kamatés 6% p.a.(d). Cakto krediné nése pjesa tjetér e kredisé pas tre anuitetetve té pagua-
ra éshté 14720,17 denaré, kurse pjesa tjetér e kredisé pas gjashté anuiteteve t€ paguara éshté
11164,76 denaré.

18. Kredia prej 300000 amortizohet pér 10 vjeté, me anuitetet té barabarta gjysméviti dhe
kamatizim gjysméviti.Norma e kamatés vjetore éshté 6% p.a.(d). Njehsoanuitetin dhe shélyerjen
e pjesés dhe mbetja e kredisé pérfundimisht me vitin e gjashté.

19. Kredia amortizohet pér tre vjet, me anuitete té brabarta gjysméviti dhe kamatizim
gjysméviti dhe norma e kamatés 6% p.a.(d). Formo plan té amortizimit, nése shlyerja e paré
éshté 77298,75 denaré.

20. Kredia amortizohet me anuitetet té barabarta mujore dhe kamatizim mujor. Norma e
kamatés éshté 12% p.a.(d). Formo plan té amortizimit pér kaér pagesat e para, nése kamata né
muajin e dyté éshté 87497,33 , kurse éshté 10000 denar€.
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21. Kredia amortizohet pér tre vjet, me anuitetet té barabarta tremujore dhe kamatizim tre-
mujor. Norma e kamatés éshté 8% p.a.(d). Formo plan té amortizimit pér tre periudhat e fundit,
nése kamata né periudhén e treté éshté 4556,84 denaré.

22. Kredia amortizohet me anuitete té barabarta vjetore dhe kamatizim té vjetore me
normén e kamatés 4% p.a.(d). Formo plan t€ amortizimit pér krediné, nése mbetja prej kredisé
pas njé anuiteti té paguar éshté 176652,92 denaré, kurse mbetja e kredisé pas dy anuiteteve té
paguara éshté 135052,91 denaré.

23. Kredia prej 80000 denaré amortizohet me anuitet tremujor té rrumbullakuar dhe ka-
matizim tremujor, me normén e kamatés 8% p.a.(d). Pér sa periudha do té amortizohet kredia,
nése anuiteti ti rrumbullakuar éshté 18000 denaré, por shlyerja e paré éshté 1000 denaré?

24. Kredia amortizohet me anuitet vjetor té rrumbullakuare. Kamatizimi éshté vjetor, nése
norma e kamatés éshté 3% p.a.(d). Cakto mbetjen e anuitetit, nése shlyerja e treté éshté 10609
denaré, por pjesa e shlyer pas anuitetit té parafundit éshté 185989 denaré.

25. Kredia amortizohet pér katér vjet, me anuitet tremujor té rrumbullakuar dhe kama-
tizim tremujor, me normén e kamatés 12% p.a.(d). Cakto mbetjen e anuitetit, nése kamata né
periudhén e parafundit éshté 921,17 denaré.

26. Formo plan té amortizimit pér krediné prej 120000 denaré qé amortizohet pér pesé vjet,
me anuitet vjetor té rrumbullakuar dhe norma e kamatés prej 4% p.a.(d), me kamatizim vjetor.

27. Kredi prej 100000 denaré amortizohet pér 18 vjet, me anuitetet té rrumbullakuara
gjysméviti dhe kamatizim gjysméviti. Formo plan té amortizimit pér tre vitet e fundit, nése nor-
ma e kamatés éshté 4% p.a.(d).

28. Kredia prej 20000 denaré amortizohet pér dy vjet, me anuitet tremujor té rrumbullaku-
ar prej 3000 denaré. Formo plan té amortizimit, nése kamatizimi éshté tremujor.

29*. Kredia amortizohet me anuitet vjetor t€ rrumbullakuar pér katér vjet. Formo plan té
amortizimit , nése pjesa e shlyer pas tre vjetéve éshté 81161,6 denaré, shlyerja e paré éshté 26000
denaré, por kamatizimi éshté vjetor.

30*. Kredia amortizohet pér 8 vjet, me anuitet gjysméviti té rrumbullakuar dhe kamatizim
gjysméviti. Formo plan té amortizimit pér tre vitet e fundit, nése norma e kamatés éshté 4%
p.a.(d), por shlyerja e fundit éshté 4984,27 denaré.

31. Sa éshté anuiteti pér kredi prej 500000 denaré, qé duhet té amortizohet pér 30 vjet, me
normén e kamatés 2,8% p.a.(d), me anuitetet té barabarta semestrale dhe kamatizimi semestral?
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32*. Sa éshté kredia e cila duhet t&€ amortizohet pér 30 vjet, me normén e kamatés 2,8%

p.a.(d), me anuitetet té barabarta semestrale dhe kamatizimi semestral, nése shlyerja e paré éshté
5372,227¢

33*. Kredia amortizohet pér 50 vjet, me 4% p.a.(d) kamata dhe kamatizimi vjetore, me
anuitete t€ barabrta vjetore. Njehso anuitetet dhe kreding, nése pjesa e shlyer pas 20 anuiteteve
éshté 58515,66 denaré.

34*. Pér cilén kohé, kredia prej 2400000 denaré, do t€ amortizohet me anuitet semestral t&

rrumbullakuar prej 120000 denaré, me 2% p.a.(d) kamata dhe kamatizimi semestral? Sa éshté
anuiteti i fundit?
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Pasqyra tematike

Kredia paraqet shérbim i pérkohésishém nga ana e kreditorit ndaj borxhliut, pérkatésisht
kontraté pér dhénien e mjeteve finansiare shfrytézuesit, i cili t€ njéjtat mund t’i shfrytézon edhe
né afat té caktuar dhe né afat té caktuar t'i kthen.

Shuma me té cilén paguhet kredia né ¢do periudhé, quhet shlyerje, por shlyerja, sé bashku me
kamatén pér periudhé té caktuar, quhet anuitet. Periudha kohore, pér técilén kryhet ¢do shlyer-
je e vecanté e kredisé éshté periudha e amortizimit.

« sipas kohés té pagesés sé anuiteteve, dallojmé kredi me anuitete dekurzivr (pagesa béhet
né ményré dekurzive, né fund té periudhave té caktuara té pagesésé) dhe me anuitete anticipa-
tive (pagesa kryhet né ményré anticipative, né fillim té periudhés sl pagesés).

o sipas ményrés sé njehsimit té kamatés, dallojmé kredi me kamatizim dekurziv dhe me
kamatizim anticipativ.

Amortizimi i kredisé sikurse quhet pagesa graduale e kredisé sipas sasisé prej mé paré té
caktuar, né intervale kohore té caktuara, realizohet sipas pla nit prej mé paré té konstatuar i cili
quhet plani amortizues.

Kredia Z, qé duhet té shlyhet me n eanuitetet té barabarta, ¢donjéri prej tyre me sasi a, nor-
ma e kamatés p dhe kamatizimi i kamatés dekurzive, ku periudha e kamatiozimit puthitet me
periudhén e pagesés sé anuiteteve njehsohet sipas formulés:

ku r éshté faktori i kamatés dekurzive.
Kur dihet kredia, pér njehsimin e anuitetit kemi:

azzr"(r—l)
r'—1

Nése shlyerjen k e shénojmé me b, kurse kamatén k me i, atéheré anuiteti i paré éshté

Z
a=>b, +i,kakamata e paré éshté i, = % njehsohet téré kredia Z .

Duke e shqyrtuar ¢donjérin prej anuiteteve té vecanta, arrijmé deri te formula e pérgjithshme
a=>b +i,ku kamatan, i njehsohet pér pjesén qé ka ngelur prej borxhit Z-b -b,-... - b _,
_ (Z_bl —b, _"'_bn—l)p
" 100 '

~.

pérkatésisht

Shlyerjet e kredisé formojné progresion gjeometrik, me anétarin e paré, shlyerja e paré,
b, dhe herési, faktori i kamatés, r dhe poashtu |b, = b, |
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Né rastin e pérgjithshém, shlyerja k e shprehur népérmjet kredisé njehsohet sipas formulés:

b =7 r-1 P!
¢ r' =1 ’

horeh . . p =4
por e shprehur nepermjet anuiteteve me |0, = ———|

r

Pjesa e shlyer prej kredisé pér k periudha, pérfundimisht me anuitetin k, O, éshté shuma
e k shlyerjeve té€ para O, = b, + b, +... + b pérkatésisht

rf -1

O,=b i
T

Pjesa prej kredisé qé ngel té shélyhet pas anuitetit k, shénohet me R , dhe pér té kemi:

n k
v — 7

5 érkatésisht |R o =ad—=|
1 p n—k n( 1)

Nése shprehet afati i amortizimit n, népérmjet kredisé dhe anuitetit atéheré,

1 o a
"~ logr ga—Z(r—l).

n

Kur kredia prej Z denaré, amortizohet me anuitetet té barabarta, atéheré né fund té ¢do peri-
udhe, borxhkiu duhet té paguan sasi té barabartra té cilat pérbéhen prej dy pjeséve, pjesa pér
shlyerje dhe pjesé pér kamaté pér borxhin qé ka ngelur. Plani i amortizimit pérpunohet sikurse
né kété tabelé.

Periudha | Mbetja e kredisé Kamata Shlyerja Anuiteti
1 Z ilzz%o by =a—i a
) R =Z-b i :R”’l%oo b, =a—i, a
n-1 R,=R,—b i = Rz%o b, =a-i,, a
n R =R,-b, in=R1%0 b =a—i, a

Pas relizimit té planit t&¢ amortizimit, éshté e nevojshme té kryejmé prové pér saktésiné e
planit té amortizimit:
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kushti 1. Shuma e té gjitha shlyerjeve duhe té jeté e barabarté me krediné 25, =Z

kushti 2. Shlyerja e fundit duhet té€ jeté e barabarté me mbetjen e fun dit, b, =R

kushti 3. Shuma e shtyllave té€ kamatave dhe shtylla té shlyerjeve duhe té Jete e barabarté me
prodhimin e numrit té periudhave té amortizimit dhe anuitetit, 2.7, + 2.b, = na;

kushti 4. Anuitet éshté shuma e ¢do kamaete dhe shlyerja pérkatése, a = b, + i;

kushti 5. Shuma e shtyllave té kamatave éshté e barabarté me kamatén té njehsuar né

shumén e shtyllave kredi mbetje i, = ﬁ 2R;.

Anuiteti a, té kredisé sé caktuar, mund té jeté dhéné né sasiné konkrete ose pra si
pérqindje e kredisé. Kéto anuitete mé sé shpeshti rrumbullakohen né numra té ploté (dhjetéshe,
qindéshe etj.), kurse prej kétu quhen edhe rrumbullakimi i anuiteteve, por kredité jané kre-
di me rrumbullakim té anuiteteve. Nése anuiteti nuk éshté dhéné né njérén prej ményrave
té lartépérmendur, por ekziston kusht kredia té¢ amortizohet duke rrumbullakuar anuitetin,
atéheré éshté e nevojshme té njehsohet pérqindja pér njehsimin e anuitetit. Edhe kétu do té
flasim pér kredité dekurzive, me shlyerje né fund té periudhés sé amortizimit dhe me njehsi-
min dekurziv té kamatés.

Le té jené dhéné lartési e kredisé Z , norma e kamatés p% p.a.(d). Nése dihet numri i peri-
udhave té amortizimit, atéheré kérkohet pérqindja p, e cila gjendet ndérmjet 100 V} dhe 100V
, Q€ del prej faktir se duhet té kryhen # -1 shlyerje me anuitete té barabarta dhe » shlyerjaa me
anuitet a, mé t€ vogél se té tjerat. Anuitetet e rrumbullakuara jané mé té médhaja prej anuitete-
teve té barabarta, pra anuiteti i fundit éshté i ndryshueshém prej té tjeréve, mé i vogél se ato dhe
quhet mbetja e anuitetit.

Domethénég, nése e dim anuitetin e rrumbullakuar, ai shprehet né pérqindje p, prej kredis€, mé

Z
sé shpeshti numeér i ploté, ose me formul |a = fatd , ku vlen

100

n n—1
100M<p <100ﬂ.
r" —1 "1

Poashtu, anuiteti i fundit dallohet prej anuiteteve té rrumbullakuara, quhet edhe mbetja e
anuitetit dhe njehsohet me formulén

Punimi i planit t&¢ amortizimit pér kredi me anuitet t€¢ rrumbullakuar, éshté né té njéjtén
ményré sikurse te kredia me anuitetet té barabarta, pérve¢ pér rreshtin e fundit, ku shkru-
het anuiteti ti ndryshém. Poashtu edhe shlyerja e fundit éshté mé e vogél se té tjerat. Sé pari
éshté e domosdoshme té njehsohen madhésité e nevojshme, por pastaj plotésohen tabelat e
amortizimit.
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Edhe kétu duhet té kryhet prova e planit té amortizimit dhe até: 2.0, =Z;

kushti 1. Shuma e té gjitha shlyerjeve duhet té jeté e barabarté me krediné

kushti 2. Shlyerja e fundit duhet té jeté e barabarté me mbetjen e fundit, b, =R

kushti 3. Anuiteti i rrumbullakuar éshté shumé e ¢do kamate dhe shlyerjen pérkatése,
a= bj + i, pérveg té fundit qé éshté i barabarté me mbetjen e anuitetit dhe kamatés pérkatése. &
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Zgjidhje dhe pérgjigje té detyrave

1.1.
1. a) 18750 denaré; b) 937,5 denaré; c) 260,4 denaré nga (30,360) dhe 256,85 denaré nga ((,365).
2. 20 vjet. 3. 5%. 4. a) 14750 denaré; b) 87500 denaré. 5. K = K, + K, = 108000 denaré. 6. 2691
denaré.

1.2.
2.1=12000, K = 72000 denaré. 3. I = 1760, K = 35200 denaré. 4. 70400 denareé.
5. K = 33750 denaré, I = 150 denaré. 6. Borxh 260400 denaré, kamata 65100 denaré. 7. Borxh
10568 denaré, kamata 568 denaré.

1.3.
4. 75 dité. 5. 5 muaj dhe 20 dité. 6. a) 50 dité, 4.05; b) 13 dit, 4.05. 7. 29 dité, 2.05 . 8. 23.04. 9.
7.05.

1.4.
2. 123 dité. 3. 69 dité ose 13.06. 4. 25.02. 5. 8.05, pér 28 dité me datén e startimit 10.04.

1.5.
4. Dk = 21,875 denaré; D_= 21,685 denaré; ndryshimi = 0,1897. 5. $ 1 195 168,66

1.6.
4.3 166. 5. pagesa né 31.12. jané 17 976,1 denaré; pagesa = 15 200 denaré; kamata = 922 denaré;
saldo = 2 776 denaré.

1.7.
5. Kamata e rregullt = 320,9 denaré, kamata e dénimit = 27,30; saldo e barazimit = 49.651,8
denaré.

1.8.
I. 826 dité (ose 2 vjet, 3 muaj dhe 6 dité). 2. K = 176147 denaré. 3. p = 4,64%. 4. K = 306748
denaré. 5. K = 300000 denaré. 6. 18000 denaré. 7. K = 105680 denaré, I = 5680 denaré. 8. 10.04
me 61,3%. 9. pér 246 dité. 10. 13.06.
II. diskont = 2222,22 shuma efektive =$ 247 797,36.
12. shuma efektive = $ 2 984 200. 13. Shuma efektive = 147 546 denaré,
D, =2287,5 denaré. 14. $ 147 192. 15. 63 dité. 16. 2 471 denaré. 17. pagesa = 79 770
denarg; pagesa = 65 000 denaré; saldo = 14 770 denaré; kamata = 1 770 denaré.
18. kamata e rregullt = 4.248 denaré, kamata e dénimit = 62,46 denaré; saldo e barazimit =
25.689,54.
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2.1
2. a) 80 pjesé; b) 130 pjesé. 4. a) 80 grejn; b) 5040 grejn. 5. a) 23 karaté dhe 1 grejn;
b) 16 karate 1 grejn; c) 232 penivejt dhe 11 grejn; ¢) 209 penivejt 16 grejn.
2.2,
1. W80,,9,6. 2. 979,17 %. 3. 640 %. 4. a) 600 °%o0; b) W7,,2,4. 5. a) 420 %o0; b) W 121,,4,8.
2.3.
1. 158,4¢ . 2. 498,75g . 3. 700g. 4. 384g .
2.5.
5. 5,5% rritja e euros dhe 5,1% rénia e dollarit 6. Devalvimi, 46,3% 7. 1,383
2.8.
4. 144.000 USD. 5. 68.493.
2.9.
5. 0,694 - 0,6849
2.10.
1. 225 EURO 2. Humbje 3.000 MKD
2.11.
1. Né ora 14, +20 EURO, né ora 19 -8 EURO 2. Kursi mesastar 1,041 profiti 767,5 CHE.
3.100 MKD. 4. 17 000 SHBA. 5. Né ora 15.
2.12.
1. W2,,1,28 . 2. 600 %. 3. 881,25 %. 4. a) 800 %; b) W30. 5. 117,5g . 6. 296g. 7. 870%.
8. 180 penivejt. 9. +1,65% -1,57% 10. Depresiacioni, 21,9% 11. 1,3965. 12. Né ora 14: profit 48
EURO, né ora 19 : humbje 24 EURO 13. Kursi mesatar 1,64, profiti (i shprehur né AUD 1454, i
shprehur né EURO 889).
3.1.

2.2) 27, b) 27, ¢) 1325,¢) 10%. 3.a) 3* =92, b) () >(&)", x<0; (&) =(=)", x=0;
(=) <(@)", x>0. 4. a) x<y, b) x>y, ) x<y 5.a) 4°-9%, b) 25" +25" -2,

c) 64" +3-16"+3-4" +1.

3.2.
1.a) x=-3,b) x=0,¢c) x=8,¢) x=-3,d) x,=4, x,=-1,¢) x=2.2.a) x=8 b) x=2,

c) x=-15¢) x=-6.3.a) x,=1, x,=0,b) x=0,¢c) x=-2.4.2a) xl:%’ x,=0,b) x =2,

x,=—1,¢) x,=-1, x,=6.5.a) x=4,b) x,=-1, xzz—g, c) x,=3, x,=2.
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3.3

1.
Koncepti logs216=3 | log =2 | log549=4 |log,(b+2)=5| logys5=1
Logaritmi 3 2 4 5 1
Bazae
logaritmit 6 X V7 a 25
Logaritmandi 216 3 49 b+2 5

1 1
2. a) —2,b) 2, ) E, (;) —5. 3.a) x:\/g,b) x=6,c) x=—2,(;) —2,1.4.3) 2,b) 9.
S. a) 1, b) 30, 6. x € (—0,0) U (1+o).

34.
1. a) logx =log3+loga+logh, b) logx =2loga +logb+5logc,

c) logx=-log2+loga+logb—logc, ¢) logx=log2+log(a—b), d) logx=—10ga—log(b2—cz),

\/5.3 52

e) logx=%loga+%logb. 2. a) —%, b) —18, ¢) 1. 3. a) x=10, b) x=§, c) x:T,

[\

6
¢) x= \/;T“ d) 5, e) % f) Y6, g) 24. 4. a) 0,60; 0,78; 0,90; 0,96; b) 1,08; 1,20; 1,26.

5.a) -3,b)3,¢) -1,1) 1.
3.5.

log;5 logs 4
2. Udhézim: a) log37-log75-log54+1:10g37-i.i

+1,
log; 7 log;5

1 logs6 logs7

b) log;2-log,3-logs4-logyS-log, 6-logg 7 =log; 2-L-10g5 4.
log; 4 logs 6 logs7 logs8

ja=—log, a.

3.6 [%ji E

1. xu:J_r%\/E. 2.x,=4, x,=1.3. x=2. 4. x1=7,x2=? 5. xlz—+£ 6. x=16. 7.4.

3.8. 4.2) —%,b) 18, ¢) /5. 5. logya=log

3.7.
4 2
l.a) x=y,b) x>y,c) x<y. 4.a)a’>,b)a*. 5. x=8. 6. x=2. 7.7. 8 x=1. 9. x=1.
10.4.11.a)x:4,b)x—811,c)x- ,g)x:%,d)S\/IOO,f)le
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12. a) log2 +1logx +logy, b) log3+2logx +3logy, c¢) 210gx+510gy+%10gz
2 1 1 1
¢) \/Eloga+3logc, d) 10g6+10gx+§10gy, e) E(log2+logx)+z(3logx+Elogy),
f) %(logx+%logy). 13. a) x=6, b) x=10, ¢) x=21, ¢) x=1125. 14. a) x~6.73;

b) x~0,00884; () x~76296. 15. a) 2log,5, b)

1
, ¢) —log, 5. 16. a) 35
Ogﬁ 10

b) 1og2,/il. 17.2) 8 b) 1. 18. x=1. 19. x=5. 20. x=25. 2L x,, =1++/3.22. x=7.
X+ ’

23. x, :%, x, =10.

4.1.

1.

Shkallé 0° 30° 45° 60° 90° 180° | 270° | 360°

3
Radian 0 T r I T T or 2n
6 4 3 2 2
) 12 5 12 5 )
2. sinB=—, cosBp=—, tgf=—, ctgB=— 3. sinf~087, cosp~0,49,, tef=~1,77,
B T B T P 5 © P B B B gp

ctgB ~0,56. 4. sina=0,8,, cosa=0,6, tga= %, ctgo = % 5. sina=0,78, cosa ~0,62,
tga = 1,26, ctga =0,79.

4.2.
1. a) 0,54, b) 0,98, ¢) 0,84, ¢) 0,54. 2. a) 60°, b) 70°, ¢) 15°, ¢) 40° 3.a) 1, b) L, ¢) L.
4.a) 3, b) —2*/5;3, c) 1. 5.a) 45°, b) 30°, ¢) 45°, ¢) 60°, d) 30",

4.3.

1. a) sin48°~0,74, cos48’ ~0,67, 1g48’ ~111, crg48°~09, b) sin23°12'23 ~0,39,
c0s23°12'23' ~ 0,92,  1g23°12'23' ~ 0,43,  1g23°12'23'~233, )  sinl6,19° ~0,28,

c0s16,19° ~ 0,96, 1g16,19° ~0,29, ctgl6,19° ~3,44, 2. a) sin277t ~ 0,78, 00527n ~ 0,62,

27 271 Y4 5m Sm 5w
102 125, cta=t~08, sin2F~ 073, cos2E~073, 1 %~093, ctg F~1,08.
&5 &5 b) siny 21 91 91

3. a) 35°42°20°, b) 44°2523", ¢) 67°32'3", ¢) 26°23'16", d) 44°24'55", &) 72°53'50.
4.a) 0,01, 6) —0,2. 5.a) 25°5539", b) 17°26'14", ¢) 46°12'59".
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4.4.
12 5 1 ) V15 V15
1. a) cosa=—, fgo=—, ctgo=—, sinoo=——, fga.=4/15, ctga=——,
) 30 84T 'r=g b g ¢ #7s
5 )
sinoo=———, coso.=——, cigo=—, sino ~ 0,92, cosa ~0,39, fea~2,44,
2 41 g0 =g 9 &

2.a) sin’a, b) —cos’a, ¢) 1. 6. 2_451 7. 6+/2.
4.5.

1.a) B=538", a=40lcm, b=549cm, b) B=74,2", a=11,7cm, b=33cm, ¢) P=24,6",
b=514cm, c¢=5,65cm. 2. a) B= 8, a=1750,4cm, ¢=1767,6cm, b) a= 41°30,
a=66lcm, c=997cm, ¢) P= 66°, b=1179cm, c=525cm. 3. a) o= 45°57'5",
B=42°2'55", bh=22448cm, b) a=61°5539, B=28°421", c=595cm,
c) a=21°19'47", p=68°40'13", c=338,16cm. 4. 45°14 23". 5. 36" 52'12". 6. O MecTOTO
B aBUWOHOT e Ha pactojanue 4182,78m , a pactojanueTo mefy A u B e 1223 m.

4.6.
1. a) 34°24'36", b) 18°16'12", ¢) 23°40'12". 2. a) 36,43°, b) 4519°, ¢) 73.87°. 3. a)
0,44rad, b) 1,49rad. 4. a) 105°, b) 72°4556". 5.a) 0, 6) 2, c) ! , az0, 6.a) 65°, b)
cosa
, 3 4 3 4 4
47°10, 30°, 40°. 7. a) cosa ==, tga=—, ctga=—, b) sina=—, fgo=—,
9) ¢) ) 5 8=, ciga=_, b) 5 180=g
ctgo 3 ) sina 3 cosa > ctgo > ) sino 25 cosa !
:—’ C :—, :—’ :—’ :—’ :—,
4 B4 B4 3§ J674 J674
25

iga="". 8.a) 7.p) ~1. 9. a) B=53"58, ax40, bS5, b) «=25"40, hx93643,
c~103894, ¢) a =450, a~005, c~0,622, ¢) a=45°57'5", p=44"2'55", b~222.48,
d) a=84°44'6", B=5"1554", a~4232.10. b=a+2c-cosa, h=csino. 11. 2410m.

5.1.
1. a) Il-kuadranti, b) I-kuadranti, ¢) IV-kuadranti, <) III-kuadranti, d) x-—boshti ,
e) y—boshti , f) x—boshti , g) y-—boshti . 2. M(1,0), N(-2,0), P(50), O(-3,0).
3. M(0,3), N(0,4), P(0,-2), 0(0,~1). 4. m =4, m =2.

5.2.
1.a) d=+/82,b) d=4,c) d=35,¢) d=35.3. y=11 ose y=-1.4. C(21,18). 5. 13.
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5.3.
1. SAB(4,—§} SBC(Z,I), SAC(I,—%} 2. 5. 3. (-L-1), (LO), (3,), (52). 4. a) (5,%),

b) (6%} o) (-7.-3), ¢) (18,7). 5. A(-2,-6), B(8,2), C(-6,10).

54.
1. P=21.2.Yo. 3.Po. 4 P=15.5. P=>2. 6. P, ==, P, =~
2 2 4
5.5.
1. Vetém P éshté drejtéza. 2.a) y=x, b) y=-x, ¢) ¥y=0.3.a) k=2, m=-3,b) k=-1,

m=3,¢c) k=0, m=-2, ¢) k:\/g, m=0. 4. y:\/gx—%. 5. y=—x-1.6. k:—g, m:g.

7. y=-—5x+2.

5.6.
1. a) 2x-3y-3=0 b) y+4=0 ¢) x-3=0. 2. a) k=2, m=3, b) kz%, m:%,
3 16 3n
k=—-=, m=——_3. o=—, m=3. 5.Po.
) Emy 3T
5.7.
1. a) i4+%=1, 4 njési né boshtin x, 6 njési né boshtin y, b) %4—%:1, 1
Njési né boshtin x, 1 njési né boshtin y, c) %+L2:1 %njésinéboshtiny
2
. Lol . 6 5 -
boshtin x, 1 njési né boshtin y. 2. kzg. 3. k=iE. 4. 18 njési katrore.
s. Xy, Y
23 -4 3
2
5.8.

1. a) y+3=k(x-2), b) y—4=k(x+1). 2. 3x+y+5=0. 3. x+y+3=0. 4. a) k=—%,

b) k=5, ¢) k=0. 5. 7x+5y-13=0. 6. Yo. 7. d:%,jo. 8. d:% 9. d, =

5=
=

dy = 10. x+y=7+52.

8
N
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5.9.
1. a) priten né pikén (1,2), b) jané paralele, c) pérputhen. 2. a) (5,0) dhe(O, %) ,

6) (—6,0)dhe(0,4). 3. 5Sx—-6y+28=0. 4. (ng. 5.2x+y-4=0.6. 5x+3y—-60=0.

5.10.
1. 42 +3+4/13). 2. a) M(7,1), b) M(7.)). 3. x:%. 4. P=14. 6. 7x+10y+29=0.

8. D(1,-5). 11. a) d:%, b) d=1. 12. x-3=0, x-3y-7=0, x+3y—-13=0. 13. a)
7(-4,0), b) H4,4). 15. M(-38). 16. P=49. 17. 4x+3y-120, 48x+9y+72=0.

18. k, :—%, k, = ldhek, =—§

6. 1.
2.2) 2,3,4,2.8.b) 1,4,4.4%.55, ©) 2481632, ¢) -1,2,-3,4-5. 3. a) £, b) 27, ¢) 8.
4. n=2010. 5. n=256. 6. a) 2, b) 1, ¢c) 16, ¢)3. 7.a) a,=2n+1,b) n’, ¢) a,=2+(-1)",

¢) an:;’d)anzy'

6.1.
3. Vargu éshté rrités. 4. Rrités jané vargjet nén a), ¢) dhe d), por zvogélues jané vargjet nén b) dhe
¢). 5. a) Nuk mundet, b) as rrités as zvogélues. 6.a) a >1,b)0<a<1,c)a=1.

6.3.
1. 299. 2. 150. 3. -77,6. 4. Progresion aritmetik jané vetém nén a) dhe c). Pér progresionin nén a)
anétari i paré éshté 2 kurse ndryshimi éshté 6, por pér progresionin nén c) anétari i paré éshté 9
kurse ndryshimi éshté -5. 5. Pas 8 vite, né 1 janar té v itit 2008. 6. d = 3, a, = 0. 7. Progresion arit-
metik. 8. Para se té fillon té kursen Jetoni ka pasur 14000 denaré, por ¢do muaj ka kursyer nga
2500 denaré.

6.4.
1. a) 19, b) x. 2. Anétari i kérkuar éshté a + . 4. n(n +1). 5. a) 9399, 6) 5850. 6. 50. 7. Prej a, +a =
a,+a, dhea +a =a _+a,, fitohetse a, =a, ,porkjoéshté e mundshme vetém nésed=0.

6.5.
1. 3. 2. Progresion gjeometrik jané a) dhe ¢). Te progresioni nén a) anétari i paré éshté 2 por herési
éshté -4, te progresioni nén ¢) anétari i paré éshté 1, por herési éshté 2. 3. a) 10,125, b) 96. 4. a)
50,363%, b) 12 vjet. 5. Agimi. 6. 256 her€.
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6.6
255
1. a) 60, b) x. 3. Anétari i kérkuar éshté a +1.4. b =15 ose b = 15. 5. a) 1640, b) 40, c) —

128°
¢) 340.6.2a) 3,b) 27.7.a,=9, Ss =6%.

6.7.
2. Jo. 3. Jo. 4. 500500. 5. 3000. 6. 1840. 7. a =5, b = 8, ¢ = 11. 8. Udhézim: zévéndésoi vlerat pér
a,dhe a_sipas formulés pér anétarin e pérgjithshém té njé progresioni aritmetik dhe pastaj trego
se barazimi vlen. 9. 2080 denar€. 10. 100. 11. b = 15 . 12. Udhézim: zévéndésoi vlerat pér a_dhe
a,sipas formulés pér anétarin e pérgjithshém té njé progresioni gjeometrik dhe pastaj trego se
barazimi vlen. 13. 1792. 14. 20480 denaré. 16. g = 1.

7.1
1. a) 18750 denaré; b) 937,5 denaré; c) 260,4 denaré nga (30,360) dhe 256,85 denaré nga ((,365).
2. 20 vjet. 3. 5%. 4. a) 14750 denaré; b) 87500 denaré.
5. K=K, + K, = 108000 denaré. 6. a) 6%p.s.; b) 3%p.q.; c) 1%p.m.. 7. a) 4%p.s.;

b) 8% p.a.;c) %%p.m. .8.9,091% p.a.(a).9.11,11% p.a.(d). 10. 6% p.a.(a) = 6.38% p.a.(d), pra mé

e volitshme éshté ményra e dyté prej 6,5% p.a.(d) .

7.2
1. a) Me metodén e kombinuar 84538 denaré, vetém me llogariné e pérbéré 84483,43 denaré; b)
Me metodén e kombinuar 88124,3 denaré, vetém me llogariné e pérbéré 88117,29 denaré.
2.56331,55 denaré. 3. 59395,02 denaré. 4. 95600,58 denaré. 5. 56059,84 denaré gjaté kamatizi-
mit dekurziv, por 56400 denaré gjaté kamatizimit anticipativ. 6. 24099 denaré. 7. 17205 denaré.

7.3.
1. 40642 denaré. 2. 7430 denaré. 3. a) 44160 denaré; b) 43133,4 denaré. Ndryshjimi né sasiné
te detyrat a) dhe c) vjen deri te rrumbullakimi. 4. 6% . 5. 3,923% dhe 1,943%.6. 16847 denaré.

7.4.
1. a) K = 75972,54 denaré; b) K = 74617,11 denaré. 2. a) 43291 denaré; b) 42918,57 denaré. 3.
250237,95 denaré. 4. 27532,75 denaré. 5. 54743,25 denaré.

7.5.
1. a) 24 vjet, 6 muaj dhe 28 dité; b) 23 vjet, 7 muaj dhe 11 dité. 2. a) 39,19 tremujore; b) 39,36
tremujore 3. a) 11,6196% p.a.(a); b) 11,97% p.a.(d);
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4.3,925%p.a.(d). 5. 5%p.q.(d), 4,7p.a.(a). 6. 10,077 vjet. 7. 25%p.s.(d). 8. 8,5%p.a.(d). 9. 3 vjet, 1
muaj dhe 18 dité.

7.6.

I. Me metodén e kombinuar 211440 denaré, popr vetém me llogariné e kamatés sé pérbéré
210897,5 denaré. 2. 35546,5 denaré. 3. 112120 denaré. 4. 10930 denar€. 5. 186760 denaré borxh.
6. a) 422527 denaré, me kamaté 7747,3 denaré; b) 42254,6 denaré, me kamaté 7745,4 denaré. 7.
27 vjet. 8. 17,175 vjet. 9. 21729,79 denaré. 10. 226765,67 denaré.

II. Oferta e fundit, 164893,32 . 12. 21,65 tremujore. 13. 1,95%. 14. 125584 denaré. 15.474831,14
denaré. 16. Mé e volitshme éshté oferta e paré, oferta e dyté éshté mé e vogél dhe éshté 52304,28
denaré. 17. 18 vjet 4 muaj dhe 29 dité. 18. 5209,48 denaré. 19. 6,6% p.a.(d). 20. 7,57% p.a.(d). 21.
Pér kohén prej 24,6 vjet, por shuma éshté 10000 denaré.

8.2.
1.a) § =225558 denaré; b) S = 227207 denaré. 2. S = 120061 denaré. 3.a) S = 39083
denaré; b) S = 40646 denaré. 4. a) 479782 denaré; b) 482431 denaré. 5. a) 484580 denaré; b)
487304 denaré. Vlerat té krahasuara te detyrat 4 dhe 5, na sjellin deri te pérfundimi se depoziti
anticipativ sjell mé shumé vleré té fundit, si edhe kamatizimi anticipativ. Vlera e fundit maksi-
male fitohet pér kamatizimin e depozitit anticipativ.

8.3.
1.a) V= 18781 denaré; b) V = 18729 denaré. 2. V = 10000 denaré. 3. V = 2866 denaré. 4. V =
4603 denaré. 5. V = 6826 denaré.

8.4.
l.a)n=6;b) n=>5.2.n~8,527. Atéheré n =9, V = 93048 denaré. 3. n = 31,195 . Atéheré, n =
32,V,=-279 denaré (kjo do té thoté se do té kthehen 279 denaré€). 4. V = 118 denaré. 5.n = 18.

8.5.
1. g = 4%.2. g =3,97%. 3.a)2,436%; b) 2,674% . 4. p = 8%. 5. p = 7,55%.

8.6.
4. M =119041 denaré. 5. a) M, = 15726 denaré; b) M = 16355 denaré. 6. M_ = 637300 denaré.
7.V =5695 denaré. 8. 68044 denaré.

8.7.
1. Pér kamatizimin dekurziv 7076,5 denaré, pér kamatizimin anticipativ 7089,5 denaré. 2. R =

16700 denaré. 3. R = 7575 denaré. 4. R = 5991 denaré. 5. R = 1670,5 denaré.

279



8.8.
1. 10 renta. 2. n =8, 4 vjet. 3. n = 12, R = 32667 denaré. 4. n = 60, R = 2160 denaré. 5. n = 35,
R, =28 denaré.

8.9.
1.p=16,8%p.a(d). 2. p=5,756% p. a (d). 3. p = 8% p. a (d). 4. 9,13% p. a (d). 5. 31136 denaré.
8.10.
1. R = 3400 denaré. 2. 5220 denaré. 3. 4200 denaré. 4. 25000 denaré. 5. 203454 denaré.

8.11.
1. 27403 denaré. 2. 1480 denaré. 3. 4 depozit. 4. 6,54%. 5. 8 vjet. 6. M= 286159,2 denaré. 7. R
=2475,25 denaré. 8. n=12, R =3253,2 denaré. 9. 5,75% p.a(d).
10. 11064,3 denaré. 11. 45000 denaré. 12. 175600 denaré. 13. 50000 denaré. 14. Para 3 vjet. 15.
1128 denaré. 16. 83972 denaré. 17. 870058 denaré. 18. 15940 denaré. 19. 202716 denaré. 20.
4850 denaré.

9.2
1. a) 96948,20 denaré; b) 195825,05 denaré; c) 393619,11 denaré. 2. 34651,4 denaré.
3. 16650 denaré. 4. 8903,64 denaré. 5. 3057,85 denaré.

9.3.
1. 16882,63 denaré. 2. Anuiteti éshté 17483,63 denaré. 3. Kamata éshté 713182,32 denaré.
4. 9538,09 denaré. 5. 5606,87 denaré.

9.4.
1. Mbetja prej 156137,24 denaré. 2. Shlyerja 34462,95 denaré. 3. Kredi prej 91269,92 denaré. 4.
27058,08 denaré. 5. 597738,82 denaré.

9.5.
1. 8%p.a.(d). 2. 50 anuitetet, pér n=25 vjet. 3. 3,67%p.a.(d). 4. 4,13%.
5. n =10 vjet.

9.6
1. a = 19076,19 denaré, por plani i amortizimit éshté paraqitur me kété tabelé:
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Periudha |Mbetja e kredisé¢| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 100000 4000 15076,19 19076,19
2 84923,81 3396,95 15679,24 19076,19
3 69244,57 2769,78 16306,41 19076,19
4 52938,16 2117,53 16958,66 19076,19
5 35979,50 1439,18 17637,01 19076,19
6 18342,49 733,70 18342,49 19076,19
Shuma 361428,53 14457,14 100000
2. a=15761,4 denaré,
Periudha |Mbetja e kredisé¢| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 80000 4000 11761,4 15761,4
2 68238,6 3411,93 12349,47 15761,4
3 55889,13 2794,46 12966,94 15761,4
4 42922,19 2146,11 13615,29 15761,4
5 29306,9 1465,35 14296,05 15761,4
6 15010,85 750,54 15010,86 15761,4
Shuma 291367,67 14568,39 80000,01
3. a=21631,54 denars,
Periudha |Mbetja e kredisé¢| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 100000 8000 13631,54 21631,54
2 86368,46 6909,47 14722,07 21631,54
3 71646,39 5731,71 15899,83 21631,54
4 55746,53 4459,72 17712,82 21631,54
5 38574,74 3085,98 18545,56 21631,54
6 20029,18 1602,36 20029,18 21631,54
Shuma 372365,33 29789,24 100000
4. a =3154,71 denaré,
Periudha |Mbetja e kredisé| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 10000 100 2154,71 3154,71
2 7846,29 784.,6 2370,18 3154,71
3 5475,12 547,51 2067,19 3154,71
4 2867,92 286,83 2867,92 3154,71
Shuma 26188,33 2618,33 10000
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5. Formo sistem prej té dhénave pér dy kamatat e fundit. Fitohet r = 1,1, &1 = 6, a = 35431,22, Z
= 154312,2. Me kéto té dhéna mund té formohet plan té amortizimit.

9.7.
1. Z = 142857,14 denaré. 2. 31 vjet. 3. 14 periudha. 4. Z = 100000 dhe a = 30000. 5. a = 10000
denaré.

9.8.
1. a, = 1467,83 denaré,
Periudha |Mbetja e borxhit Kamata Shlyerja
1 60000 2400 1600
2 58400 2336 1664
3 56736 2269,44 1730,56
4 55005,44 2200,22 1799,78
5 53205,66 2128,23 1871,77
6 51333,89 2053,36 1946,64
7 49387,25 1975,49 2024,51
8 47362,74 1894,51 2105,49
9 45257,25 1810,29 2189,71
10 43067,54 1722,70 2277,30
11 40790,24 1631,61 2368,39
12 38421,85 1536,87 2463,13
13 35958,72 1438,35 2561,65
14 33397,07 1335,88 2664,12
15 30732,95 1229,32 2770,68
16 27962,27 1118,49 2881,51
17 25080,76 1003,23 2996,77
18 22083,99 883,36 3116,64
19 18967,35 758,69 3241,31
20 17526,04 629,04 3370,96
21 12355,08 494,20 3370,96
22 8849,28 353,97 3646,03
23 5203,25 208,13 3791,87
24 1411,38 56,56 1411,38
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2. Anuiteti éshté 3000 denaré.

3. a=2800,

4. a=60000

S. a=2000 denaré, g,

Periudha |Mbetja e kredisé] Kamata Shlyerja Anuiteti
1 20000 600 2400 3000
2 17600 528 2472 3000
3 15128 453,84 2546,16 3000
4 12581,84 377,46 2622,54 3000
5 9959,30 298,78 2701,22 3000
6 7258,08 217,74 2782,26 3000
7 4475,82 134,27 2865,73 3000
8 1610,09 48,30 1610,09 1658,39

a, =455,7

Periudha |Mbetja e kredisé| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 8000 400 2400 2800
2 5600 280 2520 2800
3 3080 154 2646 2800
4 434 21,7 434 4557

Shuma 17144 855,7 8000

denaré,

Periudha |Mbetja e kredisé] Kamata Shlyerja Anuiteti
1 200000 8000 52000 60000
2 148000 5920 54080 60000
3 93920 3756,8 562432 60000
4 37676,8 1507,07 37676,8 39183,87

Shuma 479596,8 19183,87 200000
=1290,82

Periudha |Mbetja e kredis¢| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 20000 400 3600 2000
2 16400 328 3672 2000
3 12728 254,56 3745.,44 2000
4 8982,56 179,65 3820,35 2000
5 5162,26 103,25 3896,75 2000
6 1265.,51 25,31 1265,51 1290,82
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9.9.

1. Anuitet 36386,32 denaré, gjithsej kamata 51090,56 denaré. 2. 230982,04 denaré. 3. 10006,18
denaré. 4. 266467 denaré. 5. 15300 denaré. 6. Kredia 468019 denaré, jané té shlyera 200000
denaré, mbetja e borxhit éshté 268015 denaré, por kamata éshté 165634 denaré. 7. 45856,62
denaré. 8. 9126992 denaré. 9. Kredia prej 36739,58 denaré, borxh ngelur 12763,67 denaré. 10.
13140881 denaré. 11. 1877255 denaré. 12.. 46 anuitet té ploté dhe 47 anuitet jo i ploté. 13. 862025
denaré. 14. 6. 15. 2%. 16. 2%. 17. 17705,37 denaré. 18. a = 20164,71 denaré, o = 158449,71
denaré dhe r, = 141550,29 denaré.

19. a =92298,75 denaré,

Periudha |Mbetja e kredisé)] Kamata Shlyerja Anuiteti
1 500000 15000 77298,75 92298,75
2 422701,25 12681,04 79617,71 92298,75
3 343087,54 10292,51 82006,24 92298,75
4 261077,3 7832,32 84466,43 92298,75
5 176610,87 5298.,33 87000,42 92298.75

6 89610,45 2681,31 89614,45 92298,75
Shuma | 1793083,41 | 5379251 500000

20. a =55415,31 denaré

b

Periudha |Mbetja e kredisé] Kamata Shlyerja Anuiteti
1 1000000 10000 45415,31 55415,31
2 954584,69 9545,85 45869,6 55415,31
3 908715,23 9087,15 46328,16 55415,31

4 862387,07 8623,87 46791,44 55415,31

21. a =25364,84 denaré,

Periudha |Mbetja e kredis¢| Kamata Shlyerja Anuiteti
10 73149,23 1462,99 23901,85 2536484
11 49247,38 984,95 24379,89 25364.,84
12 24867,49 497,35 24867,49 25364.,84

22. Formo sistem pér mbetjet R R, prejkun=>5,a=48666,12 denaré, por kredia Z = 216653
denaré. 23. 14 periudha, pérkatésisht 3,5 vjet. 24. a = 16000 denaré, por kredia
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Z = 200000 denaré. 25. a =16000 denaré, kredia Z = 200000 denaré, anuiteti i fundit a = 14432

denareé.

26. a = 30000 denaré,

Periudha |Mbetja e kredisé| Kamata Shlyerja Anuiteti
1 120000 4800 25200 30000
2 94800 3792 26208 30000
3 68592 2743,68 27256,32 30000
4 41335,68 1653,43 28346,57 30000
5 12899,11 515,96 12899,11 13415,07

27.p, = 4%,a = 4000, i, = 3000,b, = 3750, a, = 5987,27 . 28. p, = 15%,p = 4%, a = 2728,79, b, =

2200, i, = 800. 29. p = 4%,p, = 30%,a = 30000,Z = 100000 . 30. p, = 7,5%,a = 7500, i, = 2000,b,

= 5500. 31. a = 12372,22. 32. Z = 500000 . 33. Z = 300000 , a = 13965,06 . 34. 2n = 23, a, =

51235,02.
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